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In hac differtatione’ nomini” enolutarum aliquanto  latio- Teb L
Tem-” ﬁgmﬁcq‘tlonem tribuo , quam vulgo fieri folet ,
m: non {olum édm curoam , ex cuins euolutione data curua
5 1:1111u5 evoliitain appelio fed infiper evolutam hus
senolnme’y - Bimilitergue ¢ vomérfam  comanm  feriem
. quaehbet praecedentis “eft” eioluta ; interim tamen
fdxﬁ:rlmen i denomm-mone obféruabu W xpfam datag

y "‘humsque B et '1ta ﬂemceps , erit mlhl re<
’fpef‘h]“ tﬂru"lB A~ curia~ B eﬁolut1 “prima , corma C evolo-
td fecunda , curoa D evoluta tertia, E quatta atque ita porro,
o £ 8. ‘Hac- vocis evolutae fignificatione  praemiffa in
: d1ﬁ%rtat10ne in eas coroas inquitere ‘conflitai , quaram
€l olitde vel primae vel fecofidas vel tertine etc. ipfis fink
 fimiles. * Quod guidem ad euolutas primas attinet a Viro
AClatiffimo Prof. Krafft jam eft oftenfom ,. praeter. fpira-
jem" logarithmicam et cycloidem alias- non dari curnias ,
guae “cutn fixis euolutis ‘primis coiuetiant ; atque -idem alia
riéthodo hic fom demonflraturas , quae fimol viam  prae-
parct all ‘efs curuas inueftigandas , quae fimiles fint fuis evo-
Az | lutis
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Iutis vel fecundis vel tertiis, etc. Neque vero in hoc ne-

“gotio viam ﬁrnphcx,ﬂimqm ﬁJm fecuturns , guae facillime

ad cogmtloncm curuarum  quaefitarum manuducat fed
praecipue mihi propofitum eft relationem inter arcom cur-
vae et refpondentern radium curvedinis inveftigare , quae

~etfi differentialibus  altiorum gradoum eft inuoluta, quae
~alia methodo plerumque euvitari poflimt , tamen magis vi-

detur genuina atque ad inflitutum accommodata. Praeterea
vero non tam follicitus ero de ipfis his curnis definiendis
quam de ratione acquationes differentiales altiorum graduum
debito modo tra@andi , ex iisque curuas , ad quas pertineant
afignandi. Eum fcﬂlcet in finem boc negotium potiffimum
fufcepi , vt varias. vias aequationum differentialium altio-
rum graduum refoluendarum patefacerem , quae in pluri-
mis alii cafibus valitatem noa contemnendam afferre queant.
§. 3. Initinm igitur facio ab iis curnis inuefligandis
quae fimiles fint fuis evolutis primis , quae quaeftio dupli-
cem requirit folutienem. Primo- enim, fi curua guaefita po-
natur AMB, cuius euoluta iit @md, quacttoni fatisfiét , fi
curna amd _ita foerit fimilis curvae AMB, vt pun&um 2
homologum fit pundo A , & homologum pun&o B,
quae quoduis pun&um # homologum ili puncto,_ M

- gujus enolutione nafitur. Hoc enim dpfa natura euoluuo-

nis et fimilitudinis poftulat , i enim pm&Gum & homolo-
guna fuerit puncto'A , atque curua 25 fimilis cume AMB:
arcui coivis AM fimilis ert arcus em, qui eft seque am-
#plus, hoc eft qui ducis normalibus ad cornas AN, MN ,

an ,mn, angolum compleéhtur anm acqualem- angu]p
A N M : haec vero aequalitas locom habet, fi normalis’

M N produdta tangit curmam am in #, ﬁau. m fuerit

€en-
I
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ccntrum c;rcuh ofculantls curpam AMB in M. Cum igi-
o quaeﬁxon;em hoc modo confiderando “quaelibet cuguae

L A MB portio fi mlis fit {i, euolutae , hanc quaeftionis par-
L vt in ea quaemntur cupnae,

eﬂrmgl conueniet ,
- enolutis,, fint dzm‘i’ﬁ fimiles , hocque. modo. iftam

) '_""‘:;partcm " quacgtionis. ab. altera parte diftinguo’, . qua. curuie
| ,E;uaenmtur quae fois. euolutxs mue::ﬁ,’ ﬁnt ﬁmlles

Inucrﬁm autem f mﬂ;tudmcm " qua aIter qﬁae—
. 1ta animo-. repraefentan -oportet.
- fimilis..efie. poteft -fuae , enolutas

winﬁt-:'rfg pun&um B, quod -ratione; euolut O

; A rcfj:ondet homo]ogum it aItem,extremx- t
gpunt?ﬁurn @ _ratione - enolutionis punéto B refpondens

N ,
B hc;mbl_ogﬂm . punfto A 1dcoqpc curua, tota, ameb iy

Hrae AEMB Qu'u:a fi ducantur nolmales AC,BC,
rit -prmo. €x. euolutloms qmdem natura an.-
se . K CB, dei ..be. Ducas

o PEECE

néo-guocunque M1 ra.dlus ofw11 ‘Mz, eno-

quaIem*

angulo ANM
in vt ﬁlmmq angulomm ANM—{—&mm

t “perpctup aequahs,f it anguIQ AC B Quod{' erge
da gl capiatur - pundtum homologum ipi M, e
d gxnbmiahs ducatur v, erit fumma angulorn zzpy_

: b it | . igitur cafiss qq-q dug puacia
it puta: m,fe id. iqwor:i iﬂCCldlt;, vhi an-
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&iit hormologum ipf put®o E eiff fucone enoludionis re-
fpoiidet. ‘ ' . | :
- §: 8. Notdtis itique in ¥iragile cirma pundis £ er
¢, quat fimil ratione fimilimdinis fimt homologa , sitque
. ¥ationé euohitionis {fibi moto refpondent y reliqua pundta
homologd onidia ratibne euolwionis 4 fe jmicem discrepa-
buat; ita punfium z ratione euolutionis refpondet in corm
AMB illi pin&o M quod homologum . eft pundto .,
diiibodie pindta 7 et . virindue ¢ircd pupfom fixum e
ita eitint difpofita, vt dudis normalibus v et mz fum-
i anguleim e nm - gy -aequalis fit angwlo zch, veél
duplo afigiilo gfe. Quare fi normales pv €t mn produ.
cantir, donéc Concurrant cum normali . fixa ef produtty
in p et i efunt anguli e € ppe aequales, arcusque
e ot ejn aedié ampli, eim hiic Yocabulo {fignificatio-
fiem tribuendo ; qua vius eft Celeb. Bernoulling in diffe-
fatione de mhotu reptorio: atque haec eft proprietas bino-
rum quorimigue punctorum 7 ef M in’evoluts, quorum
alterutn- exltérits pando hoinologo per evolmicnem nas-
Citdf ; Hiceqie: proprietas tior folum onimunis &t eucii-.
s pinis 6 ‘B Tecdiidis , tertis' é. omnibus fequen.
fibus, . | -
. §- 6. 51 ergo quaettio -dé ‘cuirmr invenienda propona-~
tir, qiaé fimilis fit cuicunquie evblurae 5 € qimeftio ' bi-
partito eft ‘tragtanida , primio -énim ea corua debet defini-
1i, quae fize Luolitie defipnafie dirée Bt Gniis , hoc eft
- fuius fingula pundta ratione evolutionis in euoluta generent

pun@a hotiologa. In ‘altgrd’ véfo folncionis parte ‘in eas
urnas erit inqiiréadum quiac fimiles it fais “enolintis ot-
dine inueilo ; hoc eft, quarum ffzula Pind non generent

— _. e - fibi
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Notandum "autem eft

ad priorem reduci ,
mverfa

- ﬁb; h@molagn pet euel@tmnem.
o mmm Jorsm cafimm pofieriorem.
mig ﬁ CRAPA AMB _sguolutam - habeat bma fibi
0 nilem 5 €88 eualuta (gpumda eidern exit dlrc&e fimifis 5
g enim punfnm M. g

neret in euoluta prima pun&tu*n

g fibi non. homologum idena “in- evoluta fecunda ~ gene-

q  mbit ;pumﬁtam fibi. hafnmolegum. Sn’mlt modo,, gyae curua

7 fabet . enolutam- fectdam fibi. fimilern inuetfe , cadem ha-

. behit: suolutim quartam - fibi direGe fimilem ; fimiliterque
olutarum’ rehquorum gradyum.

et comparata ratio’ eu
qugm anteny. leutloncm horum problema-
..:-‘:.4,5-‘."_"' . CX ﬂ‘] ¥

ﬁy@ gu@l_ﬂtiglcumsg;lé ;dnns tenet

{@nﬁderaﬁ’c iy

orro lernnt €X fhaturd cunlumoms ome
BN CP ‘DQ, ect. aeque ampli. Qua~
Hud ;pgeyoﬁta AM pomtur arcus AM==s
ﬁﬂ:ﬂ?ﬂdlj,]& sofculi MMy 5 gt pro enoluta prima BN
' . BN—=#=k7 ptont xadms oiE:uh MN recedendo 3
: fecundum antem  fi-
Ob acqualcm autem am-

e fnerr ';e[{; egalm;ae prufnae ‘radivs ofeuli NP—"3¢ & hinc
_-:=.;P@rm'euoiutae {equndae Cp eﬁ arcus CP_.b Tdr '
= guram {équamur - .clusdemgue  radius oféuh PQ—=

: l_,;EuoIgtae 1taque tprtxae Axcts DQ et —¢--
TIT . Simili

" euolutae ,qumtae fER ofta AFCUS ER__e—{—- rdId s
atgue fe‘iuédem radxus oﬁ:uh .._d,d el d’f: , hocque pa-
: - &o

g;x gurua -quascunque A M cuins
,fecunda epolita C P, tertia DQ, .
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é’c@ pro quahbht datag curuae enolta ficile erit tum arcum
ratione “eublutionis ddto’ arcm S it data. conug - vefponden-
tom affignare , tim etiam radium ofculi ; hae’ werp ﬁngu-..
' lae e}t:prefﬁenes tam  affirmative  fiot - acc1p1t:ndae quam ,
riegative , fi quidem ' folutiones probiematum prnponendorum
!latlﬂime patentes’ deﬁdeumus.
B HE £ Proponatm: igitat ex ifto quacﬂmxmm genem
problema _pnmum “quodita-fe habet
vig. 3. “Titenive ‘curussin’ .af MB gmze June em!urae pmmae abm
diretle Jr f mzks, ' e
Ponatur* pré‘‘ctirma qnaef ta AMB arcus. ad lubitum af'
forritis "AM ==y, e Iadins ofcnli in pun&o M—r, cres-
cau‘cque‘f- adn ostuh ab A verfus B recedendo, qua qui-
‘dem condmone amphtudo “problernatis .non xeftingitur,
cim initium A, 4 quo -arcos A M computantur. vbi. Hi.
- buerit awpl quea'f: Sit radius ofculi in A feu Ag——g,
&t quxa <t emé dire@e. fimilis ¢ debet ° curtae AMB
erit arcis” am=ns et radits oséuli’ euolutae in m=—n

Hanc 0 m ex' natura euclutionis erit vel a-;-ns—r
vel ny— —r quac ambde aequationes congruunt.  Fgip
sigo pro’ curua quachita A'M haee aequatio s—2* ; et
qum arcus data .quantitate augen diminvive poteft ob inj.
tinm A arbxtranum erit S=¢ fen r=uns. 5 quae aequa-

tio exprimit naturam curuae, quae euolutim habet fii f-
mzlcm emﬁente fi m;htudlms Jatione vt r - n , haec &i-

licet: ratm expnmxt “fationem “linearim ad curuam quacfi-
tam pertmentmm ad I:neas hemologas in egolita..

: 9. Quoniam. autem’ ex ; Aequatione, quae datur jn.
ter : arcu - et radiom ofeuli; ‘Datura curuae non diftin®e
perfpxcuur , ethmfi’ ex tali. aequatxonc Immediate curae

Ol -
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s 'q-ého deduci queat , eliclamus eX aequatione” 1nuents
i 15 '; aequauoncm inter coordinatas orthogonales AP
4 - Epe PM=y po eadern curua quaeﬁta AMB. Quum
;' o ’.r-‘-ﬁrpe-m pﬁﬁtus fit- arcus: AM._, 5, et ax —-1—de —ds 3
¥ - awque fi fiat dxe=pds ot dy=dsV(1—pp)ent CL;L(I;.&
o -”_-'radmsjﬂscuh r__f*—if—“’éfi)—ﬂ‘a. I;Iac itaque (ubﬂ;;uuoni alla
e ifta; emergit aequatio - eyl P”.’ =g 1 oo & f
111tegnale eft "?ZA ﬁn p_.—l-' fcu p—fin. A7L Iz,

«pmu : ‘
o wnde it *® (1_—pp)*—cafA Ja.  Quapropter BEN

175
A la 5
equat

n,_
quod in folutlombus ﬁaquentlum
Eﬁ fcilicet :

——d.s mfA’ Z“

- Jotinduom. e[’c_lemma
; problematum m'mmum afferet’ fybfidium..
| T - V{at-PsT)
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bEn

= “atque
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ﬁl'l A f'v' “"l"l?'“)’

autem cqf'u, qma cﬁ: fﬁa ) ; __-Aﬁn 5
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erit ﬁn‘_.‘ A ,J Tamw — VM hmcqu;:s st fin. A f Vi a;;(s;l;
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i 0 AL 37T == cof AL atque y — fd¢

q

COLA.-Ir =5 cof A L2+ -5 Gy A tiz:
- Vbi in integrationibus nouis conflantibus addendis non eft
Opis, quia DAtura cumie non mutatur » . quacunque quan-
tiate coordinatae fine augeantur fine diminuantar.  Ex his
auten binis expreffionibus, quibus coordinatie per eandem
gquantitatem s definfuntur, curua defiderars ope logarith-
morem et circuli poterit conflrui ; interior tamen ifta cope
ﬂmé‘t‘io fnis eft operofa , alizeque  complures ficiliores
hinc deduei poffint, ? .
‘ §. T2. Vi autem ipfim curuam propius  cognofca-
nous , famamiss aequationes fnvents pro coordinatis ortho-
gonalibus : : '

mes

g — r s ns X i

r‘a’ — ;_‘{_mﬁn- "A'ﬁ.—la —1""F:fm CO{: A.. n]a
i s ns 7S

J = mm oL A G I o4 fim, AL LIS

ex quibus §i finus et cofinus arcus /7 climinentur, prodit
N . ' ntssfnnse nnss o,
ifta- aequatio ax—- S = TommE = iy I0qua xa—-py
exhibet quadratum chordae - arcum s fubtendentis ;  vnde
cuma quaefita hanc habet proprietatem s Vt omnes arcug
ab initio A famti ad fuas chordas datam teneant rationem
€X qux iam fponte fequitwr curwam e fpiralem logarith-
micam.’ S ' -

§- 13."Quoniam vero iam Topra eratdx—ds fin. A,

(] Lo :

et dy—ds ol A2 02, erit fin. A Z s=%et cof.
A L= » €X quibus' valoribus -in aequationibus integra-
tis {nbftitutis emergent fequentes aequationes : :

- nnsda—asdy __ tnsdy—-nsde . o
A== ety —a = quarum  illa per hane

divifa pracbet iftam 3”7"_—__:—;1;}—;%% feu ridy—-wdv—nydx—ygy

- Qs




eyl at‘ue = f
e q J’—~f
it {1, A - /%

n A d

ntibys addendjs non ¢
atur_ , ,_quacuuqus:

._:n(jdx—-x a’_y):xdx-—]—-ydy, diuidator per X% ]
“quo. facto- integrale aeguationis erit # A tang. 3?
e cx qua. admoduim breuis et facilis conftru~
curuae quacfitae confequitur ope Jogarithmicae et cir- |
cali; quae easdem autem fnox alia via .ewuetur. Interim

£x hac.. conftructione ‘patura curnae qmacfitac , qua ©a eft ..
fipirahs Ioganthmxca ”, non " difficulter colligitur. . -
e 14 Quodfi altem’ ‘aequationer® XX —-py =i ¥
" gnofue facﬂe 1ntelhg1tur id commodifime feri _

aen ifty ¢
1=

. ;

Omplures facilioreg

; Propiys COgNofs.
O coordings ortho.

of, A.-i/‘i

A2/ qﬁe AT —pet MT-—z__V(zz—pp)

n MAT fimilia, et mn—=4dz, ele-
At aequatm inuenta prae-

:-—Hm) hincque As==2V ( 1+-nn)

ehmmenmr Pmdm

b
endenns ; Vnde "acc1dat vt per dz d1u1d1 queat
t'W: Omnes arcng
Coeant s, . ' —
il dlflonem, +ﬂ7¢9—~ z.__ﬁau = ,Hm)( et_ ;3__% —= Cognoftitur
0garith- ‘Igitor. angulum’ TMA , quem turnae tangens cum re&a

 AM “conflitiit- vbigue efle eundem ideoquae conftantem,
“ipfo - logarithmica- fpiralis folet definiri: anguli vero ‘
1ms: cbnﬁantls AMT tangens eft o 1
| ;1§ Quodi- ad curnam conflruendam  centro | A | .
;"-deﬁ:nbamus circulum arbitrarii radii AF =1 arcumque a pun-
ﬁo Aixo F fimtum , FS ponamus —g; erit ob Se—dyp,
qu, £ dz zdg__t ;p—=wi31; vnde obtinetr dz
B2 ==n
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==hzdygiet ndge22  quae integeata dat mg—I% ex qua -

aequatione: dinfelligimr , quamita fit res AM » quag per

quodque: puadtum S traducitar, haecque fimunl eft conftrit-

Qio:;, quae ex aequatione integrali §. 1g. data” confequi-

tur: . areus feilicet. circuli FS exprimunt logarithmos radig.

i AM, “hancque ob. caufim iffa cuma vocata eft loga-

- fi_tahmica.;.ﬁ)iralis.:,; CoLe e o

Bt § 16. Progrediamus ad” problema fecunduma , " qriod
¢ - jfa & habet: - I A '
. Anuenire curiiam AMB: giuse fize ‘cuolutae bma inuerfe figs

Ad curwim - A B ducitur pritiund 45 radfus ofculi Ee, qui
euolutain in punco -¢ homolpgo ipf E tangat , fitque hic
radivs oftlli-Ee==z; a puno nunc Hhoc E computetur

arcus EM == ; et ponatur radins ofculiMm=r, qui eno~
Tutdm “tanget iom.) eritque ArCus: em—y—aq. lam in
euolura fiimatar- pun@um . -homologiith punéto M , pofi-
faque. ratione “fimilimdinis curmé quaefitie ad fiam enoly-
M 1w, erit arcus e pz=ns et radius oftuli in . =

a7, Nonc ex ‘w ducatur tangens # R que fimul erit -

dius ofculi curmae AMB: in R, pun@o ipfi 7. homolo-

go, . Ponatnr arcus ER=S et radius ofculi R g == R, erit
epn=a—R; atque em=—nS et radius ofeuli in, 77 =#R.

§. 17. Hine itaque obtinentur fequentes. aequationes ;
prima feilicet em—r-a=—nS, feconda £ —2—R—ns,

ex quibus elicitir S— =¥, er R—4-»S. At quia arcus

EM et ER funt aeque aripli , erit 42 e — i:, hinc-

Qe rds—nads—nnsds et integrando rr—2nas_np
$$--aa cismodi  addita conflante vt pofito s—o. fiag

o . . r—=a,

-




5/OLVT AE

—_— ‘
1—I7 ex qua’

L, quae per
ol eft conftru-
ata  confequi-
ithimos radio.
cata eft loga-

mdum , “quod

ma inuerfe fits

feuli Ee, qui
st , fitque hic
E computetur
—#, qui €uos
~a. lam in
1to M ; poli-
| fiam euolu-
ofculi in g =
fimul erit ra-
t 722 homolo-
Ip==R, erit
n m—nR.
aequationes
—e—R=—uns,
At quia arcus
a5 4.
v — &, hinc-
TTONAS-nm
[ §—0 ﬁag
r=a,

L ’;;sm SIMILES PRODVCVNT

13
aﬁmnﬁmus Ponamufs autem. nsloco ns—a,
111 ahum

2, qud AT menﬁuamus Iuites

“exiftente: BB =iy Q10 pa&o patura- curaae nil
habeblmus rr,.ammwfmss , et :r,..V(zaa-

57 ';;3; Ex qu aequanpne fi+ cuirua fierit determipata ,
" ampli. fint abfcinden-

oy B ‘circa ' guod- ascus. aeque
':'dl""' vt prodeat curma, uae enolutac inuer® {imilis , ibi efi
radms ofeulir—2 id aquod eneniet i

ﬁmeﬂdum wbi fEﬂ:
- Capto: abfcmdamus

; Qltla mus- aequatlonem i
o - -. ] P.‘ . ; , - T

ancum oot
inter coordmatfts ortho-
dx_j“p dsetdy—ds

- dh’(x-—‘[fﬂ)ﬂ 'V 11‘

aequatm e = 'W,,qmc mtegr' Z
LA fin. 77, 0 quidem axem

pommus Nlﬁ autern fit.
quae{' ftag homw folum fit
. ds

; praeﬁflblt formam W)
icatiorie atcuim 1mphcetur.
fomeremus , foret p—=
3E sxpreff o, nifi T fit. numerus _ inte-
‘cominodate exhlbeu :

gitir '-fé'r‘imum cafim qua‘*ﬂ 1 fou

Fig. 4o

e fiude etiolutag primiae inuetfe fimilis -

516 Tiac 'curuaA_ fio.p== A fin. oy;
AT 5s). Hmc jtaque  obtinetnr

agn V-2 quae

-‘P p i T 14
atque mtegrando
adicat’ cirtam quacfifam efie cycloide

6 Uﬁt ”111
et rectam

iimain., cumedmem in puncto - A
| B 35

AP pro-dia~

metegr

—"ﬁﬁl

m. vulgzmcm 5
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metro habentem. Pondum  vero E in curma hac, vbi
radios ofciili =« refpondet abfiffae x— 5 , quod pm&um
in centrum circuli generatoris incidit ; eft enim diameter
circuli generatoris — J-. Satisfacit igitur cyclois ordina-
ria huic quaeftioni eo quidem modo, qui iam “pridem
conftat , atque inter praecipuas cycloidis proprietates referri
let, | . |

' §.20. Ad curms jam definfendas quae fiis euolutis
primis inverf> modo fint faltem fimiles, *vtamur hac ae-
guatione p = fin. A . fmﬂ’:ém , ex qua fluit ifta V
(x—pp) = cof, A .[ymtus.  Brit itaque dx =ds
fin. A fﬁ;‘ﬁ%m et dy —ds cof A fmﬁ—’m quarum
acquationum . integralia per lernma §. 10. datum reperiun-
tr ¥ = ;7= fin. A .f v(m;ffnzm - Yoot et

fin—r

oo ds —__ mms . ds o/ {(200—n?ss)
Jif(,m,a—nnss)‘ et J = ANz COI: A !fV(—zucg—-nnssj—_ H—1

fin. A f,,(—a;d_’—n-——-m - Cum dgiter fit 2 =3 A.fin.
avs o intelligitur quoties fuerit 7 numerus rationalis , folo
gxcepto caft #— 1, valores coordinatarum -x et v al-
gebraice per s poffe exhiberf, indeque curuam quacfitam
¢ffe algebraicam. - S k

§.21. Si vtrivsque expreffionis quadrata ingicem ad.
dantur , prodibit haec aequatio xx —- gy — 2= e
€x qua commode elicitur aequatio inter diflantias cuiusuig
puncti M a cenfro fixo C et perpendiculum CT, quod
ex C ip tangentem i M demittitur. Pofito enim CM

=V(s4-p)=2, CT=p et MT =2 =¥ (zzpp)

4 zdz

cetit dg—=== Natura autem curmze exprimityr hac ae-

GURONE 38 = P - ey UG pracher s =32 V

({nn
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l hac, vbi
iod punum
n diameter
lois ordina-
am “pridem
etates referri

s enolutis
ut hac ae-

jnit ifta V
dx — ds
7w quarum
n reperiun-
co. A .

+ (2a0—n*ss}
- 2
ni—y

= A.fin.
nalis , folo
xr et y al-

quaefitam

micem ad.
2 @ —nunss,
Hn—r)2 *
a5 Cuiusis
°T, quod
:nim CM
*V(zz-pp)
Ir hac ae-
S=:V

{{nn

gyl SIMILES PRODVCYNT: ¥
(-T2 e ds = tmale =% =

By ([ (i —1) 25— =84 :)

nn—

_ que divift per 24z et quadrata, fuppeditag

V(z o PP’ znnaa__

‘ punc (m—1) 23—(nn —3) pp=nn(m—13) B¥— 03
: {éﬁ.p:'l/( a2 ) et t—=n V(::i, “‘(,‘,z_a,_]a-}

{(nn—}® il =]

DuGo autem ad M radio osculi MR =7, ob s =

(e}

i -1)ga—A), et g (an—3)p, €& S = T

§. 22, Initiom ergo curmae, 4 quo arcys geftimarr-

~tur incidit in ponctam B, vbi reCia CB ad curuam eft
normalis fen # =0 , eritque re@ BC = 2% Hoc igi-

et — (nn—1 ]-"F

tor pm&o B notato erit quinis arus BM = s = =5

fu erit BM:MT—nn—1:mm; et cum fit radius os-
culi MR —7r = {(nn—1)p, et MR:CT =m—1:1.
Radins osculi itaque emapefcet in puncto A, cuius tangens

- per C tranfir, -eritque AC — 20 Defcribatur centro

‘ i - )
C radio AC — 22 circulus, et ponatur breuitatis gratia

fite—y
nay; nn— . ¢ . (n—1)E
.f_..z-_—__—c,.feu a:%ﬁ?:_)f, erit BD:L,___E__(_E_‘._.

. AT

- &rgo CD:BD—=#n:n—1. Porro in radium osculi pro-
. dudtum démittatur perpendiculum CQ ==7 == V(2

annad@

=22} enit duo radio CN - fpatium NQ = n V(s

) =mp==n. MQ hincque MN — (r—1)p.

‘Quare cum fit MR == (nn—1 )p,erit MR:MN

—#--121: quia porro eft NQ:MN=mn:2—1=2
CN: VN fier VN=2X—BD: ex quo pancum Fi
eft in peripheria circuli tangentis €ixculum AD m N,
cnins diameter et NV — BD.

R . §. 23.




: .ﬁ ponatur abftiff BP—u ., erit #—y -2

- BD=%, dit g ="tk
" abe—b

* s
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A

=: §.24. Ex his ergo proprictatibus manifefto confe-
quitur curiam Jnuentamn effe hypocycloidem ABa, geni-

fam - 1euolutxone circuli dismetrum habentis B — B¢

n
—

= 2= fiper concauitate circnli maioris AT femidiame-
trum - labentis CD:“c__h,(ﬁfff ; fi quidem fierit nume-
s x waitate maior. At fi # fuerit wvnitate minor , CUrua
fanisfaciens erit Epicyclois ob valorem ipfins BD — (”;‘}c
negatiom , quae generetur reolutione circuli fiper parte
conuexa. circui ADC ) exiflente ratione diametri circuli
reuoluentis ad femidiametrum circuli quiefcentis vt T —p
ad z: ex quo fimul intelliginur 5 quoties fuerit .z numerus

gationalis thate 1cxce_pta , curvam, fatlsﬁ:lcwntem eﬁ”e alge-
Jgrmcam. -

$. 24. Pro hypocycloxde igitur feu caftr,-quo nS> 1 ,
po[' tis abfcifa CP—ux, applicata PM==y. et arcu BM
=5 hdbetur ifta aequatlo XX -y ‘f) —i—;’:ff At

A atque l_n-
ter #, y-et 5 laec habebltul AeqUatio .y y ~1- _}_zauslz-

-1
o feu nfx;s:zdul/2+(nfz—Ij(ﬁu-;—Jy) ex’ qua
Tponte patet, cafi #—1 predire cycloidem oxdmamm , fit
€nim. S5=2a8V 2. Quodfi autem - femidiamerer cu(;uh

quiescentis - CD pobatnr —¢ , et. diameter circuli volut

4,

s Ly
- bk L a e W s FRR R

et b T o N=ay et @

oz 5 vnde pro hypocycloxde ABa haec “critur aequatio
- lelacbin | Bao—Buny,

gy letiacbin | W prg epvcyclmde Vero ex

“jisdem cucuhs nata fit # negativum , atque’” iffa habebltm.‘

b BY(a " .
aequatio sy SeMecki_ Mot Munop ™ 25

wd BB

‘Q“

LY
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B EP ) YVt autem aequat-ionem inter coordinata:s CE‘J
RO -_» -;: ’§f~;M .;..J, O‘bﬁnegﬂjus differentialem , faltem_m ?:2

) ?'-xiﬁgﬁ‘arc;sﬂ 5, ea ex acquationibus §. 20. datis £r

- pon

ds
— ds___— 22 et cofl A fgramand
1 cum enim it fin. A S e =y o €0 £ -ai'ff(;i‘i.iﬁsﬂ
st s o, g ly-deiGenynsg
ﬁﬁ% , ertads = e J{ aequatio  dif-
: -‘.‘é"—";fqﬁibm clilinato arcu 5, refiltat fequens o)
e zm'madsz__“.dsn-—ﬂH(wd]-—jfdx)z—i—(xdl"i‘y.J
Cferentialls " onny — e

: 40N Aequd-
—pedu® -cedy® inter xet y tanmum.  Ad qu f)jz
s e U L o . e e A AN —— ¥
ionem traGandam  pomamus F=w7et V(w4702

15 manifefto confe~’
idem ABe, geni
dentis BD — @:;';’—) _
is AD femidiame- §
idem fuerit nume- §
nitate minor , curua -
ipfiss BD — 1k 8
circuli faper parte §

16 diametri circuli 8
efcentis vt I — g
s fuerit # numerys -
acientem effe alge~

TLi——)

=?dv .
o LE etj—’%"-v“—J erit ds*—dAR* R 3
o len XTI, M S o Afonem
' {ﬁs e’ E"ﬁ?il{)li—?c‘i'tfu't“;'_ic’m_'_b‘_us_ fais perenitur ad hanc aequati ‘
B *q o emtdvt | meetde? - o gae’ quae porro reducitur
L4 3 A — Loy +(nnmz—ce)
. A __dm¥lem)  ponarny POITO ioo—ay—s
"ad llale_- . -‘Tw(n;?’z—m _ar__ 4. atque integrando
et L s A g
ek c;gnjae reftitutis priotibys ?sralombui ( :;:liscrcr)lutatur in ha.nc
o AT iz —er)myvloe-£%)_ Atang. ey duae _quoties
L ﬂA_'mﬂg-Egy(cc-zz)ea-;)'#(nnm'-ﬂe‘) -

2 . asica. Cumn autem his

. eft sumens zanonalis, £t algcbruica. TV cR=
O onibus ad figuram relatis. it p——g—y p—

exprefon” : ' —uvieezy) Coerit 1 A
T __,,t;__'\{(@?tzz—cﬁ)’ itemql}e NQ—-—W} g
. M R < deqtie " ang. BCT— ang.
| tang = Atang. g indequ T C D1 fon
B T-‘GK%"-‘ ex quo erit ang. TC V. ang.’ D :
ang. TCV:ang. BCV=n:n—1=CD:B 'BCv
.tiﬁi'hé'-t;ub(iue oritur BC:BD—ang. BCT sang. .
R ac.DX:DN. quse omnia cum receptis epicycloi-
 3m et hypocycloidum  proprietatibus  apprime  conue-
Cgime C 6
. T . ) . 26.
' - Tom. XI1. . C ,
§. 25, SRR ;

cafu, quo n>x,
=y, et arcu BM

2qq nNSE

:nn—':)z?+~n_?1;:' At :
(<3} H
s, atque in-
: 2auys
Vi A S el
9}“_7{]’) ; €X qua
m ordinariam | fit
ldiameter  circyli
ter circeli voluti

it 155 etaz |
*C “dritur aequatio
cyclide vero éx
ue'ifta habebitur

Eip, )
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§. 26, Sic 1taque definitae fant omnes curude, quae
fiiis enolutis primis tam direfte quam inuerfe fint fimiles,
priori feilicet cafn fatisfaciunt omnes fpirales loganthmme,
pofteriori vero omnis generis cycloides, quae communiter
tam epicycloidum quam hypecycloidum nomine compre-
hendi folent. Manifeium autern eft has easdem curuas
omnibus quaeftionibus fequentibus fatisfacere debere , quibus
quacruntur cunruae , quae fint fimiles fis ELIO]I]US altioris
cuiugdam gradus ﬁuc direéte fue inuerfe. Logarithmicae
enim fpirales fiis euolutis cuiuscunque ordinis directe fint
fimiles , quia omnes ecuolutae manent logarithmicae fpira-
les. Deinde ommes cycloides, quae fuis evolutis primis
inuerfe fimiles effe repértac funt, fuis euolutis fecundis ,
quartis, fextis ommibusque ordine paribus directe erunt fi-
miles : enclutis vero tertils , quintis., feptimis omnibusque
ordine imparibus fimiles erunt inuerfe. His vero iisdem
quaeftionibus innumerabiles aliae fatisfacient curuae , eoque
plures , quo ad viteriores ordines pwcedatm : quu:um eur-
varum fatisfacieritivrn vt plores fpecies detegamus , quae-

- ftionem nofiram ad euoluas fecundas 1cce*nmodamm per-

Fig. 7.

tra¢tabimus. ,

§. 2v. Ad curuas igitur inueffigandas’, quae fimiles
fint. firis euolutis fecundis, guefio pro fimilitudive diredta
et inuerfa bipartieida eft : vnde primum boc nobis pro-
blema erit refoluendum. |

Truenive curvas  quac fzzzs enolutis fecundis  direlie f inf
wtiles. -
Sit AM eimsmodli curua, quse problemati fatisfaciat , cu-
ins initiom {umatur in pum?co A, aquo verfis M receden-
do radii oftuli crefcant. Slt igittr BN huius curuae eno-
e : lata |
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s cumme, quae
fe fint fimiles,
i logarithmicae,
e communiter
MMILE  compre-
casdem curuas
debere , quibus
nolutis  altioris
Logarithmicae
s direte funt
thmicae f{pira-
volutis primis
itis fecundis |
eéte erunt fi-
s omnibusque
3 Vero lisdem
iruae ,  eoque
: quarum cur-
ATHIS | quas-
nodatain per-

quae fimiles
udiue direc¥a
> nobis pro-

direlle  fin

isfaciat , cu-
s M receden-
| curuae euo-

hea |

14

Iuta |+ quae vel ita erit comparata, vt ab B ad N radii

,-F,,"'.S'-V 7 SIMILES PRODVCFNT.

--eﬁ:nh‘crefcmt ficuti figura repraefentat , vel decrefcant ,

ex qu huius pmblcmqtls duplex nafcitur folutio. Ad prio-
rem igitur , cui figura eft accommodata , abfoluendam po-

*pator curnae quzefitie A M arcus AM:; radis ofculi

MN=r et eius cuolutae BN arcus BN— ——cz mdms ofculi

Nm=— "o ; atque euolutae fecundae apclls am=— d; P -by
d Td?‘
emsque in_m radius ofculi = 5 4. 55 .

!
§.28. Cum 1g1tn; curna am fimilis effe debeat d1—
rt:&e cugpae. AM, ert eius arcus am:::nr, et radios

 ofculizznr , ynde . duple&: nafcitnr aequatio U _b—ns

et By = ‘d,,d T, quamam veaque eodem  redit. Suma-~
mus” itaque aequationem T —ns—t-b, qume ob initium
A’ arbitrarinm  tranfit in hanc % —ns, quae intcgrata
dat rr—nss—t-aa, ita vVt comae quaefitaie AM radivs
ofcali in initio A fit —4: circa hocque punétum A cur-
va vtunque habébit arcus fimiles ‘et sequales. Ceterum

dpparét, i fiat #4520 , tom prodire aequationem p10 {pi-
zali loganthmlca quam 'huic cafii fads facere  perfpicinm
eft. Practerea ctiam hoc notari oportet- in aequatione

rr=ns-aa- conftantem @@ , quie per-integrationem

el indua negative nullo paé‘co accipi pofle , ne radios
@ﬁ:uh 7 vsquamn fiat imaginarius ¢ omnis enim aequatio ,
goae inter arcum ct radium ofguli exhibetur, ita debet
effe compamta vt cuique arcui radivs ofculi reahs refpon-
- deat, nifi- forte curva alicubi i puncto quodam termine-
titr fen tetrogrediatur , tum enim i curpae vitra id pusctum
conftais- Jongitudo addita concipiatur , per id interuallom
radms ofculi debet effe imaginarius. ’
= C 2 ~ §. 20,
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§. 29. Qnonmm itaque habernus hanc aequationemns
rr—=nss—t-aa, eit r=V{(ga-+nss). Confideremus
AUNC  COrUAmD quacﬁtam ad axem AP relatamy, firque ab- .
ftifa AP—u, applicata PM—y , et ponatur dx—pds

dsvle—ppy
et dy—=dsV (1-pp) it radins ofcoli r— = —V

d d : |
( aa——nss): hincque e é’,ﬂ = ‘,(m_‘;_m Quodfr autemn. hu-
ius curuae euolutae primae arcus ponatur == S et radius

ofculi =R , erit S—=r, et R—= T —pns ex qic prov
euolutz prima ifta emergit aequatio RR=—nSS-naaz, que
ergo curua ‘in pundto quopiam terminabitur , vlra quod
curnge adie@a eft longitndo —«. Quare fi in aequatione
pro curua quaefita ponamus - 744 loco g2 fimul prodibit ae-
guatio pro enoluts prima, quae adeo pariter problemati fatisfa-
ciet, fuamaque enolutam fecundam fibi direce habebit fimilen.
' & 3o, Cum itaque problemati {atisfaciat aequatio
(Eﬁ): ey, in eaque loco ze, quantitatemr tam
affirmativam. quam negativam: accipere hceflt , poamus @&

Toco 24, ne forma quadrati folum fgnum ¢ 'aﬂi’im'atluum in-

voluere videatur : hincque erit A fin. p= = [ ‘,{m_}_ab) et pr

—_ ﬁl] Afv’(nss.—i— rb) atque V(I “pp ): CO(‘ A f(Vnss+a5) .
Qne aequatmuea i muldplicentur per s, obtmcbjtur ax

=dsfin. A. [ ypmy et dy=dscof: A. [ may > quae
per lcmma § 10. datum ita mtegrabunmr vt fit x— H__m_

' = yfinssad)
f—H A f w nss_q}_a? 1= COF A f V(uss—pab) atqne‘y P
-\}(uss_pnb)

;_-{:‘H. COf A f.#(nss,_l_.qb) _]_ Lot :r A .[v(nss—[- bk

§ 31. Quomr,m autem ex aequmombus dlfferentn-

fibus eft fin, A . [ T = % avque cofl A . [ ms

— % prodibic his valosibus im aequationibus mtegratxs
fitb i
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aequationerts
~onfideremus

i, firque ab- .

v de—pds
Asili—pp) 1/
. autem hu-
S et radius
ex quc Ppro
y- N &, QUAC
vitra quod
¥ aequatione
. prodibit ae-
lemati fatisfa-
ebit milern.
jat  aequatior
titatem  tam
ponamus ¢4
matinum in-
s
Vimss—ab) St P
f ds e
“J (Yass+-ab)
btinebitur &%

sabj » QUaC

we n¥
ﬁt ':1""‘";-—{-12'

atque y —

;:—1-3}

. differentia-~

Lo f y(nss—p-ad)

us- integratis-
- fibfife-

L .
[
LM -
o ﬁ:'a

| .{ﬁbﬁitﬁghdis rds———
' m;qmb

_pro euoluta feconda haec 5=V (
_pro enoluta tertia § =

.gp1 SIMILES PRODVCPNT. - 2%

3

nsdz—dy y(nssf-ab _ asdnogday (nss-r By,
DA et ydsm—

us fi arcus ¢ eliminetar , fequens inter folas coor-
s . . mabds? ___ e dyV
dimtys x ety nafeitur aequatio ;oo = (ydu—x dy) —

o Awde oAy y¥, qme quomodo ad feparationem atque
" confsuctionern it perducendz €X §. 25. intelligi poteft.

Conftructio  feilicet commodiuns deducetir  €X aequatione

' ioter diftantias finguorumn curnae pundorurn a dato puacs

to fixo cen ceotro et perpendiculd in tangentes : einsrnodi
antern acquatio deriuabitur facillime famendis quadratis €O
ordinatarum X €t ¥, furn  enim  prodibit 1ﬂa( aequatio
o . ab nes ) 0 (—-}—?’l} 9’-‘7'—}'-’)”}1]
2 A3 = (S e+ 0 =V (R
‘;;(}—-fm ). -Pro huius vero Curmac enoluta prima aequatio
o, *- ~ e — (1 =¥ og o= 2) _QE .
Gmili modo accepta erit § = oy (AEERIY L
Oniboedegy b
R o
y@ltens sl - .
14 (_:_____n_y _+_ :—F-n) etc. “(:}c
quo fi habeatur pro primg curua acquatio vel conftrudtioy

eadem totius feriel euolufarira paturam 1o & complecte-

tor: quarurm fingulae problemati aeque ac jpfz prima fa-

tisfaciet.

in quo antc axis AP terminabatur, ponattrqué refa AM
=V (xx-t-. ) = &, perp‘endic‘nlum- in tangentemn, AT
— p ipfaque tangens MT =V (zz—pp) =1, et ele-
enfom coruae 45 == 5. At ex praecedente aequations
pro curua noffra inuenta emergit hacc s =7V (htmaz

b v e B Ao — —— fpmdeds . — zdz .
b ).) - vande fit ds — =7~ T hab Y — 3. quae
ﬂc\‘b—}‘n 2 —V (ﬂ (_I"]"ﬂ )»‘JH -1_-;'—7;')
' . et ) ., . . _ i b .
e per 2dz dividi queat , erit = V(B2 — o =
: : C @ . | ,‘ig =

§. 3%. Referatur itaque curud ad centrum fixum Ay fi s

o




Tib. 1.
fig. 8.

| zz—fanee
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s ze nad g . . :
w5y 6t p=V (55— 57)- Radivs osculi vero
r,quiet =V (nss—ab), et =V {(x3-m)2z-+ry)
ex quo erit ¥ =.(1—+n)p e 5= (x—+=n)¢, quac fnt
proprietates notatn dignae pro cuiua quaefita.

§. 33. Ad figuram curnae inveftigandam habeat pri-

. . ah
mum conflans #5 valorem affirmatioum fitque fo5m =
ce, erit 2=V 5 (sx—c) et p=V o (2w -bnec )
vade’ perfpicitur z neceffario maiorem efle debere quam ¢.

Cafu antem quo z—¢ fit £==0, et p—c¢; quare hoc

loco ipfa re@a AM 1in curnam erit normalis. Defcriba-
tur igitur centro C ‘radio CA —¢ circulus AS, fitque
‘curuae quaefitae initium in A, vbi curwa ad radimm CA

~erit normalis , ibique radium  osculi - habebit — (1 —+1)

CA. Iam fumatur curuae pun@um quodcunque M, - po-
fitague vt ante CM: =2, CT=p et MT =12, erit
p=V g (zz-t-nec) et 1=V 25 (z2—cc), €t an-
guli CMT tangens —F =¥ 2 quare<refeente di-
ftantia z, hic angulus continuo decreftet , donec tandem, -
guando fit 2 — cos huius anguli tangens fiat == V' £ | ybi
curna cum- logarithmica fpirali confundetur.

§. 34. Vt verb curmge hoins commodam  confiru-
ctionem tradamus , ponatur arcus circularis A S—g°
cuins elementum S s erit — d¢, vnde fiet M » —
e atque £:p=d 2% , €X quo oritur 4 g =~ 282 —tdz

st =
\ —net . o a
e Ponatur Vo — % erit g g — Bltum) o 25

ne—uu z —
wdy udy .- dg . du du C . .
1—-un T i luncque T — idm T aeans coig  nten
i — R L
grale el - — A tang. 2 /S = A tang.

Yi—i
nBR-NEE -] Yizzt-nec)y/(va—~cc) : o] ;
VY emrnee = i ! Vet vime—se; SUMta igitur prolubitu

diftantia
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osculi vero
nab
)22 T )

, quae funt

habeat pris
_ab
7(,,_;__&)2 ——

B ~-Aee )
€r¢ quam ¢.
quare hoc
Defcriba-
AS, fitque

radinm CA

— (I -—}—n)
ue M, “po-
C =1, erlg
'¢), €t an-
refcente di-

ec tandem, -

=V, wbi

n conflrg-
AS—g,

pds _codm

zt}—'dz V
4 %
— gt - —

wive  inten
A tang.

' prolubitu
diftania

e
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* diftantia = eins pofitio refpeta C A ita definietur. Dabi-

triangulim M C T, cuius anguli M C'T tan-

tur primo Tl
e mmm—t  Tyeinde hoc triangulum circa C

| gens erit =V e . !
.jta erit difponendum , vt angulus A CT fiat =5 !

- rggnet)y(za—ce) v g Pyt —
;%:z—}-ncc)-——'\/{zz—cc) - n/:rlpyn—t‘ Qu()dﬁ ergo fiat x =

‘oo, arcus A S infinite magnus euadet , ac propterea cur-

va A MO infinitis fpiris circa C peragendis in infinitum

- excurret : a¢ re@a A C erit huins curnae diameter.

§. 35. Sit mmc 5 quantitas negatiua , et popatur
=l —ee, erit p=V 5 (38—c0) et t =V Zm(nazA-ee)

- G —

wade perfpicmm eft z non poffe effe < ¢ cafii autem

quo @==¢, fit p == o et £==¢; €X quo tangens curuae

hoc Joco per ipfum centrum tranfibit. Defcribatur igitur
centro C radio C A = circolus, fitqee A MO curm
quaefita , quae in A circolo normaliter infitat , ita vt
reGa A C fit tangens huins curuae in A, Sumto ergo

punéto quocunque M, et ex C in tangentem M T de-

miffo perpendiculo CT, eit CM=2.CT=p et

. 2___.1/ 2E-—CC

M T =¢, atque anguli C M T tangens erit = =V mmee
Quare diftautia 2 in infinitum  crefcente fiet anguli CMT
tangens — V' £, ibique corua cum logarithmica {pirali con-

fundetur.
§. 36. Conflra&io huius curuae {imili modo pexfi-
cietur, quo cafi praccedente ; pofito enim arcu circulari

AS:q,ci'itt:p:dz:zgjg, vode fit dq::%E:

ed® o/ T . i . L
Yy Z=.  Fafta nunc fimili fubftitutione - prodibit fes
quens - aequatio integralis & — A tang. V Tt - -
] yf{zz—co)d(nr-t-cc) . RZ—06 2vR

Ty — A tang. oo ;_quae reducitur ad hanc

4
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q ) wHm B8 ___ A w}{nzz+l:‘c‘)+4[nzz—-ncc') =
Y + A tflng- 1/ MREd-gl T 2V IV(nzz+:b)—V(nzz_-ncc)' @Od

fi ergo longitudo M C pro lubitu accipiatar , fuper €2 for-
metar triangulum redangulum CP M, ita vt it CP=

t—V 25 (ne2z—re) ot PM=—p="V 2 (z2—50)

e
quo faco hoc triangulum in talem fitom collocetur ¥t at-
: S u(nzz_;-cc)_}—\!(nzz—wsc)
gulis A CP filt = ;7 / Jazancer—vowz—ne)

-\l(ﬁzz.-«}—-cc)——\ltuzz—-ncc)'
Tib 1L §. 37. Cum igitur his duobus cafibus folutionis pro-
fig. 2 blematis pars prior abfoluatur, accedamus ad alteram pat-
tem , in qua enolntae primac BN radii ofeuli a Bad N
pergendo decrescunt. Quare fi in curya quaefita ponatur
arcus A M — s, radios osculi M N — r, erit egolutae

: 2 : . d

primae BN "arcus BN — ¢ — a , radius ofcali N 7 =%
_ X o dr

hincque pro euoluta fecunda arcus &7 — h—Tg =S5y

Y . : s A—
et tadius osculi 7 o = — Ze et —as.  Ex viraque

aequatione rintato iniio A refolrat ifta 7 § ds-+rdr
— o, quae integrata dat # 5§ G rr—aafnr
— V (aa—mns), que cum ‘omnino fimilis fit illi quae
fopra §. 14. eft iguenta, huic cafii fatisficient epicycloi-
- des et hypocycloides _omnes. Curnarum itaque, quae fois
enolatis {ecundis directe funt {imiles “quinque pacti fumus
genera ; qUormm  pripum omines fpirales logasithmicas
complettur , fum fequentur bina {piralium genera noud
§. §. 83, 35 gxpofifa ) religna bina genera confhituunt
epicycloides €t hypocycloides. '

§. 38. Circa fimilitudiner. evolutarum fecundarum re-
fiat hoc problema. o
Inue;zz‘re curuas, quae fuis eomitis Jecundis inuerfe fint
fmiles.

b, IL
fig. 3

. _ Huius
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Hmus problematis pariter ac pmecedenns duplex requiri-
wr flutio, prout euolutae primae radii ofcoli ab H per-
vendo vel crefcunt vel decrcﬁ:unt fi quidem in curua
quacﬁta AEDB cmruedo ab A ad B decrefcat.  Ponamus
jgitor euolutag’ primae radios osculi ab H ad N crefcere,

fitque E id pmnétum in corua  quacfita ita corn paraturm

vt portionis £ B euoluta fecunda ac fimilis fit portioni
AE, Thoivsqre enolura fecunda &e fimilis illi- portion
BE, prouti fimilitndo inwerfa poflulat. Cirea ¥ fuman-
¢ur veringue arcs BEM et EQ aeque ampli, atque enolu-
gis prima HN et focunda §a defCcriptis , debebit ascus ¢ #2
fimilis effe arcei EM, et arcus eg ipfi EQ.

§. 39. Wocetur radins oseuli EF—a, et Fe—4,
atque pomantwr arcus EM:=—ys; EQ=S; itcmque . radii
osculi MN:V et QR—=R, habebitur ob arcus aeque
amplos £ =2, Tam itague in evoluta fecunda erit propter
'ﬁ'ﬂnilimdincm esmi—=ns, eqg—nd, radiss osculi in m—n

, et radiss osculi in g—#nR. At ex naturn euclutionis

habebltur FN—r—a; FR—a—R:Ng—=7"; et Rm

—RiR _ —rdR r

= T = Demque in enointa fecunda erit eg__ Ea
R

~b; et em_,é—&—”i : atque radms ofcuh ing= 5 4.

d .

%}, ac radius osculi in m—=3% 4. "%~ His cum expreffio-

mibus ex {imilitndine natis comungendls orientur hae ae-

: 2 g 2
quationes fzs——ly+ EnS=UF —bynr= pd GF,

sR=75; Id L quae bimae poi’ceuoles aequatlcmes in prig~ .
zibus tontmentm ob aeguationem fandamentalem & e i.’_,
§. 40. Habemus itague tves iftas aequationes
I. rdS=Rds |
. nsds—rdR 4 bds
L nSds—=rdr—bds
Tom. XKII. D £x
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‘ex tquibus_curnae conflruio debet formari : quae ita ab-
foluetir, vt binae variabiles S et R eliminentur, atque ae-
quatio eruatur jnter § et 7 ; haec enim fi i fizetit com-
parata, Vi ad datum arcum § quantitas radil osculi 7 poflit

affignari , fimul ipfa curua pOtert conftrui, quemadmodum

Alibi oftendi. Eft vero ex tertia aequationc g—mr_ 2,

atque ex prima R— s e o A "'%I— , qui in feconda fub-
flitutus dat hanc 5’—‘-‘%—?’&5 —Ldgd 8 . haec vero ae-
quatio euoluta ad _ifferentialia tertii gradus exfurgit , quae
vix vllo modo deprimi atque ad conftruéionem accom-
modari queat. Ipfa quidem aequatio haec mutato initio
E feu foripto #s loco ns—b i Lo habebit : #°sds =
r’d’r—-l—«{.r’drddr—{—rda{s; pofito 4s conftante, haec
vero commode integrabilis exifiit , eft pamque integralis
'nr’r-.fld.!'z—:i—-Cd.f::Z?',zddf—-]—?"'zdi"z.
_ §. 41. Quantumuis auterm difficilis huins ~acquationis
differentio-differentialis conftructio videatur , tamen e€a X
aequationibus primitigis deduci poteft.  Secunda fcilicet
acquatio  per primam abit -in hanc
ﬂst::RdR.-—\—de
ad quam fi tertia addatur, obtinebitur iffa-: .
wsdS-+nSds—=RARA-rdr 40 iS-bds,
cuivs integralis eft 2nSs—=R*—-774-2 bS—2bs-zaa
giusmodi adlibita conflante , vt euanefcentibus arcubus  §
et S radii oftuli R et # fiant = & Simili modo fi ad
tertiam dequationem per primam in hane transformatam :
- pSdS—=Rdr~bd S addatur fecunda , prodit
nsds—+nSdS —ydR —+Rdr—bds—6dS , cuius
integralis eft nstp-nSr=2Rr—t2bs—2b635—2aa.
Hinc itaque cmergunt binae fequentes aequationes :

i b oo San

R~




VTAE SV1 SIJHLES PRODV CVNT. 2y

ita ab- R +r="‘"tza+2i’75-—°bs+"ﬂ55 ; et

Jue ae- o R7r—2aa —2bst+2bS+-nS"ns

t COm~ ex quibns additis et fubtractis obtinetur

r poflit (r+R)*=4aa+n(s-+S)" atque

nodura (r—R)*==46(s—S)—n(s-S)" |

r_ Lk, § 42. Ex his duabus aequationibus fi climinetur R,

da fub- obtinebitur aequatio algebmica inter S, s et # in qua fi

10 ae- porro loco S fubftituatur eins  valor L % habebitur

, quae aequatio differentialis primi gradus inter » et § quae pro-

4CCOMm- pterea erit integralis ilins aequationis differentialis fecundx

) initio gradus fupra inuentae

ds’= n2sds*-Cds*—oriddr—-vridr:

, haec Haec eademn vero aequatio differentialis fecundi gradis re-

tegralis foltat fi in aequatione 2R#r—244-28b5—4-25S5—+ nS*
- 15*- loco R et S fubftiwmntor valores per # et 5 fci-

nationis ficet R =;3. 4 - tf: __Ld—:ﬂ;rdr et S=T0 -2 fiet enim
. o z " 242 o

R e ay R I

v, = nss fen erddr—-rdr —=(n" s -2nbs-bs

snga)ds®. Quare fi vt fapra fecimus loco # s -4 feri
bamus fimpliciter n s, prodibit aequatio #°s°ds® 4+ 2

b s (naa-bb)ds'=criddr—r’dr’.

e §. 43. Vt nunc huius aequationis differentialis fecun- -

wbus s di gradus veram affignembs aequationern integralem , quae

3 §i ad erit differentialis primi gradus , ponamus etiam s==S§ -4 ;f

patam : etS—‘S——E,f:rit(fv'"—l—R:)z 4.44—1—;2(8-;—5'

proeiit atque (r—R)’ @—_—ﬁ(.f SY exiffente S_n ¢ fen K

, Clils v =oga - 2 2nSs atque 2Rr-—-2fm—~f:3 e

2aa.

7S ~-ns" ex qua erit 4R =n" ($* 4" ) 42
2 (@'

R’
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bayz

eft +R o =8 (a2 )7’?*—4—885? feribatur f
loco aa— 13,? et g foco aa-+ %:B} ac proueniet {equens

{a'=3 )(S 5" )+ 4(@ -7 )" at cxz'@riore aequafione"

.aequano

v drt-—an’sTy ds dr® »—]—n stds* —[—4.nfr a:*.r dr®
i 4Tl f; ds* —-i—--q;ﬁf dst=—8n’gridst—anty d.f
+8n seidstdr quae adeo eft integralis huiws »” s*d

+:zﬂfd.f —er ddr-+r"dr®, id quod eo magis eft
notandum quod nola pateat via alteram ex altera de-
ducendi, immediate feilicet Nam fi differentialis aequatio -

fecundi gradus refoluatur in plures aequanones per valores

vd 24 drordr®
dffumtitios S =g et R — 5", tum congentia

fatfs perfpicttr eo modo quo fumus vfi. - Atque hinc for-
fafe. aliquando momam methodum detegere licebit , ad’
gequationes differentiales altiorum graduun m‘cegrsmdas,
Hic quidern fufficiat fpeciem quandarmn huius methodi in-
dicaffe, ex qua ipfins ¥fis ingens, fi quaudo excoletur
perfialgawr : /

§. 44. Interim famen iftze aequationes ad cotusms
quaefitam conftruendam non  multum fwmant, quam ob

" eawfam aliam viam ad’ conftrn@tionem perueniendi aperie-

fus. Pomamus s~-S==p; J—S_g;r—%R*u' et

S p-R=w: et y= 12, S-—"L F= ef R

qui valores in aeqmtione f'd’S._Rd.r fabftituti dabunt
ua‘q—ﬂvdp, aequationes vero §. 4T inuentae abibunt in
fequentes __.4cm+np et w == 4bq- nq ex quibug
obtinebitur ﬁ'fa i v(+bq_nqq), in qua curn  varizbiles .
et ¢ fint afe inuicem feparatae, dabitur g per p et proinde
& per .S ; hincque porxo v et ¥ atque adeo r et R pers

Quare
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Quire cum ad datum ipfins s valorem quemuis affignari -
queat valor ipfius #, ipfa curua, in qua s arcum et ¥
yadium osculi denotat , confirui poterit , ex quo problema
propofitum , quantum’ quidem defiderari poteft, eft refo- ,
Jutum , cum id fit perdudtum ad aequationem differentia-
fem primi gradus, in qua variabiles p et g funt a fe in-
.yicem feparatae.
| §. 45. Quodfi autem detur relatio inter arcum curuae
cuiuspiam s ac radium ofculi 7, ipfa curua fequenti mode
conflruetur.  Popatur abfcifa — &, applicata —y , fitque
dx—pds, erit dy==dsV (x—pp) atque 7= 4—’1%;:—1’—@;
vode fiet vt = & g A .fin.p—JS% quod integrale
dabitur ob datam relationem inter s et#. Hanc ob rem
habebitur p = fin. A . /& atque V{i—pp) =cof A L
hincque dx=—ds fin. A .jf—.’-"et dy—ds cof A .[% Bx
quibus tandemn per integrationem prodit x= fds fin. A |
JZ awque y—fds cof A. [ . jta vt per quadraturas ad S
datum cuiusque arcus valorem affignari queant tam abfCifia
quamn applicata, o ,

§. 46. Accedamms fnm ad cafim 2lteram problema- Tab. ¥,
tis §. 38. propofiti, ac decrefcant radii oscnli evolutae fe. 4
primae HN ab H ad N pergendo. Maneant vdl in prae~
cedente cafy radii osculi fixi EF—a&, Fe—b, vocentur~
que arcis EM =15, EQ =S et radii osculi MN =,
et QR=R; wnde ob fimilitndmem in euoluta fecunda
erit em —ns et eg—=nS. Per naturam vero euolutio-
nis erit in euoluta prima FN=—=r—a; FR=a—R
Ng =" et Rm===p": ex quibus pro euoluta fecun.

ds
. —Rd
da ontur em = ns = —ps — b, atque e = NS —hH—

e | D3 U

a}_‘-

[T
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M. Ob m“cus denique EM et EQ aeque arhplos erit

ds v
s —2  Quamobrem babebuntur tres fequentes  aequa-
tiones : - ' ‘ '

I. rdS=Rds .

L. n5dS=—RdR - bdS.
ML #Sds = —rdr - bds
guarom binae pofteriores ope primac transmutantar in has
II. nsds—=~—rdR—bds
1. »S4S=—— Rdr-+bdS. ,
~§. 4. Addamus primum binas aequationes pofteriores
in forma priore , eritgue fiinma :
nsdS -+—nSd::_——RdRerdr-—f-Ms—MS
quae integrata-dat hane aequationem
epSs—=2aa—R —7r -4 2hs—25S -
fon RP-4-7 =34 —+2b(s—8)—203s
Deinde addamus easdem. aequationes in forma. pofteriort,
etit neds~+nSdS =—vrdR—Rdr— bds - &dS cuivs
integrale eft 5+ nS = pd—aRr—25b(s-S) feu2R?
‘= o4 ~24(s-S)—n{{—+5), quie cum illa coniuncta
tum addendo tum fubtrahendo praebet '
(P4RY 4" —n (s15) atque
 (r=RY=ab(s-5)+7 (s=SY e,
guae aequationes ab illis , quas cafn praecedente inueni-
mus non differunt, mifi quod. # habeat valorem nega-
tinum. ’ :
§. 48. Quodfi ergo ad curuam conftruendam faciamus
¥t aute s—-S==p; §—S=¢; r--R=u; et r-R=0
Cexit u=V (gaz-npp) et v==V (4bg+nqq } hincque per
aeq;mion'em primam #dS = Rds obtinebitur S
i dq ‘

amp—

Yaa—app) — Y(sbs+rg2) - 4

'gjeﬁ

,
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‘per quam dabitur relatio inter p et ¢, vnde s gt » per

eandem variabilem vel p vel g determumbltul ; id quod
ad curmara conftruendam {ufficit.

§. 40. Vt antem natmram  huins curuge propius -

fpicere liceat , tentabimus ipfam confiructionem perficere,

atgue aequationem inter coordinatas orthogonales x et y
elicere. Quod quo commodius fierl queat , introducamus

nomam vartabilem 2 ﬁtque
d CHJV'"- . H/I °
8 — Ylwwangh) — V(:b4-ugq) > atque fam p guam 4 per

eandemn variabilem z definiutur, primo autem prodibit A .
fin. 222 — % hincque p= ir {m A .z tum vero hibe-

20
g é’—l—-"”!)—]— V (qnbg—+nngqy hlncque y— (ce®—2b)*
¢ 276"
Per 2 igitor definitis p et ¢, porro reperisntur # et’ov
ex quibns tandemn confequitur. "
(ce® - 2By

bieur

= et
T 410 e®
r—acol, A g+ —nmn- (e H_“wb).
4685V
§ 50. Hinc differentiando emergit ds-= Ldﬁﬁfﬁé‘f
7
A2 5~ 455)
qnee® ? ta vt i F={FerfE =2 Quarefi
ponatar abftifia —ux et ﬂpphcam —y erit per §. 45.
x=g iz cof Az fin AT 4= ffdy fin. A 7 — 2 [y
' ﬁn A=
= waflzcol Azcoll A F- 5 fPducoll A 5 — B ‘”dg,
cof. A &
quae
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quae quidemy formutae jam fofficere poﬁ‘ent ad curuam per
quadraturas confiruendam ; at confiructio facilior inde cua-
det , quod fingulae hae fbrmulae dlifelenuales adlu inke-

' gmtmnem admittant.
§. 51. Singulas autem has f'ormu‘lqs dlffércntlalcs {e~

quenti modo integramus : fdz cof. A 2. fin. A - = ﬁn Az
ﬁn A — 1,,,ﬁz’z fin. AzcofA,,n —fn. Az fn A J -
7ol A 2 cof Ajr ~-5 fdz coft A zfin. A -5 ;vnde ontur‘
fdz cofAzﬁu,A,m __12 {in. A 2.{in. 1:1,,1+1/n cofAz cofl A %
at caft quo m——1 , quia eft coll A 2 fin, Az —1fin. A
2zerit fdacofl Az finn Az— ~3celi A2z Deinde
pari modo eft iz cof A 2. cof. A 7 =fin. Azcoll Ay
- 7ofdz. fin. Az.fin. A_;,-”,;—ﬁn.Azcof Ag-— Jocof A fin. A
E -t fdzcof. Azcol A 3. ergo fdzcof Az cofl A 3

: . 1/1 of. Az A.

— nfin. A=z cof AW . € fin. .,,n Cafit a1~
n—1 7

tem quo #—1 ob col Az cofl Az ZHILAE e

 Jdzcof Az cof Az==F+3fin. Aoz
§. 52. Reliqms formulas fimili modo integramus ; eft

¢ feilicet [e?dz fin. A gy —e* fin. A 5 — 57 fe®dz cof A
et Ady — ool Ay —pfendx o A g,
hmcquefe”dzﬁn A w_m fin. A 7= -&Vn. cof. A,,,,n
. ‘fza]—:r : ,
At fe”dzcofA v ==&% cof. Aﬁ g fedz in A o =
V . — . A
ne® cof. A —-e% V. fin. & 5 ~—¥, Deinde fimili modo
.ﬂ—é—I v

fe — 4z
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Jerdz fin. A 2 ——¢% fin. A% fe“"'d 2 cof A =

e~ ,
—-e®fin. A ;i 5 col A. = —57; fe*’dz fin. A -

hincque fe~*d=z fin. A -:=':: —ne® fn. A -V cof.'A_%
Wil ?z+ .

Denique Je#dz col. A 5 i =me~ cof. A :’n‘fﬁ"%dz

fn A= —ne*cof. A 35 4-e~*V z. fin. A -

1 Vi = n—[— X

His igitur  integralibus'  inuentis ha.bcbimus ¥ o=
_aVnfinAz.fin A% - acof A z.col A 7
- n—1

eVne*fin. Az —cecof. A,,n-—i-éﬁ'lfne""f in.A 7 +bbe- % col. A‘m

An—-1)Vn | cm—-1)Vn

aVnfin. AzcoLlAZ—zcofl Az fin. ﬁ

n—3I —+

§Vn. e"‘ cofl A S 4ce fin. AZABEVn . €™ co{' AZ —éére‘”ﬁn A

 4{n1)Van n—-1)¥n

famendis quadratis obtinebitur » x - y vy =

&'(nfin.A 2. fin.Az)4-col. Ax.cofl Az)-+ac e%(n fin. Az—cof. Az)

-

atque y =

= - 2(n—1)¥ n
oabbe®(nfin. Az+colAz) cce™® bb(n—1)
] cn-x)Vn 16a(n4-1)  an(n-t1 f"*""
bt e '
Falngx)

Simili amtem modo cumae cafui praecedenti hoins proble-
matis fatisfacientis conftructio poteft adornari.  Ceterum
carvae. iftae , quae fuis ewolutis fecundis inuerfe fint fimi-
les, fimul 1ta fint comparatae vt directe fint firniles ﬁus

‘ euolut:s quartis. \

Tom. XII. E . § 54:.‘
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§. 5z2. Quod antem ad curuas .attinet , quae cuicun-
que euolutae direite fint fimiles , lex aequatiopum inter

acnm 5 et radium oftuli # contentarum facile patet.
Pro cumis enim quae fiss euolutis. primis directe funt fi~

miles haec habetur aequatio = 7 §=7. FPro cusuis
quae fuis euplutis fecundis fint fimiles haec 4-ns = .
Pro. cmuis quae fiis euolutis tertis fint {imiles haec -~ #

. i 2ad dr® o . . .
f g TE e TR pro” copuls, quac fuis cuolatis
= . a4 | 1o He

quartis fint fimiles haec - 7 5= rd.oud.F=

135 2 orddragrdrs — , . .
= H-E:sm I Pro ocmenis vero, quae fiis euolutis

quintis fint fimiles, habebitur haec aequatio — 75— 5 4.
7d.5d. 0T, quas asquAtioncs quomsque ubnerit continu-
-are licet. ' ‘ : - :

§. 53. Confideremus jgitur curuas, quae fuis euolatis
tertils fint fimiles , quae hac dequatione continentur == 7
T sdf = rddr-rdr’ pofito 4 conftante. - Ad hanc

aequationem in differentialem primi gradus transmutandam

- fudu - Judu
ponarius s=—=e? et F =&’ % erit ob 4 s conftans
. L . . Judn -
‘ __ dudw . dus_ wde? ‘ 3 ey ndu —
ddu——-— % — 5 W ds—e? -5 ;5 A=

J . - Judw
B .

gy (du-i-22); ddr—=e> (G +Eﬂ%ﬂi_.§%’)‘ , qui-
| bus valoribus fubftimtis aequatio noftra differentialis fecune '

. L/ di gradus abit in hanc - ndu=ydy -+ 3uydn i~
. ¥ du, cuus aequationis integrale particulare reperitur effe

: , x T E . T )
y=—t —uV -V n Ad integrale igitur genera-
- .. . 3,
16 inneniendum ponamus y =2~ & —u#V 4+ n—V n
' : ' exit

e




d -
.du&a abit in hanc e
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erit Jj::a’z—-‘zudu—-daffi_n atque 0 : 2dz=
+zudueezd'uf/:}-_ n—uudz-—udz'{/i— n—d

2V n* Ponamus - #——m' quia m perinde aflignari po-
teft fivg fit # numerus affirmativus fine negatims ;  erite
que 0 =44 2udu—mzdu—usdz—mudg
—m A2 |

§. 54. Haec vero mequatio €x earum eft numero,
quac feparabiles redduntur , fi pobatur 4z — b du, hoc

*gnim fado, erit 0 = Pz A~ ZU—ME—PU -—mp % —

Tt mi=
m'p vode fit z =TEEMERD e fibflitutio adhibea-

wr. Differentietur fcilicet , eritque d 3 == pd u =

uSdp4=Puldu—am? pdu-—nmz_pdu—zm PJI.CIIL—-I—:‘I-LP"d‘I’.!—-{,—m p‘du-—-—m $ d,,p

-y g quae 1€~

-m3 ——_;p I_TmPi,‘_gm!:p €l {u m)(uz—\f-mn%-m_ﬁl
U—m :

== m,_sm?_,_,mz) quae mtegrqta dqt mz e Ve _4_mw+m=) —

'

3
—r __,5 A ang. R l IPF i) T i A rang

= fﬂ-—mN(P — My m?)
sm’s—p\'a -1 C ifen VI / P'J(W—c—mu—{—:n’) A tang- if—?—"ﬁt

-} A tang. ,m,rz__i,q;%—-‘Conﬁ = Asting Soc TP

oM s PV 3 MUY s PUV 5

-+ Conft. Quia vwero (et p-——fr—lisbsmrmupnn, 0

e
L] ﬂ'y:"'yfm“_m“—'m’)-d-[m—u)’(uit-l—mu—;—mmj) _
P U MmE, T = A rang,
U+(m_uJ’J(u’+mu+m=
(y{uu——{—mu—'?‘l-im)—}—(% —mﬂ)(uu-g-mu-e-mmnvz 'ﬁ— Contl, wbi a&ﬁ 7 R
.
F ety = s ss f

6. 55, Quomarn nuenimus qmefhom pqmrnimter
fatisfieri aequatione y ~- tu—-mu—mm=— o prodibit hiec
-gequatio inter ¥ et’ s partem quneﬁmm‘s refoloens ra’r-—‘]—
mrd.r ~+m sds=—o , qme igitat ‘aequatio etit integralis

E 2 ¢ “hoius




36’ INV ESTIG‘ATIO CVRVAR. OVAE EV OLVTAE

hums misds>=r ddr--rdr” id quod 11]1us dlﬂ%lentxa-
tio indicat , etiamfi vice verfa per integrationern  illa-ex
hac .erui vix queat : Ponamuys igitur ad integrale, latifhmo
fenfu accepturn inueniendum id effe 7 dr~l—-mrds-{-—m ,rd.f
—Vds erit differentiando rddr—-dr'—-mdrds -
ds*=dNds, ego 7 *ddr——rdr*=—rdVds—mrdrds—
m*rds —m"sds®. Hinc erit porro zdedJ:::m sds* 4=

d .
mrds” —-mr d?’d&Ide.f X qu ﬁt ¥ __”.:".s et V-

mds
= cej whif & per coordmatas expnml poteﬂ: vt con=
ftat, ita Ve ﬁt mtegrale rdr—+ mrds—Jr—m ,cd.r._

md:
‘cej ds.

. § 56. Succm&mxes autern prodeunt aequanones pro
ommbus hutusmodi curyls , quae cuipiam euolutae debenf:

efe fimiles, fi non inter 7 et s fed inter s et £ quae-
xantur aequationes:© Hunc in finem”. ponatyr & __d v erit
> pofitoque elcmento dv conﬁantc habcbltur IO cur-

-_ d.'u
¥is
© (uae ﬁmiles fant fifta aequatlo |
_euolutis - prirpis 14 4 nsdv—ds
eiolutis fecundis NE nsdv>=dds
 epolutis téxtiis | —nsdvi=d s -
ewolutis quartis: 1 —4nsd w'=—d's B

euoliitis quintis —J{—n.fdw’.__'df .
q .

A

——--—‘
FiiE] ST

_euqlutxs fextis. | A-nsdv ‘—d s
et . SRR

VAR L)

quae aequqtiones etfi- funt vqc gradu dlﬁ'crentmhum altiores
quam  praecedentes , tamen tracaty funt faciliores. Dein-
vo f de

|
|
I
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de fi § determinetur per @, mox habebitur aequatio inter
coordinatas orthogonales, x %t ¥ , ope acquationum X ==

fdsfin. Avety=[fds cof. Aw.

§. 57. Quanquam hae aequationes pluribus modis
tradtari poffnt, tamen hic reliquis praeferendus effe vide-
tur , quo primo eiusmodi valores ipfius s perpenduntur ,

quac firis differentialibus cuivsuis ordinis fint fimiles. Cum
, , .

. : - . .
enim generaliter fit T =4 ny, valorem ipfius .5 ita

comparatum efle oportet , vt ipfius differentiale cuinsuis gra~
dus ipfi fit fimile , feu per id divifum conftantem quan-
titatem producat. Huinsmodi avtern quantitatum tria dantoe
genera , quorum primum quantitates exponentiales complecti-
tur, fecundom finus et cofinis arcuum circularium , tertinm.
vero vtriusque fpeciei quantitatibus exponentialibus , fcilicet
et finibus cofinibusque arcuum _circularium conionctim con-
tinetur.

;- §.58. Primum igitar genus ita eft comparatum vt fit §

== ¢&” , huinsque formulae differentialia cuiusque gradus fequenti

- .modo pro-
. grediuntur |  eritque
- I &g | Z =g =4n
A T
IIL G == ef%g” =g =
V. & —etvg lm=gt=4n
o ete -  ete,

Apparet igitur aequationem s = e£” fatisfacere plerisque
quaeftionum cafibus, quibus curuae cuolutis fuis dati ordi-
o E3 nis
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nis  fimiles - rcquirl'mtur,, Quodii eniz;i 'quaératur curua ,
‘quac fuse enolutae ordinis v fit fimilis , duplex pro ea ha-

betur aequatio feilicet vel 4*s:=nsdv?, vel d's =-nsdo'; -
- quarum aequationum priori . femper fatisfacit valor 5= ef®

fimto g = V'n.  Alteri vero .cafui haec aequatio tantum
B . . ¥ . . .
fatisfacit , fi v firerit numerus impar , fitque g — V—n=

v .. e N . ‘
~¥n; fin autem fuerit ¥ numerus par, aequationi 4*s==
~+#sdv’ ifte valor s—¢% ob g imagmarinm fatisfacere
nequit,. C |

4. 59, Perfpicomm porro eft guibns cafibus aequationt
A's = - nsdy” fatisfacar valor s==¢8", jd quod euenit
fi fiat g* == ~ », jisdem cafbus fatisfacere walorem s—
£¢5% quia conftns ¢ yiramque gequationis partem afficit.
Quando autem ad hanc pementum fierit aequationem s—
¢eE”, pro curua quagfita, aequationes x = fds fin. A . w
‘et y = fds cof. A. v fuppeditabunr aequationem inter-co-
ordindtas. orthogonales curnae guaefirae.~ Erit autem x —
€gferdv fin. Av = cet® fin. Aw — ey gof. A . v—
$68 fin, Ao — 7e2® coft Awe— (e dw fin. A. )~
(g fin. Ao —cof: Aw) c
_ R . irge - DM vero.ﬁt-
J = cgfetvdy cof Av erit y = cgeB¥ fin. Ap— gx feu

__ L8 (fin, Ap~-geollAw) .. :

J = T igg ) guae aequitio .fcm}_‘a;‘z
£ht ad fogarithmicamn fpiralem. '

vnde fit x = cget®

_ §, 60, Sectndum genus valorm ipfivs 5 qui fiis dlf:
Aerentiglibus cniusque ordinis funt fimiles eft s—=a fin. A.
o | by—4-

s
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bv+ BeollA.bv @ cuius dlﬂ'crentmha fequenti modo- pro=

" gredientur.

& — — ghfin. A.bhv-t-abcof A. Bv

gds

Goi — — alifn. A.bhv — 8 cofl A. by

d3s

aoi ——1 Eh'in. A.bhv — ab’coll A . b
8 — - ab'fin. A . bu-- 8B colA. by etc.

Differentialia igitur tantum ordinnm patium ita fant com-
parata , vt per § dinifa quantitatem conftantem producant.
Aequationi fcilicet &5 — -+ nsdv** fatisfaciet aequatio s ==
afinA.bo4-8cof A b v fimendo (—b P= 4 —Ir— .

§.61. Tertium genus valorum ipfius s ambo prior
in f complectitur , atque ideo folum confiderari meretur,
cum per id omnibus ommnino cafibus fatisfieri queat. Fore

mula autemn geéneralis ita fe habet s — e8®(afin. Abw =

€cof A.bw) differentialia vero fequenti modo progre-
dxuntur

o — gy (—Eh .
7 —¢8 'i’*‘“g ﬁn.A.bfv _,_gg * colA. brug
ds_ e o
dv* — o i A, b{u +gg£ cofA. bv
d; I3 —-8DH¥ th
s T Ay TcolA. b
A o
&s ;—egm ~+-oce E;z —+- b;
'’ — :fgg; ﬁn A.bv- 1‘:‘3{ 2 coflA. /‘w
~=ag =BE i
ﬁt{.‘_d :

Ex
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d"r
, Ex qulbus formuhs colhgttur fore gencmhter dru" = et
’ (tr—t—bv—x)"—au(g* .v—;)

& ﬁn A bv =
(g—fﬂ/e ) (q—l—lﬂ/ )’
o 2V-—1

B co[' A bru+

€ﬁnA Dortg-BY - :)v+<g bV—I)'

by—al—(g—bV-1 -
(g-{—_ V I])/__I(g ) aco( A. bfv)
L '

§
P e}nﬁente m

— 4, it vt m quantitatem’ quamcunque fine affirma
nuam ﬁuc negativam fignificet: eritque compamtaone inftituta
(g-[—bV I)"(cx-—}—ﬁV 1) (gubV—I a—@V——I)

§ 6... Ponamus eﬂ‘e debew.

#191__...
2 3 .
bV— 8 0¥ -1) ,fmz,,.f VBV ox):
etmfﬁ—- g+ )2( “V 1) o (& I); ot -I)a

ex qmbus a‘equatlombus eliminata " conﬁcxtur Thaec aeqmtlo

(g—{-—bV—:) (e -{-—E)V- -—-(g -pV- )(rx —1—8)1/—

cui quidem - fatisfacit expreﬁio o —+8&=¢, at. quia hinc
ad imaginasia pernenitur, hic valor t’lanHm inutilis eft
reficiendus. ‘Quamobrem habebitur (g+b? ~1 ) =(g-hV1y,

V(v Yy —2)

quae euelfitd abit in' hane yg'™ b——— Fa b’
’“’"X"" omsle) g"‘sb’—-— etc. =0 ex qu aequmone
g pcr b “Gefiniri oportet, -
' §. 63. Ex infpectione harum f'ormularum mox in-
telhgwur -eas divifionem: arcuum  cirenlarium -inpoluere.
Quodfi ﬁ:ﬂlcet famitar arcus quispism 4y in circulo, cuiys
,aadms';: 1, ponaturqueg._fcof A wet b—ffin. A.
L

e o m o e et AT R P
- o ks e



squAtio

NV-1
1 hinc
ilis eft
bV,
B -
uatione

DX In=-
toluere.
, cuiys
fin. A.

W,
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@, debebit w eiusmodi effe arcus, vt fit finA.vw==o
Sumt:s agtern huius modi arcubus pro v, reperietur va-
lor litterae # = f'cof. A,y w. Hanc ob rem pro v aw
ficcefliue fibflitni debebunt arcus ©°, 1§0°, 360°, 5407,
etc. pro fingulisque valores cum arcuuym 2 tum litterarum
g et b definiri ; quo fako obtinebitur valor ipfius 7, qui
femper erit vel ——f¥ vel —f" Litterae antem cet &
omuino manent’ indeterminatac , indeque folutiones latins
patentes colligentur :

§. 64. Quoniam pro « et & quantitates quascunque.
accipi poflint , fumatur a*-*c co. A. Z; ot 8= fin.
A. ¢ eit .r._ﬁcag"’ﬁn A {(bhov-J): in qua aequa-
tione litterae g et b ex wvaloribus # et v determinantur.
Cum antem haec determinatio pendear ab refolutione ae-
quationis v dimenfionum , in qua omnes radices fint rea-
les , manifeftum eft totldem valores pro s inventum iri :
At fi acquationem 4' s = -+ nsdw” infpiciamus, facile
intelligimus , fi fatisfaciant valores s — P, s = Q, s=R;
€tc. ﬁngulatlm exiftentibus P, Q et R ﬁmdhombus 1p_ﬁus

, tum etiam fatisfacere aequationem ex his coninn@am:
s :: ¢P - 8Q 4y R; haecque aequatio .integralis
seque late patebit ac dlfﬁzlentnhs propofita, fi pro P, Q,
R omnes particulares ipfius § valores accipiantur.

§. 65. Percurramus igitur ordine fingulos ipfivs v
valores , et .pro angulo 180 graduum  ponamus 7, ita
vt fit 360° — 2 m:540° — 3 7 etc. Primum ergo fit
y=— 1, fen fatisfiat aequationi 45 —=msdv eritjue v w
.._.fw:c), atque hinc gz=f, e b._.a et m—f; ex
quo aeqmtionis huius .

Tom. XII. ¥ ' ds=
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ds=fsdw
erit aequatio integralis hacc :

_ s = Cef® | .
Quodfi autem ponatur yw —=w>=m, fiet g =—~f 3 B
— 0 et m——f, vnde prodit huius aequationis 4§ ==
—fsdo integralis haec s—=Ce™ que quidem in
praecedente iam continetur facto f negativo.  Quare ae-
quatio s — C ¢=f omnes pracbet curuas , quae fimiles
funt fuis euolntis primis, quas iam oftendimus effe loga-
‘zithmicas fpirales. |

"'§.66. Sit porro y—e, few integretur aequatio dds
—msdv®; atque primo ponatur yw== 2w ==0,€rit w=—0,
et g—f, ac h=o , atque m—4f, vode huins alqua-
tionis. dds=ffsdv" integralis erit s—=Ce/™. Secundo fit
yw—2w=—nmn, et w==imw90°; atqueg=—0 ; h=f;
€t m=—[f: vnde aequationis dds— —{fsdv® integralis
erit s—C fin. A (fo—-¢). Tertio fit vw—ew—2 wleu w

¢ —m=180° jetitg—=—f; h—o; et m=f; vnde ae~
quationis dds—ffsdv” integrlis et s==Ce¥". Quarto
fit yw—ew=—3w feu w—im; ert £—0; b=——f;
& m——ff, ex quo aequationis ‘dds=-ffsdv" integra-
' lis erit s—C fin. A{—fv)=Cfun A (fv—4) quae
quidem aequatio cum fuperiori caft fecundo inuenta con
grnit , vtraque enim contizetur in forma o fin. A. fv =
g cof Al fo. T e T
§.69. Hinc itague vtriusque aequationis differentialis
fecundi gradus dds—{fsdv” et dds——ffsdv" comple-
ta nancifcimur integralia, atque adeo curmas obtinemus
: omnss , 'quae fint fiiis evolutis fecnndis fimiles.  Scilicet
cum pro cafi priore duplex inuenta fit aequatio integralis ,
' . ambo

.

et o e e o e




LE gyl SIMILES PRODVCVNT. 45
ambo ipfius $ valores per conflantes quantitates multiplicati
et inuicem coniun@i dabunt complewm integrale. Sic ae-
quationis huivs ;

-__fz dds=-+ffsdv’

“j'“ integrale erit completom :

1 s—CefPg-De=T
?16' At alterius aequationis
;:f dds—=~—ffsdv*

integrale completum erit hoc ¢

'ds s=Cfin. A. f v~ Dcol A fu

0, in vtroque enim integrali infint due nouge conflantes C
-~ et D, que ex duabus integrationibus funt natae.

Gt §. 68. Ponamns v—3 , ita vt integranda fit aequa-
_f. R tio haec d*s—msdv’; ac primo pomtr gw=—o feun
i 7 w—o et g—f, b==0, et m—]° vnde aequationis
- e d’s—=hsdv® integralis erit s—Ce’®. Deinde fit 3w
aen | — g fen—imw—060°; eit g=f cof A imeth—f

T > z . F 4 3

o W fin. A.im atque m——f ", :mde aequationis & s==—jf "5

13 N do® integralis erit s— ™43 (afin. A. fo fin. A, ;7

jra- € cof. A. fo fin. A.zor). Tertio it gw—2nfenw=3in=

uae 120°, et g==fcof A.3m, b=ffin. A im, et m=f",

i?_-' vode aequationis d°s—f"sdw” integrale erit 5 = &/* F477

" afin A fo fin. Aim 8ol A fofinAzm) Ex

lis quibus huit:s aequatio?is .

sle- | d*s—=-f sdv

s prodit integrale completum.

. 2 .

lcet s=—Cef* - 857 (D fin. 4. fv fin. Ain-Ecol A fofin. Aj7)

lis Alterius vero aequationis differentialis |

abo F a d s
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gd'a §.=_..r“‘“j J'd@ RN ST
mtecrmi _.cumia'r:um em hoc.. -,

s=—=CeFoq-pfve m"’(Dﬁn A. ftvi'n Alm—+Ecof A folinAL =

'V’
vbi notandum eft effe fin, A 1m=—=% :fin. A 2w — 7 coll

-z 2

Arm—ietcof A. 2qr—-1.
§. 69. Ponamus munc y—4. fen hanc contemplemur
aequationem 4*s—msdo*, ac primo fit 4w="o, erit
£=f, b—o, et m=f4 wnde fit s==Ce. Deinde
fit gw=m feu w—’wentg‘—fcof A im erbh=f(n.
Aiw,. atque m=——1" vnde fit s——Ce ™% 47 fn. A
(jo finA. 3w -2y hanc epim formam p1a6ﬂlt ad-
rbere quam alteram , ‘in qua infiper cofinus arcus b w
Occurit, - - Tertio fi ponatur 4w= 2 7 feu w=12= eritg —f
cof. A ;™= oy b'*ff'n Aim fet m___j vnde fit

- s=Cel” ““fAﬁ'"ﬁn A(fv fin. A ;w,#;g'); ., Quarto f
pon tur ,.q. ﬁv =8m fen o, _g , fit  iterum

_______j .etxu'lf—sa.,c esf'DCfoKwr ﬁﬂ A(f‘vfl'l A ,n._}__é’)
Ex _his -igitur. colligitur huins aequationis ¢*5— —} sdot
integrale completum hec, e e

.F

5 =Cel* - Doty A(fxuﬁn A w+6 )—{-Ee‘“f”
Alterins vero . aequationis. huius Aty —=— j sd. ‘,U

mtegmle cx)mp]etum erit hoc ST
§ = CeTo45m G A A(fofin. Az 7r—3r~fy)

D efo 45w iy A(fefin Afn—~3&).
, §. 7o. Non opus cft, vt haec vlteuus pmﬂaquiamar
" cum tam'ex his formis quam meihodo ipfa “iam pateat
lex progreffionis, Habeblmus zgxtur ‘geueraliter huius  ae-
¢ - quatio.

1.
1

e T S R e . .
i e Ml < it 7 ARl o S0 0 -l U0 1 i i R A i % S
e L e =
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qoationis differentialis- ¥ s = -~ f*sd v¥  iftam acquatio-
nem integralemn completam

s=Celv - Do o3 n(fin. A(fofin A m-+0) =
Eef'ucuj-ATw Gn. A(ffuﬁn.A-f'n—%—e) __‘_Fcfrucoj-,\%,n

2
ﬁn;A(ffvﬁn.A‘;j*rr——i—-Z)-—i——Gefmc@f'ﬁvwﬁll.Ag?vﬁn.AﬁW—l—wq}
etc. quos terminos quidem in infinitum  continuare licet,
“at fofficit cousque continuafle , quoad terminus occurrat
primo fimilis , id quod accidit fumendis terminis vel *%*
el ¥ prout vy fuerit numerus vel par vel impar.

§. wi. Simili modo intcgrale alterins aequationis dif-
ferentialis indefiniti gradus. erit comparatum
d's—=—]'5sdv’
hivs feilicet aequationis integrale completum  erit
' £
s CefP v fin A(jrvﬁn.Aifrr—-’,—'y)—\—Dpf'“."”f-"””"
fin. A (fofin. A4 m--0 y-Ee 12047 fin A(fofin. A5 7-}-£)
- etc. guam itidem: pon ONUS eft in infinitom produce-
ye, cup fomtis vel § vel = terminis iidem termini re-
currant , fequentesque jam in praecedentibus contineantur,
Comp'etum  autem integrale vrriusque aequationis differenti-
alis propofitac cognofcetur, fi tot quanticates conftantes C,
D, Betwc. y, J, ¢ e iam fuerinit ingreffae , quod v
continet vnitates. Deinde etiam iuito ‘plures termini 401k
accipientur , fi 7 nusquam per fractionem vnitate ImAIO-
vem multiplicetur, o
§. 72. In vtraque igitur expreffone integrali alii ter-
mini non continentur nifi huivs formae

M
C R fooraTT fin A (fvfie. Al m—-8)
: F 3 Neque
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Neque vero tantum arcus cutuarum quaefitarum § per huius-
modi formulas ipfins @ exprimuntur, f&d eciam abfciflae
et applicatae x et y. Cum enim fit x=={dsfin. A. v
et y—fdscollA.v; fi pro s expreffiones inuentae fubfti-
twantor, hae formulae adu integrari poterunt. Namque

formula generali affumta erit ds=—=Bef verfAy Tdwv(f cof.
AY m. fin A(fofin. Abm—+8)—+ffin. A % 7.cofl A (fw
fin. AY m—4-8)), quie expreffio, i pro B et § fubftie
tmantur fucce(fiue litterae C, D, E ew. et ¢, &, ¢,
etc. itemque pro | numeri vel 0,2, 4,6, etc. vel 1,
3,5, 7s¢etc. prout vel prioris vel pofterioris aequationis
differentialis integeale. defideratur , verum elementi ds va-
lorem exhibet.

- §. 93, Multiplicetnr igitur iftnd differentisle ds pri-
mum per fin. Av, vt prodeat elementum dx, reperie-
r) . g u ) '

turque 4ntegrando x = BefYcotAy T -
(P finh (Fofin, & 5 g8 fin Av 5 fim A gpofin 4 S o
N T eA .
oFfin A (o fin A g8 o) cof. Avp i fin AL ufin Ar iy 84 m fin A0)

o
TV Wefar

Simili modo cum per quantitates exponentiales, tum pet
finus cofinusque arcoum circularium applicata ¥ determina-
bitur idque per eandem variabilem @ quae curuae ampli-
tudinem defignat, eft enim v=—{%. Ex quo intelligitur om-
nes omnino curuds, quae quampiam evolutam fui habeant
fimilem conceflis circuli et hyperbolae quadraturis conftrui
pofie. '

<|E

7t} eof Av -

§. 74
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§. 74. His ergo expofitis problera initio propofitum
fenfn latifimo acceptum poterimus refoluere , €t OMNES cur-
vas affignate quae fimiles fint fiis evolutls cuiuscunque
gradus, Hocque ipfo limites analyfeos non parum ampli-
fcaffe iure mibi videor , cum aequationes differentiales al-
tiorum gradoum , ad quas petuenitur , non folum  com-
mode tractare fed etiam integrare docuerim. Hac fcilicet
methodo pon folum aequationum 4's = — f*sdv’ inte-
gratio eft in poteftate , verum etiam earum aeguationumnt,

ex quibus hae funt ortae, quac fint 4= ns==r; - nI=

rdr __r rdr T r rdr I
Mo pops=d T ns=gdod T RS =

Ted. frd i d T ete. in infiniturn. Quin etiam conftructio
omnium earnm aeguationurm, quae ex his oriuntur quibuscunque
adhibicis fbftitutionibus confequitur, quae aliis viis omnino fru-
{ira tentantur , cuinsmodi aeguationes iam nonnullas elicuimus,

§.55. Quodfi ergo gquaeratur curud , quae fime euo-
lutae ordinis cuiuscungue v fit fimilis, eiusque curuae arcus
ponatur = J , radius osculi 7, atque elementum amplitu-
dinis El,-f-::a’fu , Obtinebitur pofito 4v conftante pro curua
quaefira vel haec acquatio d's= —f'sdv* vel haec d's
——{'sdo" quarnm Viragne ita integrari poteft , vt valor
ipﬁus' s per o definiatur , vti ex praccedentibus apparet.
Jouenta autem hac aequatione integrali, innoteftit mox ra-

. - . — a5 . . .
dins oscnli 7, qui eft = g ; ac practerea relatio inter

_ coordinatas orthogonales poterit definiri ; pofitis enimn ab-

feifh — x et applicatn =y erit ¥— fdsfGo. v, et y ==

- fdscol.v quac ambae integrationes adeo adm perfici pof

{unt.
§. 46.
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§.96. Vt igitwr natura harom comaum facile in
confpedtum cadat , fingula problemata breuiter repetere at-
que aequationes mtegmles inter ¢ et @ exhibere eft vifum.
Hic autem tantum  Omilitudinem  diretam  confideramus,
quoniam fimilitudo inuerfa ad directam reducitur ; ve iam
fupra potanimus.  Singula vero hacc problemata, quibus
curme defiderantur , quaze fhis cuolutis dati ordinis fint fi-
miles , duplicem admittant folutionem ob aequatiopem am-
bignam %5 — -~ f®sdv”®. Quanquam enim haec am-~
biguitss , fi v eft numerns impar, nullum discrimen infert,
tamen i » cft par, ambo cafis a fe inuicem maxime
font diverfi, quocirca pro fingulis Plob}ematls vimmgue cas
fom femﬁm enoluemus.

Problema L

Inuenire curuas , quae fimiles fint fuis euolutis primis,
Solutic 1. ds = fsdwv
et integrando
s = Ce’®
Solutio 2. ds— —~fsdw
- et integrando - -
s = Ce~® |

Problema 1L,

Inuenire curuas, quae imiles ﬁnt fuis euolutxs fécund;is
Solutlo I ds=+4f"s5sdv’
et integrando
s=Ce¢® D
' l’SOlutiﬂ-

L
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Solutio 2. d*s =—f*sd v’
et integrando :
s=Cfin. A (fo--+)

Problema IIL

Inuenire curuas, qme fimiles fint fis ewolutis tertiis.
Solutio 1. d s = - f s duws
et integrando
J:_‘Ce-f"’-l—De__%fv fin. A (si- J)
Solutio 2. & s=—f"sdo"
et integrando

fv .
s==Ce” finA (B ji-De~"

ProBlema IV.

Inuenire curuas, qee fimiles fint fuis evolutis quartis.
Solutio 1. 4* S=ftsdon
et integrando
s=Ce®+4-Dfin A (fq;—{-a)—i-Ee-f"
Solutio 2. &*s—=—f*sdv*
et integrando

s=Cev: fin A (49 )4-Dev: fin. AL 44
Problemsa V.

Inuenire curugs , quae fimiles fint fuis euolutis quintis.
Tom. XII G Solutio
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Solutio 1. d°s—= " sdw®
ct ntegrmndo
_ Fol 1."~—|}
— Cffv.—i—Df & ﬁn A (f”\'{ln'-!—-m’s)_{__ a\ +

—J'{J(\’.v—l—l

Ee +  fin. A ﬁ"f"”'”fﬂ_;_g) ¥
Solutio 2. ds.f_...- —f* sdv°

et Jnte:rlando
.fu(\":"‘]"l } {‘.’ﬁ"’)
s=Ce¢™ + fn. A ffw“"‘“m—}-'y)—l—‘De +

fin, A (o 5y B o

Problema VI-

Inuvenire curmas , ;quae. fimiles fint fuis euolutis fextis.
Solutio 1. ds— A fSs5dv*
et integrmd@ ' , .
I ~f®
s=Cef"-De* fin. A (0F -8) - HEe =
o A (B ) Feiv '
Soluno 2. d°s=—f°sdv®

L oet 111tegrand0
f'U\fs
s=Ce * fin. A(f” ——l—v)-%Dﬁn.Akfw—-{—é‘}—r«
__ff,{:‘f,._
B ¢ fin) A{f"’—l—e)

1

§. 7. Concefla. igitmr” periphetiae circuli  £étione. in.
partes aequales, problemata huins generis, quousque Inbue-~
zit contmuarl , atque facili ncgotm refolini-poffant.  Its ad

o : . CLLUAS
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curnas definiendas , quae fuis euolutis feptimis fint fimiles, "
noffe oportet {inus et cofians partinm feptimarom. periphe-
riae circuli few pactinm jor, 2w, 2w, quornm determinatio
a refoiutione aequationis cubicac pendet. Cum antem “in
hoc negntio aequationnm  algebraicarum _cuivsuis  gradus
efolutio  merito  poftuletur | tota  methodus ,» quam -ad
huiusmodi probleraata refoluenda  exhibuimus , nhufla am.-
plivs laborat difficultate ; neque aequationes  diferentiales
cuiuscunque gradus moleftiam afferent | fed omnes acquall
fere opera tra@abuntur et conflruentur.

§.78. Quanquam autem per hanc methodum eae
tantum curvae dererminantur , quae cuipiam ex fuis enolu-
tis directe fint fimiles , tamen per eandein viam eas cur-
vas quoque affignare licer, quae fhis euolutis dati ordinis in-
verfe fint fimiles. Quodfi enim curua requirstur | quae fime
evolutae ordinis y inuerfe fit fimilis, atque aequario inter
$ et v €0, quo fupra vfi fumus modo eruator, reperic-
tur ea effc 4*'s—— f*'sdv*". Ita curmae, que fuis
evolutis primis inuerfe fime fimiles, continentur in aequatione
dds —-f"sdv”, et curnas , quae fis euolutis fecuridis in-
verfe fimiles funt, complectitur acquatio d*s=——f *sde*
et ita porro: quae asequationes ommnes methodo  tradita
tractari et integrari poffunt.

- §.479. Denique praeterire non pofflam , quin mone-
am methodum bhanc multo latius patere, qusm ad eas
tantum acquationes differentiales altiorum graduum | quac
fe in hoc negotio obtulerunt integrandas. Maximum enim -
eadem methodus pracflat vium in integratione infinitarum glia-
um aequationum differentialivm altiorum gradoum ; guae

G = aliis
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gliis vils fruftra tradantur : cuiusmodi eft aequatio haec &
‘Eds tydds §d¥s ‘gdts e
= B -5 @ 1 ete. pofite 4 v conftante.
" “Quousque enim etiam haec sequatio fuerit continuata , eius
integrale feu valor finitus ipfius 5 per o femper poteft ex-
hiberi. Sed quoniam in hac differtatione tantum proble-
ma propofitum de evolutarumn fimilitudine euoluere  com-
Hitni, pleniorem huius methodi wfim alia occafione de~
sglarabo.
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