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. _DE EXTRACTIONE RADICVM
. BX QVANTITATIBVS IRRATIONALIBVS.

LEONH. EVLERO. .
. §. 1. |

Vetercs Analyftae ingens ftudium impendere funt foli-
N 4 in do@rinam quantifdtum irracionalium feu far-
‘darum ; atque in. hoc -genere, pedfimum occupati fue-
‘rant , quemadmedpm- eX dato. binomio vel refiduo radi-

cem tam cubicam. altiorisne gradus quam quadraticam eX~
_trahere queant, Cum emiml extrafio radicum ex nume-

" ris ratiopalibug nulta amplivs difficultate laboraret , nuo-

-

meri ixrtionales eo maiorem moleftiam pepegeruat , quoO
_aminus nexus patebat inter. radicem irrationalem. ipfim efus-
‘que poteftates cuiusuis gradus. Maxima autern difficuleas-in
Toc vesfabatur , vt dignofcere pofient Vtram propoficum
. bihomium admittat radicem pariter binomiam eius poteftatis,
quae quaeritnr , an non ¢ quod fi'enim compertum fuerit,
dari eiusmodi radicem, ipfa huivs radicis inuentio non am-
plins erit difficilis ; Sin autem conftiferit talem radicem
omnino non dari, pracfixione figni radicalis , vti in nu-
meris ationalibus v venire folet, totum- negotium ab-
foluetur. ‘ | S '
§: 2. In hac disquifitione potiffimum confiderari {0
Jent quantitates binomiae hujus formae A -+ B, deno-
tantibus litterarmm A et B altera nurperum rationalem al-
- - ' ‘. 1

!
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rery irvationalem; figno radicisiquadratne contentum. Dupliz--

¢is, yero-Jupus formae-A —4-B altera A-4-B'nomen binonmii
altera A--B nomen refidui - -obtinpit. Inter wtramque formam
Aan ar&us intercedit nexus, ¥t inuents, alterips formae radice,
euinsyis gradus, -€X i fimul raqhx allcnus formae facillime
f@rman; queat. Si enjm radix cuipsque Poteftatis ‘ex bine;
mio:, A-+DB fuerit x =y, tum reﬁaondenns reﬁdm A-B

' ;_gd:x eiusdem poteﬂatzs erit x—y. - Cyins nexus ratip ex

formis , quas poteftates quaecunque binomiomm 3¢ _wﬁ,
duorum induunt, facile perpicitur. L |
R T Vtrum huiusmodi binominm A —-B, 1if’r:l re-
fidoum A—B admittat Tadicem quadratam. an fecus,. Qi-
fcerm folet. ex differentia gquadratorum viriusque pertis ,
quae eft AA -BB, quae. fi fuerit numerus quadratus;
puita —CC, erit radlx quadrata ex binomio A | B
"“1/“"*'3-—-}—1/ A—C. refidui autem A—B radix qua-
drata erit. == V'A=C — ¥V A=C Haec ergo radicls qua-
dratae extraltio ex forma A+ B foccedit, fi quantitgs
lA” quag,, maior ccn{‘ctur altera quantitate B fimul foerit
ationalis. Namque i A effet quantitas 1rrat10nahs tum

n, radlce V. AEC LY 2=F poft figna radicalia qdlmc nu- -

meri. [urdl contmerentut i_brqtque ifta radicis expreffio

magis - Per&nlexa quam fi radix more folito hoc ‘modo

V{A-F ). exprimeretur. :
§ 4 Regu]a haec pro extrahendq radice guadrata

:X bmomus et rcﬁdms data , cum facilis eft, tum etiam
Biys demonf’:mtlo ex fola mfpec?aone pergp1c1tm Cum
i fit ¥ (AS-B)=V A£C -V A=C_ fier virinque
quadratis fumendis A+ B— AtC g A—C A“C + oY AA—CC
"A—FV(AA —GC). At cum ﬁt CC AA BB
Tam XrL - - ¢ P f:rzt

A
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.4 o :
erit V ( AA —CC )z=B, hincque ‘prodit agquatio iden=
tica A-~-B=—A-+4B. Sit exempli caufa ‘" propofitum
fequens binomium 54 - Vio80 fen 54—+ 14V'5, €X
quo oporteat radicem quadratam extrahere. Ac primo
qiidem conftat partem rationalem 54 maiorem effe par-
te_irrationali V 980, qiod eft primum requifitdin. ' Po~
natur ergd A——54 et B=—%'980, et quaeratur’ diffe-
rentia quadratorum AA-BB, quae fit == 1936, qui
numerns , cum fit quadratus, certo indicat defideratam
radicis extractionem fuccedere debere. Pofito ergo T 936
—==CC fiet C— 4.4, hificque 226 — 4.9 et 4-C— 5, Confe-
quenter Tadix quadrata-ex propofitd DUMEro 54—+ 980
eriv ==7 -+ V5. Prodit hic radicis altera pars rationalis;
faepenumero autem inuenitur radix quae e€x duabus par-
tibus irrarionalibus ;conf’tat. ‘Qued fi autem in radice fi- -
gha - ridicalia poteftatis quartae admittantur, in polto pl-
ribis cafibus radices inueniri pofftmt , ‘quibus 'regula hic
data non commode applicari poteft. S
" §. 5. Regulae igitur date aliam -fubftituamus , quae
perpetuo , quoties quidem radix quadrata ‘ex binomio
datar , hanc radicem in forma fimplicifima fuppeditet.
Sit binomium V24 V%, ex quo radicem quadratdid’
extrahi oporteat , in quo vel vtrumque ‘membruin fit rd~
tionale vel alterntrum tantum. “Ex tali ..binomio , ‘quod
regulam praecedentem effiigit , dico  primo radicem ex-
teahi poffe i fuerit 4 (&-5) quadratumi; perpetio ergo
V & nobis partem maiorem denotabit et V5 minorem.
‘St igitur 2(a—b)=¢¢ , ac ponatur-differentia 4 —b—4d.
His valoribus inuentis erit radix quadrata ex binomio.
L ‘ fommd) Yo
Ya4-V & hiec = lé = el . Sic fi propo-

- C Ve o na-
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natur, thoc ;binomium V.12 -3, in quo pars irrationa-

lis ¥V 12, major fit parte rationali §, fiet =32 et

b__p. eritque g—4==3=—=4d et 4(a b)—g6=—cc,
vnde c:d Ex his definietur radix quadrata ex bino-
- S Yt VE | s+Ag
s 3 7 12
intelligituy , hanc ' regulam non folum praecedentem in fe
comple&1, fed etiam in innumerabilibus cafibus vtilitatern
afferre ; in quibus praecedens fruftra adhibetur.
.. §. 6. Sit nunc binemium propofitum hoc 4.1/3—{-
3 ‘V 5 cnius vtraque pars eft, irratjonalis ,. ex quo radix
quadrata debeat extrabi.- Pofita parte maiore 4V 3=V 4,
€t minore- 3V s5=Yéh, fiet a=—48 etb=—45, ex quo
erit, z—p—g —d4. Nunc igitar videndum eﬂ an it
#{a—5b) quadratum, quod nifi fierit , omnis opera in
radice affignanda fruftra collocaretur. Fit autem a(a-b)
—48. 3==144 , quinumerns quadratus i ponatur =,

mio proPOﬁto haec Ex quo

€Xit, ¢ == 1,25 ALQUE. ed —— 15 et c-d—=2 Quamobrem

v %’+V§_VI5+3
va = Vi
Hinc ‘porro refidui 4V3- 3V5 radix quadrata erit ==

Vis -

___‘_5_____3_ Quanquam -autem in his rad1c1bus ‘radix bi-
Viz !

r

?adlx qua‘drata -quaeﬁta erit —

.quadrata 12 _ineft, tamen ea merlto toleran folet, ‘

€0 quod ‘€2 numero mtegro eft praefixa, hincque facile
Vis+3
iz

magnam praerogatmam prae illa f'orma, quac oritar, fi
C sz ﬁgnum

euolui potcﬁ Habet autem. vthue ifta forma




g0 @Eaxmmn@m "RABICIH .

ﬁgnum radmale bmomm ;oropo’i“to* 4.‘4” g Lpg Vs fimplil

v s Yas4g
Cltﬁl praeﬁ atur ﬁ1c111us emm valor ﬁl‘ple{ﬁol'llﬁ‘,. %/-—
12

- e e

111tc]11g tar qmm hmus Vv (4 Vg;ﬁa‘!/;) , ob irratio-
palicazein poft fignum sadicale complicatam, s .0 i
§. 9. Multo maiore dlﬂicultate laborat extraého ra-
dicis cubicae altioristie poteftaris ex huiusmodi bmomus
meque enim pro his certa criterid: affighari - poffunt “*e)t
quibus dlgngim queat’,wtrum radix i -tali forma “binot
Thig, deturs ah mon 2 (lupcnrca eiusmodi’ opcratlonc nﬂgo-
tium  perfici- conueniet , -quag. manuducat ad  veram ~radi-
ceml.  Si quidem 1:3115 detiir 3¢ contta autem radicem- fal- -
Jam exhibeat. - Einsmodi lg‘tJl operatiofie! peracta difpi-
ciendum . erit., vtaum expleﬂ" o refultans fit "vers binemii

_ PrOPOﬁti lddlx quaefita ,  an - fecus : - id quod* plerumque .

iprimo  intuitn {efe prodere {olet. Quoed fi enim in  ex-
prefione inuenta eipsmodi -quantitates firdaé infint” quae

-emaino difcrepent., ab. iis, .quag in’ biiomios propofito

contieritur, id"cefto! erit indicio radlcem Yeram non re-
{ultafie. S*m autem formia e};pieﬁiums ifuentas ita it
compqratq 5 VL, poﬂit efle- vera radix , tum demum exa-
“Micn ‘inffitit operteblt ad duudlcandum virum ea {it
verg radi% an apings. Hane: ob ~ganfam ¢ __plus i hoc ne--
gotio praeﬂam noa poteft , nifi vt regula tradatir, quae
,CEIto - pracbeat «vieram radxcﬂmf“’ fi- falig’ detar in fonna bi-
formia 5 efiain{ seadem: -regiiz jn eafir contratio perpetuo

flfom exhibeat. Quae cum ab. anqui'cos principiis ve-
‘ementer ‘abhorresnt , quippe ‘Guie’ 'in fola veritate in-
- veftiganda  verfantur ;. perﬁmcuum eft , Inuentionem. . eius~
“modi regulaea ex aho fontc pen debere”

6. \s.
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§ 8. In eismodi regila? mﬁemenda quae tfantum
radicv cuhcae extrihendde mﬁérmat“ vetérés’ rrinltiiin: erant
oceupati ;- neque tamén “qusquam “talém <wegiilam - protur
ﬁat‘“lquae* Textth! worar radlcem' ' fiippeditaiiet ; ; *ﬁqmdem
talis.defuir. 7 hewtomué"v‘em* ilcls cn@gotmm ‘Petiitug: cod-
fécfoeU\me AVt Arxthmenca vaiticrfhli ;- vbi tradittres
- giiliin- pio radice - cu1uscunque poreititie ex propofito bix
pmpo et g:gda 5 eqmque eius -indelis ; efle perhibet,

fi bmomlum ad.rmttlt radicem iftius poteﬂatts re—
guh’“‘lﬂa “ritic " Hiditeth' ceftlﬁ"ﬁne fit- patefactury. 'Regula
hied Néwfom ftafé ‘habet & Bit A’ 4 B 'binomiur- piOa-
boﬁtum ex quo ‘radicem poteﬁatts cuius exponens fit =%
extrahi oporteat “Quaeratur pumo ‘minimus numerus
integer 7, cuins ‘ poteftas -exponentis ¢ nempe #° " dinifibik
lis fir: per AA -BB, quotusque qui oritur ex dinifione
poteftatis #° per AA— BB ponatur = Q. “Deiti-

le quaeratur valor huic expra:ﬂ' oni V' { A+B)VQ

Promme conuemens m numeus _integris , qm ponatdi'
7. Tertio dinidatur expwfﬁo AVQ per mammii‘m

Fulforem rationalen integrum , YVt fuperfit” quotus” irrd-

ionalis vlterius non reducibilis , qm ponatur = §. Quar-
0 definiatur numerns . integer , qm proxXime “accedat ad

raloremn Tuius expreffionis , 5" qui fit =7 His prace
yaratis NeWtonus afferit radicem defideratam , i’ qmdem_

itomiom * *propoﬁtum A+ ]3 talem admlttat fore o

==y g A )
vaQ - vbi notandum eﬁ in bmormo A+ B

mllas inefle debere fra@clones s et fi tales infint, eas
srius more {olitg. tolli (OPOLEIe. - oy, -

.....
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- 4§, 9, Bonitatem dhuius. 1egulae Aatis comphcatae et
analyfeos prmc1pus admodum aduerfantls , plaribus, exem-

. plis pro v nradlczbus -allatis - confirmare eft conatus

Newtenus atqug s ope _perpetuo, in aifumtxs exemphs
guia eius nulia Mamphuﬁg corrq&mne egelct ‘ IllCld} aﬁ-
tem- nuper in binomium. hocf 5 "l/ 5 ——-xx coins -x adlx

iuréiefohda mihi conﬂabat efle 1/15 5 perlc‘ulum 1g1tur .

[ !r‘-.r

mlhl ﬁlccrc v:fum cﬁ Jan; Ncwtom rﬁgu]a hanc ;radlccm
pracberct Erit igitur 51/ 5—A;11—=B; ct quia ra-
dix’ poreftatis quintze defideratur , fiet ¢ — 5‘ lam erit
AA~BB—4; ex quo mininia poteﬁas quinta dinifibi-

lis per AA -BB== 4 prodit — 3% , vnde ﬁt n—2,et

s —zi=g—Q. DF-mde ablblt "I/(A-—I—B)VQ

AL — ‘BB"'"“ 4

in V(S"VS —!~II)V8 feu in V (s '1/40-—}—11‘1/8) R
ad cuius valorem in numeris integris proximum inuenien-
dum fit 5V 40=—=31,622,et 11V 8231, 112, ideogue
CYV 40411V 862, 734. ; cnius radlx furdefohda eft
-2, _88 hincque numerus integer proxime conueniens
r —. Terrlo fit AVQ=57V 40=10V 10, cu1us
maximus dlulfor rationalis eft 10, et quotus V 10 eg;
‘quo erit s =Y fo. Quarto fit .r:;':." ,_‘E;i;n = zjm ,
ad quam ﬁaé’clonem proxime accedit, numerus,. 1ntegéx
t—1; ita v .ﬁt t.;_._']/m et V(tt ss-n) =V 1,

1’!°+1"r

vnde mdlx quaeﬁta quLa datur, eﬂ'e debe1et =T 4 g :
hemer differt -a :.e: o iy

quae ve mmenter_ iffert g_ vera' quae et = 16

Hoc-
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1op0ﬁtum 51/ 5——!—11 Ommno non admrctere radlcelp
fmdefohdam binornizlém , N eo quod it radlce 111uei‘1ta

V,n-—i—-fxz “f:o—i-—a\fz REE A o
E[.E lnCﬂ' -V 3. ql]ae in Poteﬁatem qUI.n-

P8
tam nebeﬂ”ano mgredx ‘deberet. 7.0 L
§. ro. Regula .ergo Netrtohi ‘hioc* ‘wﬁo quod™ih
ifto negotio maximuny: efty aborat?, ¢ faepe NUIMEro ra-
dicem veram , et fi tahs m forma binomia dator, non
exhibeat : quamoblem in aliam_ regnlam vitio hoc ca.
rentem inquirens fcquénfem inueni ex ipfa rei natura pe-
titam. , -quae, figpl onoR: folum,; perpetun.. feliciord, cum fig
ceffu, fed etiam minori opera adhiberi . queat. Ipfaque
a:egula #um modo.; quo’ eam’ fum na&us ;- italfe-hibet.
Sit A4 B bmomlum feu refimm ex.. .qua; radjcem
poreﬁaus 5 euins ,gxponens, it —==n extrahere ,Oporteat,,
in A veroyet B nullae; mﬁntlﬁa&l@nes itz vt finr A
et B numeri; integri fine: ambo,. 1rrat1onales five,; ¥dus
duntaxat g .Aham yero, 1rrat1ona11tat;=m nofi. ingfle ‘pono -
‘pragter - ﬁmphcem figno rad1ca11 quadrato contentam, .Ex
quo. vtrinsque binomii A - B partis, quadratum erit nu-
merus ratipnalis integer ; fcilicet AA erit numerns ratio-
nalis 1ntcger atque etlam BB ponb autem“eﬁ’e AA,
> BB. ; S A E
- §..11.Quodfi iam hoc bmommm vel reﬁduum A

——I— B habeat rad1cem pote{’cans # bmomlam ea neceﬂ'e'
x—f‘-

oy
cﬂ; habeat. huxusmodl \formam Py HUIUS emm for-

_mae poteftas exponentis # talis ‘erit’ ‘, 1, ; quag wfuquei

fi M et N fint diuifibiles per V p abire poteft i’ for-
mar
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£xy
!mam *imcgmm ~A1+ B. Tn tadice fcrgb @ﬂ“umta 27 P ‘
TR ',}

gle][z%b;; eﬂ'a YmErs mtcger ratapnqhs . atque x et y
fine ambo’ ﬁnt numeri jrrationales ﬁue alterutey tantumy.
oy guadiaty &1t yy NUMEros rationales fieri oportet.
Quare ob affinjtatem binomii cym . reﬁduo emergent fia-

I@m .hae duaq; ﬁequ&tlpnes :

“-..- 'li."' ot

RS E H 2 TR %(A+B) B PR AL
£ "‘!, SR 5’ oL LT
§ 0 L V{A-‘B)Hlﬂﬂ,?:."‘ o :
=30 BAMRLN Ity L.‘\im A9 HELLIL 1I=} R £ .ti!l SR 3 u

'ﬁlé ”dim'bﬁéiae'ejhaﬁo&ab iy fe indiittio 'dlh&ls’ p10d1b1t "37
T AL O sy UM A

(AJA@_BB}.__ 'V? whmcque .xx;—«-_y_j: "V'(AA EBB)p,
Tt 1g1tur tam A% — “y y quam AABB & p fint o
anetl’ m‘tegm ‘rationalés, - pro ‘P 'talesn chuineruid acc191
0portét 7 vt proau&ﬂm ‘(AA-BB VB fidt potettas €xpo-
Henitis" 4, ~Quocircd- qifaeti- debet cmsmodl poteftas 7 pu-
o ;’*q’ﬁﬂe it ditiffibilis ‘pér: - AA-BB ,’ eaque rhidima ,

-i;uae ‘xiiberd ‘queat v calculus ad ininimos fimerds redle
gqtur JCognoscentﬂr ergﬁ nimeri- p et 7 ex aequanonc p =

“{; . Y _,.j‘ RTINS
W veF qu1bus Jingentis etit, :Lx ;— j J’""?" 1dcoque jam
differentia quadratorum pa1t1urn xr ety qu1bu= radix con-
frat; iomotefeit. ;, Afque ' hucvsque conuenit - eperatio ,
cum €2, quam Newtonusin' fga regula inflituere: iubet:

S T - Cogrutw differentia qmdratomm radicis par-
fhom ‘¥ x-yy , quae eﬁ4r1t10nahs ) quaelo fummarm- quia-
dmtorum earumdern . partium , quae pariter effe debet nu-
‘ merus rat1011111° mteger. Fier autem addendls quadmus

blmrum
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(S
-

binarsm aequationum propofitarum :

! ‘_'.'J.:

n ., B i ‘.“{(x—!—w)’-{«r(x:g)?
VA+B] = Y(A-B = "y

~ hincque

n 7 C
px-yy=—1V (A+BYp+31V{A-B)p -
Aequatur ergo xx-t-yy fummae duarum - quantitatiin
irrationaliom ; vade fi radix exhiberi ‘potelt , neceffe eft
vt fumma binarum illarnm quantifatum iirationalium’ fat
numerns rationalis integer.  Hic itaque prodibit;’ i “nanéri
integri quaerantur ptoxime acécgt;ntqs ad Yzil;?res 'ix;rationdlés.:
C VY (A~EBYp et: ¥V {ASBY puliss ns s
fimends alternm. iufto maiorem ,. alterum iufto minorem.
Sit igitur proxime T e e

; , .

V (A4+B)p = s - fractione -

i’ s .

V (A=Byp = ¢t — fractione o -
hincque numeri integri § et # ope ‘confiietae radicum ex~
tractionionis reperientur , quibus inuentis , erit G
S ey = o
Ex hisque tandem refultabit ] ‘

px o= 2T et gy = st—ar Catque Tadix quae-
fita tandem erit haec: ‘ T
Y (er s 1) 4= V(s-41—27)

Al a &

T
| oV p Ny : . : .

§. 13. Non folum regula haec minoii opera quam
Newtoniana ad calculum renocatur. - Sed etiam tutius ope-
yatur ; nam  cum fécu_ndum Newtoni tegnlam aliquoties
valor alicuius quantitatis irrationalis proxime - numeris

Tom. XHI ‘D ' inte-
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SEEHITEE

Cum iam fit B*-‘139‘V3_-.'V57963 . ,
atque A= o1 V"*] =V 59967 -
cit AA—BB=—4, ct "““"';,. Ex quo ﬁet r::z,
et pie S 2 Fidedque w—gy—2.
Porro’ eft (A—}wI,) = 115930 -}~ 252981/zx
atque (A—B) = 115930 — 252098V or
"Hinc quantizatibos furdis in fractionibus dec:mallbus pro-
xime exprimendis prodibit o o S A

(A+B)p — 7419519 ;99760 "

(A—=B)Jp = . ©, 00240
sx qmbus rad1ces feptxmae poteﬁatls erunt

Y(A—%B) p=29,358; =9
. ’f"f" j/fA.._fB)zp — 0 42 s pxL o, SR
Quamobrexﬁ efit o~y _y = 3, hmcque WXL et gy—%, ita

vt radxx quaeﬁta futura ﬁt '—V:-%‘V = ‘Lz:i-__*”_?;

- ) Vg2 1/64_
quam ex ipfa operatlone iamm. veram effe radicem_ affir-
fmare pof'umus eo quod vidimus valorem ¢ -+- 7 revera
nimero iritegto” ‘effe - aequalem ; neque tantum proxime
fed reuera fieri s+ ¢— 10.

§. 16. Quamuis haec methodus latiffime patere vi-
"i*deatur- “ita. vt- perpetuo felici* fiiccefln  adhiberi queat |
tamen vno laborat defectu quod ez ad eiusmodi bino-
miz , in quibus quanntates ‘imaginariae infunt , adcom-
-modari ‘néqteat. :Cum enim approximatione ﬁt vten-
“dim ‘facile mtelhg1tur hanc operationis partem in imagi-
nariis locom habere non poffe. JIdem hoc incommodum
multe magls impedit regulam Newtonianam, in' qua id
ptoli nullo modo poteft; verum in noftra. methodo huic

in-
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incommodo medela afferri poterit. Ope approximatio-
nis fcilicet valorem huins expreffionis

v (A+B)=;a+vm-—m=

.mneﬁigaunnus quale alia via erit tentanda ad hune va-
lorem inueniendum, fi quantitates affuerint imaginariae in
alterutra quantitatum A vel B Ad hoc efficiendum

'pono 2 == 'V (A-+Brp-+ ‘If (A - B p atque hanc
.quantitatem z, cuins valor indagatur, confidero tanquam

radicem cuiusdamn aequationis algebraicae, quae habebit

# dimenfiones. Neque vero. hancobrem = determinatio
quantitatis z refolutionem aequationis #/dimenfionum re-
quirerc cenfenda eft, qui enim quae{ho in hoc tanfum
verfatur', vtrum z hobeat valorem in numeris integris,

et fi habet, quis ille fit, haec inueftigatio per regulas
notas in aequanone quotcunque dimenfionum m{’atm po-

terit.
§.17. Ex refolutione aequatlonum altiorum gra-

duum , quam Cel Moiuraeus primus docuit, conftat huius
aequationis :

a.__z“—-nz"—ﬂ/g—-l—n(""” Mt ']/gz n{n——s){n—s)

j*2+3

16 -|/ gz._}_nf“-'f)b‘_-ﬂf_":’_). ot V B* — etc.
‘ R PEPE ‘

-

radicem efle Cum

z

R \ n

lam in n_oﬁrb cafuﬁtz__'l/(’A°—'—B°)p+2pAB}+1/
(A4 B*)p-2pAB) fiet a—2p(AABB) et
V(ta-48)=4pAB, vnde E=pp(AA—BB): — =

D3 _ ~ ob

I == S
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ob p{AA-BB)=—s" Obtinebitur ergo ifta aequatio:.
2 g o 2 )i”' gt — Wit s ams 1 etc. = 2

1= Tulej

(AA -+ BB).. Ex qua fi valor ipfius = linnotuerit

erit ax—-yy—iz, et cum fit xx - yy==r fiet & —.

i ,__,_z_:a.,”)'; adeoque radix potefiatis 7 ex
e V(2 )V {z—ar) _
blnomlo A+ 3B erit = 5, . Valores

hi p et 7 cognofeuntur ex aequatione p (AA BBy=—+"
atque valor litterae z ex aequatione fupra data # di-
menfionum. Ad hunc autem inueniendum tantum ingui-
i oportet, vtrum illa aequatio habeat radicem in nu-
meris integris , et {1 habet, ea pro valore ipfius =z ca-
piatur.

§. 18, Inﬁ:rult hic modus non . folum 1ad1c1bus €x
binomiis imaginariis, inuenjendis, fed etiam commode.
’ldhlbel‘l potelt ad radices ex bmomus realibus inneftigan-

- Quodfi enim ifto modo vt velimus tum citra ap--

"plomm'ltionem primum ' dignofcere  poterimus ,  Vtrum

radix detur in forma binomii, et fi detur, quaenam ea
fit ; privs fcilicet patebit, fi aequatlo n dimenfionum ha-
beat radicem realem , deinde ipfa radix inuenjetur , fi
loco -z fcribatur illa aequationis radix. Vit fi extrahen.
da fit. radix poteftatis quintae ex binomio, 5V 5411,

'quod exemplum jam fopra tra&atum eft fiet n = 5 et

—57Vs5 et B=i1z1; 11111cque~ porro AA—BB—4

uet AA+4-BB==246. Quare cum efle debeat #* = 4.p,

prodibit p— 8 et 7 =2 ; aequano Yelo refoluenda ha-

bebitir haec: . e Has
F—20%" + 80z.._16. ..4.6

Popa-
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Ponatur .2 = 24, atque aequatio orjetur haect #f—35#* .

- 5u = 123. quae i habet radicemi realém Y eq erit
vel 5 vel 41 : erit ea antem — g, vnde fit z:== 6",
atque radix poteftatis quintae ex binomio erit =
Niod4-¥z w’ 51
23y 8 — — V16>
6. 19. Quemadmodum hic aequatio refoluenda fims
plicior eft reddita pofito x—2#, ita generaliter poni pos

omnino vt ea fupra eft inuenta.

teft = — r #, hocque pacto 1equat10 illa quae incognitam

z inuolnebat transmutabxtur in “hanc mcogmtam % conti-
nentem :
n{t—4)(n—

) —ﬁu’l"—{—“(”:” Tt i ‘—-}— etc.

. z2(AAEE)

— TTAA ~ BB
ob #*—p (AA ~ BB). Plerumque autem terminus vI-
timus abfolutus fiet numerns integer, £ quidem extraltio
radicis foccedit. Inuenta autemr valore ipfins # erit bi~

wr{ute) 4 ¥z}

pomii A& -3 B radix poteftatis » haec T}} s
V(g2 e o {u—2}
(AA—BB)zn(V(u-l—z)—{—V(uz))—— ot
[} < AA— BB
Sic cum pro binomio 5 V' 5 -~ 11, ex quo radix fur-
defolida extrahi debet , fitn— 5, AA—BBr—4, atque
inueniatur # =— 3, flatim prodibit radix quaefita =
¥Ys=4r Y35 1 7 '
3 2o 7 16 . Atque ita huius regulae beneficio fa-

4

cillime ernetur l‘&dIX cuiuscunque poteftatis ex dato bino
'mio; dummodo radix datyr habens formam binomialem.

§. 20.

R e ==L
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§. 20 Alterum  exemplom , quod fupra attulimus
in radice poteftatis feptimae ex hoc binomio 139 ¥V 3
o1 V 7, verfabatur ; quod ergo fecundum regulam

modo datam ita trackabitur. FErit nempe # ==+, A==

o1Vy et B—139V3. Hinc fiet AA—BB—4 , at-

2 ( AA 4-BB)

que AA + BB = 115930, ynde emiergit i —uF

=—549965-=5.11503.. Hancobrem habebitur ifta aequa~
o & —F 0 ~+ 14 —Ju—5.11593 cuius radix , fi
quam habet , erit vel 5 vel 1x593. Reperietur antem
5 efle vera radix iftius zequationis, ex quo radix po-

Yo++vVs
teftatis feptimae ex propofito binomio erit — fy 2

__\Jr;k\f : ‘
Y 64 7 plane vt fuprd,

g

§. 2x. Valebit igitur pariter haec methodus ad ra-
‘dices extrahendas ex binomiis imaginariis, eo quod ae-
quatio refoluenda in' §. 19 data perpetuo fit re alis, pro-
pter quadrata AA et BB quantitates reales , etiamfi vel
A vel B fit quantitas imaginaria. Attamen {facpenume-
ro viit veniet incommodum parui quidem momenti, quod
in hoc confiftet , vt ambigere debeamus vtrum figna ra-
dicalia in radice: :

V(ut2) et V(d—2), quat per fe fimt ambigua , affir- -

_ matiue an negatine aflumere debeamus , quae dubitatio

in quanntaubus affirmatinis facile tollitur , non autem in
imaginariis, Quare his cafibus ipfi eleuatio inuentae ra-
dicis inftitui debebit ,vt pateat, quaedam figna cum fin-
gulis radicalibus fint coninngenda. Ratio difficultatis “in
hoc potiffimnm eft fita, quod quadrata partivm radicis

- A et
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A et B tantum in calculum ingrediantur;, «quae 2 ne-
gatinig® ’a(.que ac it orixn “pofunt. | Intepim ta-
L]

men hoc conftar, muod fi fuerit V (A »—i— B)

oty ki

"V(u_4_9‘) IR et D N
% 27 (AA—BE) fore VvV (A B)

V{u-ra)=V(u-2) ‘
527 (A& —EB) hmcquej/[ A——}~B)

V{wt+2)~V(e—2) % AR
T s (AA~BB) -z ¥ ATE)=
ZEEM—J'— - )—-}—V(u_ 2 } '1}-— 1 ex quibus diindi-"

Va:(AA—BB) a |
catio dubii faepe facilis reddetur. Saltem £ radix ex
yna harum formarom A+ B;A—-B;—A-+DB;—-A-DB
frerit inuenta, religharum formaram radices in promtu

erunt ; Dabmn tamen poftea modus , qm hac dubltatlo-

ne plor{'us “carebiry L Biag fu SN
§. 22: Sit nobis PiOPOﬁtum hoc bmomum lmagi.

hﬁmum 41—V —3, ex quo radicem poteftatis quin-
tac extrahi opmteat Erit.ergo 7—5; A—=-1; B=V -3
hincque AA —-BB—==-2 et AA ~~ BB=—4 ; habebitur

lI! I

..il

ergo baec_ agquamo U — 5143 ’ 5u-—-'-—1, ex qua pro~
o S 3T Y e
ﬂ;tmu__-k.' 5 1ta vt radlx qmeﬁta f'umra ﬁt —
- 'V 2m , 22/

2 Vg

=TT Ty guae ei’.’t vera radlx At i fqu'aererc-
—P' 16' ' R

ar., radix porcfcms qmntae X 1 V-3, pautcr

Tom X I.II E : . repe=
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> *l/r-é{—*i/—-’g
re eriretur £
P -V‘IG

. p e 1/__1
ws v - 3 intierti debet 5 vt vera radlx it - 3
16
qumobrer%{l erit vt fcqmtur : |
1/( x 3V —3 ) ==
| I 4= Vi '
V(=¥ =3 )7 3
I6 :
V{-—t—}-—‘f/—-s)_, : . )
Y 16 - K i ‘
- . ‘—-I--]—V—g

L A ‘Vzé‘ e g : :
ﬁm111tudo rad:cum cun ipfis pote{tanbus lmc modo mas
gIS fiet" manifefta 7 o g A

1f ,.__:l%:'-'!;-?—‘ﬂ'-'-? ‘-’l-—'f-—-s

V!-F\'-?_ E]

2 P z z N
ﬁt——-ﬁ’—'s_il-i-fﬂ-—z v'f.-—a-v'm-s -—:4-#—::
- z - z - x -2 e

§. 23, Quaeratur radix poteﬂatis prtlmae ex hoc

&nnomlo imaginario 18V 34V — —5. Eritergo n= 7,
—13V3 et B=V —5; vnde AA+BB_ 502

atque AA — BB = 512 ex quibus conficitur == 2 AA 4_,1;3 .
= i Pxouemet ergo {équem e quano R
W 7&5_{_1%“:_7#_‘!‘5
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quae fi habet radicem rationalem erit ea vel 4 & vel

A =:ore entur autem rudm U = «~ &, wnde radi%
Lz P ?
ViV -s ¥ 3 -+ V-3

quaefita  habetwr — 33 =73
. - . . -T!/' 25' 64‘

Neque circa hanc radicem vilum dvbium manere poteft,
preter figna radicaliim vtrum ea debeant affirmative ca-
pi an negatine ; inquirenti autem pateblt figna haec in-

venta reéte e lmbele
§. 24. Haec radicum extractip, fi binomium. pro-

pofitum fherit imaginarium , abfoln etiam poteft ope

multi fedtionis angulorum, quippe quae in Iocum . aequa-
tionis illius refoluendae fubftitui poteﬁ Efficietur hoc

antem . opc “fequentium lemmatum : P
L Si fuerit #= cof.2 A fin.  erit-

V(V(I“M)"““"TI) & V(V(1-aa)=aV -
2- . ] .

1. St fuerxt w—fin.} A ﬁn cz erit - f

V (V(1—aa)—4-aV—1)— 'V(V'(I a‘a’)—-a’l/_j)

B =
o 21/——1

- (a3

8=

AA~-BE
Ponatur iam aV —1=" 755, fietV (1—aa)= 1374z

Hincque fuperiora lemmata quuentes praebebunt acqmtlones

- "~ 2AB
V(A B
I cof. ; A fn TAA- CREY Y = v (A
2V (AA—BB)
2 AB _ V(a+By-V(A-B)

11, fin. tAfin. _ =
: (AA‘;'B;) V- s 'V~— 1.V (AA-BB) . -
E 2 _ ‘ Quod
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Quod fi iam habeatur binomium A+B ex quo radi-
oc—l—y
‘cem' poteftatis” extrahi oporteat , quae it — 12,"- » ;
ﬁn

atque facto p — ; — , erit primo xxuy y=r. Deinde
2 (x x—{—yy )

cum fit & ‘_.V(A 3By +V (A-By ﬁet
Vp o

xa-}-yy**Vp(AA—BB) cof A fin, it Ve maw -

feu xx—+yy—=r cof- LA fin. “‘*—%%1)371"—": Porro

eft: ﬂ_;}(A—i—B) *V(A B) vade fit 2.:,_;':2*1’
- Ye.
2AE

-1 ﬁn A ﬁn T BBN —. Sit arpus cnfus ﬁuus eﬁ,_m;;,—_—;

. AA-{ BB
vel cuits cof, — ii—5p; Sit' inquam hic’ arcus =«

fletque x - y=Vr(cof & +V—1.{in & ) et x—y
““Vr(cof =V —1.fin.%). Hinc porro reperietur
“Vfr(r—{—cof )+V_r(—1'—|—co£-§)'

x"'ﬁ".}'*— Ve
atque 7 7 — *

Vp . Vor:V(AA—BB)
V{(x—-cof. = 3+V(—1+cof—) ST
. o g -, E}L his itaque
. -"/ A —TEE ' -
elicitur binomii A -+ B mdix poteﬁatls 7=
'V(I-f—cof )4V —~1 4 cof. fn
an okl
: AA—BE - _
Cum autem fi V(1 —-cof 7 )=V a.cof 2 et V(-1
~t- cof.
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~4-cof.% y=V-= .fin. %. Atque tandem emerget bi-
nomii A A4 B radix- quaefita — (cof.. 75 - fin. ZV-1)

7/ (AA—-BB) exiftente o arcu cuius finus eft — (A&i]?ﬁ];f-x

AA-—}-BB
vel cmus coﬁnus eft — - Hoc. tantum eft nota

dum fubmdc V(AAaBB) cuius, valor vtique eff ambi-
guus, negatiue accipi debere, qua- de re facile erit quouis ca-
fu judicare: Huins igitur m0d1 viiss erit potiffimum quan=

do A et B eiusmodi fuerit qmnmata , vt angulus affi~
AA—-EB

goari queat, cuins cofinus == T
| §. =25. His. expofitis, quae fpe&ant ad extradtio-
nem radicum ex propofito binomio , pergo ad nego-
tium multo latics patens , methodumgue. tradam , cuius,
ope non folum ex quantitatibus furdis , binomii forma
contentis , {ed ex qufmtltatlb us vecunque irfrationalibus ra-
dices datl ordinis extrahi queant. Hacenus enim mantam
huingmodi formas A - B, ex dnabus partibus conftan-
tes famus contemplati 2 atque irrationalitatem ita compara-
tam poﬁ;umus, vt partiom quadrara fiant numeri raticna-
[e;, Nunc igitur ipfum fontem aperiemus, quo non {O-
o p1aecedens methodus vniuerfa contmeatur fed ex
quo etiam modum haurire liceat, ex quantitate irra.
ronali quacungue prc)poﬁca radlcem dati gradus extrahen.
di. Quo autem vis huins methodi quam fum expofitu-

s, clarins pateat, fequens fpecimen eius vium declarare
pOteut Tnueni {cilicet iftius methodi beneficio, fequentis

quantitatis tam irrationalis qu.lm imaginariae :

g g Y g) IS Y g
V ~3) radicem quadratam efle hanc :
- E 3 - ) -
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"j"'i/""""( 143V -3) 41V ~—-—~(-I -3V -3)
Ex quo exemplo. fatis intelligere licer , methodum * hanc
non ‘folum _cffle nonam , vérum etmm in abbreulandls
mlcuhs fi mpe magnam 11.1bem vﬂlmtcm

§. 26. Pro quantitite igitur” irrationali quaamque
propofita, ex qua radicem poteftatis #."extrahi oporteat,
feribo litterain . ; eritque haec. littera . radix aequatio-
nis cniusdam algebmcﬂc quae €x mnatura quantitatis x
facile affignabitur.. Sit ifta- aequatio’ hnins formae.:

AT g AT e B AT ™ e g g4 - etC.Tm O,
Quaeftio ergo hnc rewocatur, vt ex valore ipfius .1,
qui ipfi vi hunius aequationis conuenit, extrahatur radix
poteftatis = 7. Ponatur haec radix. quaeﬁta =y, .ert

N
y—V x, idcogue x'— 3", qu1 vilof 111 ﬂ]a Aeqtiatio-
ne fubftitutus , dabit hanc aequationem : '

,-r.'m_{_ “J}mn—n__]_z,jmu—-zn_i_t‘},mn—gn_’_ etc. — o.
Quare fi ex hacaequatione valor. ipfins y affignari pote-
rit , habebitur ipfa radix poteftatic # ex quantitate pro-
Po'{im %, quae quaeritur. Peruenitur quidem hoc modo
ad refolutlonem -dequationis multo plirivm dlmenﬁonum
quam eft ea , per’ quam x deﬁmtur & verum guia 111 vtra-
que agquatione idem adeft telmmorum | numerns atque
omnes ipfius ¥ exponentes per 7 d1u1ﬁ’b11es ﬁmt aequa-
tio haec tantum # dimenfionum eft cenfénda €X 4uo e
in # aequationes ﬁmphcmles refolui potent quarum fin-

gule erunt huwsmodi . .
g™ _+_Ajfm—x_}_]3_};m—=+€ym_3+ ete. — o
quibus aequationibus inuentis-, et deinceps, refolutis fingu-
li valores ipfius y pracbebunt totidém- radices poteftatis s
: ex
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ex quantitate x. Numerus igitur harum radicum feu va-
lorum ipfius y erit —mmn, id quod egregie conuenit quae-
ftionis indoli. .. Revera.. emm x habet ex aequatione
valores dluerfos quorum fingulorum radices poteftatis »
hac methodo inueniri debent. Ex vnoquogue autem
dpfius x valore tot radices poteftatis # extrahi poffunt,
quot ‘exponens # habet unitates , €x quO omnino y ha-
bere debebit ‘#7 valores dinerfos.

§. 27. Ponamus valorem ipfius x ‘definiri per hane
aequauoncm quadraticam :

XA ax—-b=— -
ita vt fit vel x=- -“'-—L’“i‘l—‘:i—b—) vel - t=Vloe—al) o
atque ex-.vtroque hornm va}iorum extrahi -oportere radi-
cem potcﬁaus_ n. Cum -gitur hic fit ¥ binominm vel
refiduim , habemms hic illum ipfum cafum, quem hac-
tenos tractavimus vt {cilicet ex binomio vel refiduo radix
datae poteftatis extrahatur. Sit igitur radix poteffatfs 7
eX Xy, few x=—y" atque y definfetur hac aequatione:
gyt -b—o.

Quqdf' iam ponamus hanc aequatlonern in fictores fim-
plices duarum dimenfionum buins formae Iyt Ay—+-B
—o refolui, quorumy numerus erit —Tg, reperiemus o~
nes has aequationes partiales contineri in hac

alt n
Jr-uyVe—+Vé—o
fortiente # tot diuerfos vilores, quot exponens # habet
‘vnitates ; qui valores deﬁmuutur hac aequatione :

W nyr M e ACERILE UE —j-etc. 75—

1 e2 ']'2 3

vbi fignorum ambiguorum fiperius —- eft capiendum
~ fi » fuerit numerus. par, contra vero alterum fignum

valet

- N
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valet, fi fit # numeris impar. Quare huius acquatio-
nis # d1menﬁonum vaica radix fen yalop lpﬁllS # confti- -
tcnt €X €0 blm pro- y muementm vailores B E
- u“i/la+(uz¢ 4-) 1/6
J} ———
qui erunt mdxccs _potcﬁ:ﬂtls . ex buns valonbus zpﬁus x,
qui fint x» —'"- =S AR *“Radlccs autem iftae y », €tiam
hoc modo Poﬁ"unt ﬁXPIlmlf, vt ﬁt ,.\-g‘;‘

‘ J,.___u-i-xl(nu-d -V&
haecquc regula confént:uc tepeuetur cum- -e:; » quae fupra
$. 19 éft data, | '

§. 28. Sit nobis propofitum hoc blnommm 41V &
~7V~7, e quo radicer poteftatis feptimae  extrahi
oporteat. Hoc comparato cum - valore Jpﬁﬁs'w fiet -g=—
-82V'5 et 6=4.37, hincque e ngmobrem
_hacc habebltur aequatio ordinis- feptimi:

Wy Thus - TH- ‘“T"___c.' _
Quae ad r'?.tlonahtatem reducta ponendo y— e repe-
Hietur eﬁé V-1, zta. Vi fit p—- :,'3 > & V- 4)=

.fr”;. LR

Y22, atque V= Vi.gr=al, 3,-
Quare radix - poteftatis feptzmae quaelita § - erit haec; -

—YVs5+V-y Pyg =YYy
. e - Pve=YsEVor
“re ' 3/64 T
Exqmmantx autem patebit fig gnum -+ valere ita, vt fir.
tura ﬁt '}/(4_1'}/5 7-]/ 7),__ __-5"“-—]-:;1/_1 _ : ,-[__ )
‘VG

Hocque exemplum fufficiet ad vf hulus regulae’, quae,
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s in ﬁlpenoubus fam fufivseft expofita, illnfttandum. Pers
- g0 ergo ad quantitates irratiopales magIS compofitas, me-
.. thodumque exPonam cuius . _OPc ex iis radices extrahi
o oqueant. ., . Lo
§. 20. ‘Denotet ergo X vanrcm qui ipfi ex hac
aequatione cubica. conuenit
x3+ast -]—Zm——{—-c_:o‘
et quaewnda fit radix quadmta ex ifta quantitate, x. Po-
natur haec radix quadrata = y, ita vt fit y — V x
fen x —yy, atque J definietur per "hanc aequationem :
I ayt by + ¢=o.
Quodfi izm y pariter fit radix ex aequatione a];qua cu-
bica vti x, id quod pono: mnam fi y per. 1equat10nem
cubicam exprimi nequeat, eis valor fimplicius quam per
V x exhiberi- non poterit. Quare videndum eﬁ an
inueniri queat aequatlo cubica pitd haec : A

P APy gy Ao

quae ‘in illa aequatione ‘fextae - poteflatis coitineatur. Q_uod |

vt fidt, muoltiplicétiir haec aequatio’ per: y* —1- & "8y
-}/, dc produciim illi aequationi aequetur ; quo hico

rcpcrletur _ e

a =g~ pp
: = r 2 pg-ap- P'
Deinde vero ,-g, et 7 determindbuntur ita.
??TPEP" a4-qq-app—3ppg-p°
o=(e-2g-+pp)(r-py)
‘ torrr ¢ pr(a- 2g-—|~pﬁ)
S1 iamit ponamus a—=2qg-Fpp=—o ex fecundﬂ. aequa-
/ tione fiet 77 — — ¢ in tertia, atque'ob g = THEL
Tom. XIII. - F . pri-

a
€

u‘u I

=p “
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prima dabit hanc aequationem pr-- 2 #pp = 8 p Vi-¢
Aaa—4b—=0 Obr=V=e. . o
Sin autem’ aeqiatio defideretur , per:quam g determine-
tur, quia eft p =V (2«4 a) aequmo Pprima_-dbibit” in
- Fanc :
qg .f;—“zﬁ/(ac-—ﬂzcg) feén
*—qu—if- 8cg-+—z§£v +¢zc:o
‘ex qua, fi-reperiti ‘potuerit vilor pro’q erit p= ¥ :
- atc;ue r__.—}—”l/ €. 'Deinde “vero- fit a__—p , 8= q,
Ly = . 7 Tnuentis - ergo . viloribus ‘pro p, g, € 7,

aequatio fex -dimenfionum : y° -i—tz_y"—i- by? -g—c:o Je-
Bk Iolmtur in’ binas has cublcaé |
,y ——+—py +qy+r-o
T Y= '"l‘ﬂj"‘":‘) '

quarum radxces fngulae erunt radices quadraj:ae X ~1adi-

cibus huius aeqaat;onls X - ad b c—o.

. Ligterac. autem, p;.4, et #-a coghficientibys- cognitis
Bt g it psndent vt {it, g== PP 24 5 ,_9—bqq~.-
o jy’ et [ 7 eX. qu1bus ehmmando p et nafcxtur ae=

U

quatlo I'upenor ‘
q ~2bqq—l—8cg+éb 4460

& ! £

§. 3o Vt. viis huis extra@cloma ahquo exemplo

illuftretur 5 ‘pono x habere valorem ~ex shac.-aequatione :

-i—sxa,-—i—ts.r—z;:o. g '

Quare vt forma, ipfins x ob oculos ponatus, radices iftius

aequationis cublcae 1nue{’c1gar1 oportebit ;- -quae commodif-

. fime . muementur ope iequenns regulae in Tranfaﬁ “An-
ghcams tradltae

L.

£



¥—=—I- :
Haec igitur nobls propoﬁta eft quaeﬁlo Vt_ex ﬁnguhs _

e ra
-
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i Averit haeg caequatio.. cubxca. a
2 —3 oc.xx+3a ——-{,,aa. -
P Y = R
' Ry o )
:runt elus tres IadlCﬁs feqmn.tes oo .
Tr e Vody Yy € )-H/(v—"/(vv“ﬁ }}
r o= (y V(o y - g;’)"”‘/”v('Y“V‘('Y"V -£7)

2 =gl Y -V (yy-B )t "‘W(v—V(vv-@ ))
Quod “fi nuuc hanc aequatlonem generalem ad noftrurh -

exemplum al + 3 ;L +-6x—23 =0 accommodemus, ﬁet* |

—30—3 - “fen oe_,--I

T

..8—38=6 ftu E—=-—1

4—2y—=—25 feu = o
hincque V(yy—8) =1¥s, ‘ex quibus, terni ipfius "%
valoreg erunt fequentes ; :
- - 3 N _’ 5 A X . 7_--
9 — ‘ 34 e 20 =—17 .
A1 Veasbndt o Y oaspve
3 - - -

3 - [ o R . —v— I .

D = L ot

3 ’ T -
1—1f———z zo-}-r V5 z+1f—=x "9-‘31)'5

hisce 1pﬁus X valonbus radu:es quadratas e:atrahamus

§ 31 Comparetur crgo aequano propoﬁta Ay

_ x.ﬁ:+6w——z5:o cum forma gererali a°—-ax’—-dx

~+¢=o fietque: a3, b=—6, et c——25, aque

ex his nafcetur féqucns aequatio biquadratica:™ .

g _nmg —-20044—336:0 ‘ .
' Fz 0 ad

g G
g TR

l"-‘ﬁ:&.,ﬂ e
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ad quam eo fﬁcﬂms refoluendam pono q 2 % Oriturques
u*'—3u% —254-21=0 '
ita vt valor 1pﬁus u fit vel 5= 3 vel = 7. Repeuetur autem
efle u—3 ,-ideoque ¢-=6. Porro ob 7=V —¢ fiet
y—5 atque p— L>—g. Qub cifca “adices quadritde ex
valoribus .~ ipfius-- x erynt I“d.dlCGS fequentmm binarum
'aequgltlonum . o
A Geejes=o . o v
fJ’"“‘~3J’+5J’“—5’"'°° - :
quae duag’ dequationes ita inter fo conuemunt vt radlces
vnius fint. ﬁmul radices alterius Jed negatie fumtae : id-’
eoque fufficiet alterius aequatloms radices indagafle. ~ Ex
priori ergo fit .
—3a=—3 feu a—-—1
8—=38=6 feu E—=—1"
_ 4.——27'—5 " fen 'y::—';"
hincque V(yyv—8 = %; ex quibus fequentes. valores
ipfius y inueniuntur - -

.
_— TR T £ SR B AN 1
= ] At A B Rt FAREE bk 7
—_— iy iV s L i g —femg
J’—- 1 Y — s ’f‘a—”/—"%—j
J, T 1—*)’—3 -f/ —_ I—I—Vs 1+-\f~—s 33/ :—v’—-s

el

Harum vn:iquaeque curs fia negatma éonflituet radices: qua-
dratas -ynius ex valoribus, ipfius.x. ... ... -
' §. 32 Ac primi quldem 1pﬁus x *valons, qui ‘erat

_x+1/zg+r31f5 __}_1/5@-—-!31/5
radices binae quadrata¢: erunt : -

c— _._l_.'}/ x-+—1’s _—__*__ ‘}/ ._-__I_i--'v’sm -
8
e = VoY 1/_.—- e, -« Se-
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Secandi ipfiss & valoris > ‘qui erat
.._I — I"""V“-" 'V 29-—!—1!1!’5 — :—\fz -V zo-'—r-:'\ls

radlces bmae quadlatac crunt

A - .
,.—-1/—5 -l/__ 1-+~V5 — 'V'—z V'_.. :—'v/s i

---I —raer
: \aV¥=t Y ik Vs g Vs Y
R L arE
Tertii denique ipfius x valoris, qui eft
z 3
T — ——-v’—-—q z_n—_-l— rz,:\f Y=z Y Rt
I : V ?—3 2 .l/ . g F

4
binae mdxces ,quadratae funt L s
'-‘I __.x—l-v’—s '1/_.. :-—!—Vs :-—-1’—3 'V__ z-—1fs )

2
r——1f5

__}_I__*__r—-\f—z-[/ '-1-l~\/s,_i_1+1/-—31/
quae -omnia :fi cui volupe fuerit per calculum pew;ulum

ficere, veritati confentanea reperietur. Nam - quaenam.

ex inuentis radicibus cuique ipfius x valori competant

ob fummum nexum inter fe,_,__;mﬁ : P_@}_Lculum “faciendo de-‘

A:ﬁmrl non poteft.

" §. 83, Progrediamur ﬂtra atque 1nue{hgernus radi-~-
cem cubicam €x valoribus 1pﬁus 2, "qitos ‘obtinet Vi ae- !

quanoms hmus cubicae X = a s by~ c—o.
Ponatur radix cubica ex feu V x =y et x =y, at-
que valor rad1c1s quaeﬁtae J definietur per hanc ae=

quanonem. _
' C - ay = y? »[—«cjo

Hanc igitur dlmﬁbﬂem efle pono pcr aequatlonem quans

_ dami cabicam 3
Cooo J’3+PJ’ +qy+r-_~:'o

vt valor ipfius y' park ésepreflione ,vti-w ; pofiit exltibes ¢

Fi3 - ri s

e

T 1 b
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rl. Sit autem quotus hmic dinifori affumto refpondens-s
e e e O e N . Bt

"Quodfi jam productum aequale, . conftituatur illi aequatlo- .
ni nouem dimenfiopum , firperatis calculis fatis prohxls )
tandem  iftae . emergent determmauones :

A—=p—8pg-+37.

b= g ~ 3Mr+3 rr

& — ’»3 '

-Vnde . ﬁtr*""i/c q = 57 -
-'qui ipfius g valor in acquatione fecunda - fibftitatus dat -

hanc aequatiovem , ex qua valor ipfius. p erui -debebit,
PP—3p(6r—t-a)--3p* (97713 - aa—9b)—+-(3 r—~zz)3'—o
Ex hac_ergo : aequamone fi erni poterit valar-ipfius p .,
fimitil valof: rad1c1s quaeﬁtae J €x aequatlone 1Cl]b1(:a po-
terit aﬂignarl Lt R

§. 34 Cum- igitur- aequatlo d1u1dens quaeﬁta {i.
F Py -+7=0, atque -inuento valore. ipfius.. -

p5—|-z'r-—a

p it r = ‘l/r:f:tg = 5, quotus ex dinifione
ortus feu aItCL factor, erit . . | -

I—py—(rp—qy —(M-Mv”—k-(qqﬂpf’ —gryrr=a
qude facile in binas fequentes aequationes cubicas refolui-

?3—[—35‘!——6

fur 7 -
'f"“’*"’:—"‘pw:%“—""—w—l-r—d
P = gy e r =0

Habemus ergo  tres aequatlones cubicas - dummodo valor
ipfins p fuerit cognitus ex quibus elicientur nouem_ valo-
res pro’y, quarnm- terni erunt totidem. radices cubicae

ex. fingulis ipfius x waloribus, - . Omms enim  quantitas-
' tres

\ : N
M &




EX. EQFHNTITJTI BVS IRRATION XLIBV S 44

gies bt radices ‘Cubicas s Vticexd quahbet quam;tate duae
t.radices-Fefaadratae - eXtra’hl poﬂ’unt Slmlh fc:,hcct modo,
quo eft tam V ¢ ==l a4, quam’ V- a* = ~ & tripliciter

V & itni poteflt ,
@ exprimi poteft ,’ erit nempe
L V&g = u

I, —— —_— . )
I V ¢ =l —=r 5 .

2

UL V 7 === 4
atque ex hoc fonte jngreflae funt iftae coéfficientes imagi-
nariae “’"’“"“’_ et =1 '"z"'_s in binas"alteras aequati- X

ones inuentas. - i
§. 35. Potuiflemns 1g1tur €x hoc fonte aﬂ'umto vno
dinifore y* - py* —+ ¢y ~ ¥ == O aequarionis ¥ - a .
V4 by -+ c=o fatim reliquos binos' divifores for-
mare. Cum enim in- ifta -aequatione ;9 difmenfionum
omnes ipfins y exponéntes per. 3 fint divifibiles, mani-
feﬂum eft, fifuerit yradix -ex+illa 'aequatlone R tum etiam . ;

omnes valores in V y* contentos effe debere eius radi- B
ces. Hoc eft fi y fuerit radix illins- aequationis, pariter

. — v —g .
radices erunt - ',";" Lyet————=y: qui fi loco

¥ in aequation® y = pj* - gy -7 =0 fubftituantur,
flatim praebent binos reliquos facores. -Atque hac lege
animaduerfa poterimus ficile ad radices altiorim ordinum
progredi, quas ex radicibus aequationis cubicac “propofi-
tac extrahi -oporteat ; qui Jabor, i eodem, modo quo
pro radicibus quadratis et cub1c1s a nobis ef’c -inftitutus ,
fuftiperetur, omnino fieret infiuperabilis. Quin etiam -hac
via procedere poterimus ad aequationes adhuc plurium
dlmenﬁouum, per quas valor ipfius® » determinetur.
§. a6 3

AR aad i B Fame e et L




K
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. §.86. Bx. Dis fiilicet, i debito modo applicentur,
patebit , . fore radicem poteftatis » ex_x, pofiro, x .da-'
ri per hanc gequation_cm_ cubicam - N

- Bt axt b ~~c—o

Si cotfficientes hufus aequationis =

B PP gy 4r=o0
fequenti modo determinentur ;. ‘
I Cafi quo n=1
£ )

2= p

b — ¢
L ‘sl A A
II. Cafi quo 7 == »

a -—pp 29
b= g9 — 2pr
¢ — x g
O . Cafa quo n = g . . . =
BT pg gy, o
bz=igs— g Pig r—=3rr
c—ys . |
IVv. Cafo quo = 4 -
ﬂ—“:P‘“-l"é%PQ"i’j‘PP?’Tﬂé’ﬁf,“' )
b ;":q‘-—zi-pgg?’—i—f}gw—}-zgprr o
Il L h
V. Gifuquo n=73 ' o
A= =5 5 pprr 5 pag 3 g
,5345—52’9’3”—1—5?4?”*1—_51’29?’2;5??“ '
c—Ty*® i IR
VL. Cafa quo » =6 o o
a=-p°1-6ptyg —OPF-9ppggF 12 pgrt 2 g ey
b=4"-6p g 1+64° rr--0 p* g1 2 DI =2 g
c=—~r | S AV 2

s

]

I
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. €. g97. Quodfi autem quantitas X definiatur per

fequatignem biquadraticam
X - a xt g-bar-t-ecx—-d=0o
gtque y denotet radicem poteftatis # ex 2 vt firy.
haec 'radix g determinabitur pariter per aequationem bi-
guadratam’ hanc: - :
o LAY A gy Ay A =0 ..
fi quidem coefficientes p, ¢, 75 €ts definiantar vt fequitus .
I. Cafu quo 8 =1 |
=75 |
gy
= ¥ A
—_ £ " ]
11, Cafb quo 7z — = )
a=—pp-t-24q
b—qgq—2pr-+—28 .
c——rr—248 - 0
b= 88 o
Y1, Caft quo # = 3
Ca=pospqtar’
Ch=mg—gpgr— 3458 Fr--3pps
ey —8gFr S+ 3PS |
IV. Cafi quo # =
e —ptappg—Apr— 244 AS
C b= g AT A4 4qrT-Happgs 2T gprs+655
= - 4g I S — 4TSS — 24 55 45

. .
—_—1 e
— X5

a
b
¢,
d

Cod=4s | ,
Tom. XI.H G At-
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Atque fimili modo wlterins tam ad altiores poteftates ra~
dicis y , quam ad aequationcs mclgls compoﬁtas quibus
x definitur progredi licet. ‘

6. 38. Quemadmodum autem fupra §. g4. vi--
dimus pro extrahenda radice cubica  plurimum iguare
formulas Y=t gp =r=Y=: = guse practer vnitatem
funt radices cubicae” ex vnitate; ita ad extractionem ra-
dicum altiorum . ordinum. nofle oportebit radicés earnn-
dem poteflatum. ex vwnitate. .Quamobrem operag prae-
tinm erit radices cuiuscunque poteftatis, earumque indo-
lem indagale At manifeftum eft radices poteftatis #
€x vmtate oriri debere ex refolutione hvius aequanoms P
- oyt —1=To0 |
- omnis enim valor ]pﬁus x - huic -aequationi conucmens ’
ita eft comparatus , vt eius poteftas exponeéntis # aeque-
tur vnitati. Si Iam ponamus w effe eiusmodi valorem
ipfius x erit o == 1: hinc vero fequitur fore etiam po-
teflates o, o, o#", etc. aequales vnitati. Quae cum
fint pote{’cates exponentis z.ipfarum a®, of, ot _efc, ne-
ceffe eft, vi, i fuerit o radix aeqmtloms Mt—31=o0
fint etiam omnes ipfins & poteftates , quales fimt o, o,
e, af; etc. radices ipfius & Quocirca fi. aequatloms x*
'— 1 —o radices ponantur o, 8, Y é‘, g, etc. hae
radices ita erunt comparatae, vt vmuscmusque poteﬁa-
tes fingulae. in disdem . quantitatibus occurrere debeant.
Atque hinc refoluetnr fequens problema’, quo guaerun.
tur » quantitates dinerfae -huius naturae , vt fngularom
poteftates quaecunquc {irul ﬁnt temmn €X €a quantita
tum fesie. < S

§. 39.
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§. 39. Sic fi fit n== 1, aequatio ¥ — 1 — o dat
Fadicem 1, quae ita eft compqmta Vi eis omnes po-
teftates ipfi fint acquales qui eft Problcrnams cafiis pris

Jnus,
Cafis fecundus quo 7= 2. dat hanc aequ&tlonem P

X* —~I == o
cuius duze funt radices hae
r=-—3- 1
= — 1
guarum bmarum radxcum omnes poteﬁa,tes funt vel 3
vel - 1,
Cafus tertius , quo ﬂ'—g dat hanc aequat:onem 2 At
I = o. cuivs vma .radix cum fit = 1, fi aequatio x*
-~ I == o per ¥ - 1 dinidatur plodlblt,
. XX -~ 2 = I — o
quae duas rehquas radices aequationis &° — I =0 praes
bebit, vnde tres aequationis propofine a* — 1 — @
Iadices emmt X == —— 1 h ‘

A — -—-T""'"V-—-,-g
—_—]
J‘ 2

Quat eadem proprietate commemorats gandent, nam
primae radicis I omnes Poteflates’ ipfi fint acqmles :

deinde eft i
(—Ttﬂi) :-—r-—\f_'-—___-__S (

2

— 1=y — ey
(5= = (=== =1
-—1—4—1/——1)1',_-—!-!—‘\’-”- (—1—-\)‘—3 4 ez
» —_ 2 2 - z
— iV

ekl e ek AU S SR ok ) PR U SR S

(= )-—*"a,z.z( =)=
. €t ita porro

G 2 . §. 40
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© §. 40, Ca[‘us quartus quon = =4. prqcbet hdnic ae-

"guationem : &* — I == O. cums radicum- fingularurit
‘biqmdrfltt dequantur vnitati " Refoluitur autem haec ac-
quaio in has binas ax — £ == © et &¥ ~= 1 =0,
ex' quibns quatuor illae radices repenentur g

r == - I

‘g — =7 I

x = -V =1 «

o= - V-x |

‘htque ritus ‘cuinscutiqiic” poteftas- quaecumique - acquahs eﬂ:
wni ex his ipfis quatuor radicibus. , _
~  Cafts quintus quo 7 = 5 dat’ aequatlonem hanc x#
~ 1 = ©O-, quac dinifa per ¥ - 1= o, ¢X quo di-
vifore pnma radix £ == ¥ innotelcit, dat x*+x’—}—x‘
- % -+ I = 0y quaa in duas quadraucas dlﬁ_:expnus
hmu& Toriae ~
- - 'xx—-{:»‘px’ﬁﬂ;—x:m
X~ gxr - ¥ = o :

i quibus p et ¢ fnt radices huius aeqyauoms uR-~g~17=05
Cita vt ﬁr; : -

. p — !-{-z'f's et q__ -mz'#"ga -
Hinc iam qum,que radices aequationis ¢ ~ ¥ = c o=
piuntur fequentes : L

’

= ¥ , : ‘ .

= :L?—Y-’i-fi*‘—'i_m) = a

r — ::.‘ﬁ:{i:ﬁ:ﬁ!“) —_— B

. -_— vz 3 —

.‘b‘ — 1=V —e_:fr....,o nts) — v
— 1 g =~ - —

& — ¥ 1;( {10 = us’sl &

quas
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quae ‘ratione fuarum pcteﬁatum ita funt cemparatag, -

¥t fit: o
5’:5 ‘ .

& &= |y =€ e - . '.f
at =6, 8 —a |y :5 g+ Y
1=y =¥ = ‘
 §. 41. Cafis fextus quo #—=6 pracbet hanc ae-
quationem 4° - I =0, cuins fex fingulirum radjcim
- poteftates fextae aequales. erunt vnitati. Haec vero ae-
‘quatio ‘per xx — I divifa, wade iam duse radicesipfius

s

o =3B =1 'y’::oc

x nempe —~ I et — 1 prodemnt, dat hanc - - . i
K- TIZO - o g

quae viterius refoluitur in has duas: -+ - .
3% - - T o

BXOC G A - X Izsol v T

vnde tfmdem omnes {€x r"rdlces qmdmtﬁcubme cx 1:;
pitate . proucnmﬂt z S s

¥ = -~ - ey
¥ — — 1 Co o
e iV~ R !
£ — z S e
e —1— Y — =
RUP AL +r+v-=: ' - T
: N, =TT T R Sy |
i i mi-—-—"’*""_'}[‘_“. 155 R Sl SR

quac ﬁatm inneniri potm’ﬁ'ent ex tribis’ rxdzcxbus tibicts:
Anitaris’, “radices’ enim’ quadmtocubzcae prime’ “fuit 191"1&
radices cubicae’, a¢- deinde eaedem ‘radices cubicae negg.,
tine fomtae , i quod patet ex refolutione aequatlcms
#* — 1 = o in has binas cubicas 4% ~ % =26 ety e 1 b,
L G 3 : § 42
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§ 42. Roflutio cafus feptimi | quo 7 =7 - etz
oI 0 I‘ﬂﬂlOll laborat dlﬂi(.llltatc ’ et qma 1[‘1 €S I
folutione  plura exempla occurrunt ; quibis dorina
hactenus  tradita 1lluﬁ1atu1 hoc negotium abfoluemus.
Aequatio autem a7 —x ==o dinift per ¥ - I, vode
prima radix x == 1 innotefcit, dat

m5+x5+x++x’+x=——1—x+ 1—=0
. qmie divifores tationales non admittit, quia autem ae-
«quitio haec manet inuariata ponendo ; loco x, exquo
‘acopiftat ;productom ex binis radicibus - effe — — 1 haec -2e-
quauo xefolni poterit in temnas quadraticas ; -

~1——px~l—-1_~o
X+ gr 410 , o
XX —4n1I =0
yhi p, g , F funt tres radices ex 1ﬁa aequatione cubica
" e =W - ﬂﬂ+l::o

qmbus Jnuentls erit practer x —
—p - (pp—
»— :_E.:*:_V (qq — ) ;

‘“"r+'\!(7"7"-=—4j-

2

X =
Primo igitur valores litterarum ;b g, inveftigari de«
bent ex reolutione huius aequationis: cubicae : wW-ur-2y
=~ I "0 cuius tres vaiores Pl conuementes dabunt
wajores litterarim p, ¢, et'r,, . | -

i 548, Comparetur ergo haec aequatm cum aequa

tione . .cubica generah §. go data, entque 5

ﬂ___,-—l—g’. . I ,) .' .;-’.' ‘ _,: : :_. .
4_?";‘«-:2;,,{6!1 § SN A VI RT T IR Wt

B ey % .
o J . . o
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s z<~2y =1 feu Y=z RN
¥ade V('}"V ’3*)""%7/—3 atque V(')/+V('1/'}/—€5)),
-—-V( 7/3) %(—‘I-f—SV——g)

Hinc e;go pro Py, ¥ Iéqueutcs prodibunt valores's

Pt V(T Vg (e
gz .:—:4—'\/&-1-?’,7(’—-:—!-S*J——s)_.:-—\f-z-]/ (-._]_311..3.)
r:%‘“’_ﬁv 1/7(1_.{4‘“’_3)_ ’“*;"‘”V-](-—:—nf—a) |

Tres hae formulse in hac . vna comprehendi poﬁ"unt.

,+m1/7(--s-4- V-—r-w)_]__e‘;f.:,(——r——vv—-g); |
quae abit in primam {i fierit ¢ == 1 et 8 =1, in fe-

=Ygy P atque i

amdam i o —
tertiam i oo — "-:E et & = ""’"*""""". In 0.

z

mni autem caf oerit al==1, et ar — g, atque B*—a.
Huius igitur triplicis #ormae i vnicam- redadae quadra~
tum quaternario minutum, vt prodeant formae 4,

gq — 4 et Fr— 4 enit:

-t (Lﬂ’:—%)"v(ﬂiﬁ"—vq-f"-(=+*’-3f’7(-r-’*’-=)

Ef’c enim V49(“’—”’ p—zrasys 3';/7( ,..,_”r_,)
V+9(—I+V-z) ——1eezy- sV 7[_,_.,‘;_,)

quarum - tr&nsformatmnum beneﬁcm quadratum fupeuus i)
venitur , a:quo. 4 -ablatus eft. | . ,

§. 44. Quia* nunc. invenimus ternas quantltates pp-4;4
gg 4. » € 17 — 4 poflemus fatm iis . fignum radicale

Y
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V' praefigendo feptenr radices aequationis a%— I+ 6
aflignase. .~ Arfi ha'hmdlccs in fo;ma ﬁmph{;lff{ﬂa exhi-\
Bere vehmus ; mﬂagne debemus an ex iffis quanntm.
Bus pp — 45, dg = 4y P fq . a@cu -radix  quadratd ex-
trahi..poffit.  Cim 1gxturr fint, p g et r Valorcs ipfius
¢ ex hac gequatione: . .
' ' z{f——z; 2:1-—;—1"-0‘
ponamus Y (zm-—- Y= ru . atque , Bic valo' v praebebit
valores-pro V {(pp — 4. ; _’V'(g/q- ) et V (rr—a).
Pofito antem V (mz-q,) = fea wi = ov - 4 haba-
bimus: ¢
(Qv;{—'z')'ﬂ/(q:‘fv s 4.') = w9 —+> .3 hincque
. &‘,4)6—4—-‘7@“—1——}:44'1)—-{——7___0..; -
Htuus Aequationis ponantur fecondum §. 29 fa&ores
. _,wh+pw+qw+w_ﬂ
N PR g T = O ,
atque ad de!:ermmandos cocﬂicmntes p, g, r prachblt ag..
guatw P, : .

.
|

g -—68_4[ —{—-sdgr::o-;-__:_ -

ex: qua prodit g =—o, 7=V - =74 et p= 'V 7,"

if1 wt o' definiatur per Ims aequatxohes P Y Y
FV ~7=0 - 3

§. 45. Ex hac duplm aeqmtione fufﬁcmt‘ aIteram »

tantum refoluiffe, com alterius radices fint négatiuae ra-
dicum . alterigs chuanoms atque iam.fupra figna radlca«
lia V{pp-4); Vigg- 4) V.(r7 =) fignum habgang

.ambi SULH. Quaemmus ergo  radices ; aequationjs huius ;-

7—wV 7-V-3=o0. . o

¢  gnae
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quae cum forma generali §. 3o. comparata, dat

a— =<
g—-—-— -7 ’ '
— 5
Al R Y L B ¢ L Ve ::-F

vade fit V{yy-8)="% atque
V(¥ (yy =8 )=V (e o )=V el
T V(Y (yy-8)) =iV (- EY=) Y~
Atque hinc feripto ~V -7 loco ¥ =7, prodibunt pro
o tres fequentes valores : : '
I e e e R e A e
_1’-_;_:5__1-—1-;\/~3]/(_r—z;fﬁz)zj}/_7_!~6—z“}/(__:wi—;'\’. ‘__3.)’1/—'7
. _1_}_;_;___;-,—2/-—3*&(__:——3;#5)’ ‘V_A? __:-1-;\/—3_-"5/ (__.1 -+-a;\f~;)’ "|/ -
qui comprehendi poffunt in hac vna forma :
e L R LA St R B
denotantibus et v vel vtraque -1, vel altera —1=3=4
et altera — =EY=. -
§. 46. Vt nunc appareat quomodo littera p et ¥
ad fipra affumtas §., 43. pempe ad a et § comparatac
efle debeant , fumamus huius - valoris inuenti quadratum
quod erit: | R
3o () o)y Y 7 (- 251)
qui cam congruere debeat cum valore fipra Pro pp-ss
. gq-4, feu ry—4 invento fiet T
S e = () @

g(mrm) =y (=)
"« Tom. XIIL H ynde
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vode erit p o (-r=Y=
atque y — B (-rt¥=r)
His definitis pro  valoribus ipfius » fupra §. 43 inuentis,

fi valeat poerit o == 1, B =— 1
A valeat g eritq — - Y=z, §— 1=V
fi valeat 7; erit 2 — —~-ﬂ:—; €= -1y

Atque ex his prodibit formularum irrationalium ¥ (pp-4);
V{(gq—4) ct V(M ~4.) valor vnica expreffione conten-
tus hic: :
'\f—?_{_m( ‘:—‘\’— )'T/( 1-—’1’— ) V 7,{}( x—l-'"— )13)( !+ Dt ) V- “+.
fubftitutis ergo loco a et § fingulis caﬁbus valanbus de-
bitis reperientur fequentes feptom 1ad1ces aequanoms |

X —1=o0
I x=1 _
i p— ,,f;/: WA TS I ,—f/ e=rabeg
HI x=mi=g Vg~ ) Vg (-

e PV VT (Y (g
¥ el e ety
R E ey V—7+V("*"’") /-1
o Vot

VIIY i) . ’
- v_7+ ( . -};21'-31/(~LT_}’_:3)’TI;(-2 +(-:—q!~s)1/(__x_+7¢—s)=1/_7

g. 4‘7 In vnaquaque harum fbrmarum praeter prlmﬂIH'
continentur quatuor figna radicalia cubica, at in qualibet
bina eiwsmodi figha in voum colhgx poﬁ'unt. Cum enim
fit vt fopra oﬁcndlmns L | iy
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‘13/49(.-.r_'—:3_j_-;:,)?: — s:?i—-zf/,_;( :4—;-,@_,);’

et .;l/q-g (_ th,_":ﬁ)z:“‘ 1-'?—311-—: -'/ 7( ,._:f__s .
ent '
V(==Y g (i)Y o (- B
et .]/( :.4_31_3) -V 7—(_1-{—71/—3)1/ 7( — 1'-*-3)
H15 igitur valoribus fubf’atutxs feptem illae 1pﬁus x radi=
ces €x dequatione x —1==o, fay feptem  diverfie ex-

prefliones , quarum ﬁngulamm poteftates feptlmae vnita=

tem producunt erunt {equentes.
I—1

T et I =~ 257 - 2 (Vo - (w2 Vg ) Vg (-t 2

6V—y
(Vg (2 VgV g =)

IVerV=-1Fz f"z":';‘_’;”(V—7+ (a3} V 7 (-2

R T AV )V (- )

Trev-z A

. VIetVII:~1:‘—’—‘_;i:z-f_-_1:’._,?(1/_7_;_(_2_4_1/_3)ﬁ/;7 R

I et )(’V 7+(_2 V‘“3))V7( T ‘\/— J

iy
§. 4%. Si quis porro progredi Voluerit , facile dc“‘
finiet . ofto radices huius - aequationis' &° — x = ,o

I—_*i“l I_II—'_J-—]— "/..._I V.._..——i—-l_,-v T, VII _ '+1;*n .

I - 1, IV = — V-1 VL.+“"“‘ VHI_._ ‘;‘fn
fimili modo ex tribus rad1c1bus cubicis €x vnitate, re-
perientyr nouem radices gequationis ¥°—iz=o dum ex
ﬁngulw mdlmbus cub1c15 denuo ternae radices citbicae

 H=z | extra-

e R TR < L TR

I
i . ~
B e



&0 DE EXTRACT. RADIC. EX QVANT.IRRAT
" extrahuntor erumtque ideo
=1 V= V() VI— Ve

2

5 V= :-—1—1/__-3-;/ :~+1!-3 VHI— x-—l—L_;i"/ 1—:4{

Y- 'U'_—-g Vi—- r—-*/-s-V b—!—\’—-z IX — !-—‘\J—E'l/ :-—V——z
Decem 'Lutem radices aequatmnls ;L" "~ y==0 erut pr;.-
mo quinque radices aequationis x*—r1==o -ipfac §. 4o
exhibitac , “atque infiper esedem per —x multiplicatae.
~ At vero radlccs vndecim aequationis x"—1=—0 exhiberi
non poffunt nifi ope aequationis quinque dimehfionnm ,
cuins zefolutio cum adhuc lateat , hic fubfiftere debemus.

II e, !-—!—\’

R g e e

- PRO:.




