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. . «OBSERVATIONES. :
ANALYTICAE VARIAE
DE COMBINATIONIBYS

Auiﬂ:orc
L. Euler,

. §r :
'Pr-opoﬁta nobis fit fories quantitatum quamumeungue fi-

ve finita fine in infinimm excurrens haec

' ',‘z_:b:"_ad?e:fag:h:ctc' 4

quae litterae denotent quantitates quascunque fie inter fe
aéquales” fiue insequales. Interim tamen quantitates,, quae
dinerfis litterié indicantur , inter fe inaequales vocabo ,
¢tiamfi in-exemplis earum loco numeros aequales fubft-
foere liceat, ‘ o “

V%, 2. “Nione primo ex “his " guantitatibus formentur.,
poteftatibus fumendis nouae feries , quarnm fummae de-
fignentur “fitteris maiusculis’ A, B, C, D etc. vt fequitir 5 -
fit feilicet ‘ - - :
A—=a b A - d —\-e -}~ etc.
B = * - & - ¢* - d&* -} €* - et
C=a b 4o d & - et
- D=at A= bt ot A et et
e S B e 8 S W AS A ete,
o \ etc.' ‘
quac feries fingulae erunt infinitae , fi numerys guaAntita~
twm 4,8, ¢, d,etc. affimtarum fuerit infinitus ; fin au-
tern numerus - harum guantitatwm fit finitus a¢ determi-

e natus
) J
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natus puta — n, tum ﬁnguhe 1f’cae féncs LOtldﬁm ters
_Ininos comple&cn’tur ' :

§. 3. Demde fequenti modo ex quqntltatlbus aflur-
tls @,b,¢,d, etc. produ@is inzequalinm fiumendis for.
mentm fenes. Primo {cilicet colligantur quantitates fin-.
gulae, tum fa&a ex binis Inaequalibus ; tertio ex ternis

inaequalibus; quarto ex qmte&ms macquahbus etita porro ;.

atque Dhae feries litteris, gracCis «, t§ » Y, O, etc. iu-
dicentur vt fequitur, ,

e=a 4 b+ ¢t - etc.

O —=ab + ac - ad - ac —— bd - et"c

'y__mﬁc —+ abd — abe - bed —- etg.

0 — abcd - abee - bcdﬂ A-ete,

& — abede ~ etc,

ctc,

quae feries fi quantitatum affumtarom «, b, ¢, a’ etc:.
numerus fiierit infipitus , non folum omnes in mﬁmtum

excuuent fed -etiam 1pfarurn ferierum  hoc modo for-

mandarum numerus erit mﬁmtus Quodfi antem nume.
rus quantitatum @, &, ¢, d, etc. faerit finitus puta — 7,

tum- feries o contlneblt 71 telmmos fecunda feries € con-

ftabie ex nin—a) tefmlms- tema ex nln— ) n—a)
.1z ; s '}r/ YO
terrmms quarta o ex ’3-("— ’I _(’f T}JL-_*.E telmlms et

ita porro, donec tandem ad feriem perueniatur €x vnico
termino - conftantery , ;quam fequentes omnes enanefcent
terminis omning cflrentes T-’erfjnlcuum autem eff ferierum,
quae “hoc modo geuelmtur Jnmerum fore == 5, ea-

mume vitimam  vnico cenf’c’tre termino , qui fit p1‘0~
Tom, /XIII. I ductum

®
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dn@um ex omnibus quantitatibur affuratis 2, 8, ¢, 4, ¢, etc. '

§. 4. Quemadmodum autem hic producta ex quan-
gitattbus inaequalibus tancum affumfimus , ex jsque feries
expofitas formauinmnus 4 ita iisdem quantitatibus in produ-
Gis quoties fieri poterit repetendss nanciscemur nouas
produtorum ex fingulis, binis , ternis, -quaternis , ctc.
feries, in quibus fiores aequales non, Vt ante exclu~
dantur ; hae ergo feries jta fe habebunt.

N—a+ b+ ¢~ 4+ € et
N — > A ab —- 5~ ac b - ¢ - ete.
§ — &5 -+ b A-ab* - B 2ot abe - €tc.
D=uq* 4 a’b + a2l -+ @*be - abed - etc.
E = & + &b -+ @b+ abe+ wbed - ete.
' et
_in his nempe ferichus omnes continentur quantitates, quae
per multiplicationem. ex quantitatibus affumtis , &, ¢, d,
etc. produci - poffunt. Ceterumn  notandum  eft i nu-
merns - quantitatim 2 , B, ¢, d, etc. fuerit finitus
— 7, tum ferjem: primam 9 effe : habituram #
terminos., fecouda autem 9 habebit pln-t-r) terminos
tertin © habebir 2zt ) terminos, quarta §) vero
() -2} (n4 ) terminos ,:;et‘%iga_ porro.

1 ede304
§.5, Tres hi ferierum , quas ex quantitatibns aft
fumtis 2, &, ¢, d, etc. teiplici modo compofuimus, or=
dinee multifaciam inter fe conneduntut, ita vt vno feri-
erum ordine coguito, bini reliqui ordines inde poffint
deterniinari.  Atque in hoc negotio ad connexionis le-
gem et rationem innefligandam obferuatio atque inductio
& I pla
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plm_‘imum adhiberi folet ; hocque pafto primem quidem
certifime conflat effe A — o = 9 ; ac " de reliquis come
pertum eft efle : . o "

oo — A )
g — ¢2=2 |
y:e_"_:_‘;‘fj;ﬁ
g — YA 8B4 C—D
g — E’*——‘}’B4+GC—~aD+E
ete. item
=4 '
B =¥
@ — %A—:M“]-c
@: @'A—i—%li-!-ﬂlc‘..{-n
@: ﬁ)ATq-CB-:p-iﬁ:‘c+§1[.3?4_:g,
S.ete. -
> _practercaque] -
Y =« o
B=cY-8
CE =B -8 -!—- v
D=aC-ED+q Y-8
E=wD=-8C+4B-Y~+¢e
etc.

Harumque relatxom_m ope ex datis fammis ferieram
cumscunque claffis. definiri poterunt fummae fenerum R

quae in duabus rehqms clafsbus continentur,
i=2 §. 6.

— .
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§. 6. Ad naturam atque indolem ‘harum ferierum
diligenting atendenti facile quidem per obfernationem et
induionem veritas. iftins mutase relationis patebit. Ve
Tum timen quo magis de veritate huins nexuvs conuine -
camuar, cxpedier fequenti modo totum hoc' negotium

quCM]’G' guo fimul aline infuper proprictates nobis
OFF rentur, ad quas fola induio non tam facile viam
aperit. Aﬂ’umtls {citicet pro ;gbltu quantitatibus
a,b,c,d; e, ctc.
ex iisque formatis trium chﬁium fenebus fupra memora-
tis , contemplemur hanc expreffionem :

P= 1 f:z*i"x—bz'_l—m—{_f:ha_z—[—:% —= etc.
cuius finguli termini in progreffiones geometricas refoluti
more {olito , dabunt
P*‘“——l—-z(«z Iy, -{—-d—i—-e —-1—etc)

—+ 2 (@ b et +d=.+_e=+etc.)

b B (@ B O el B e, )

2 (@t ~p- B - ¢t et - et et )
quae feries omnes in prima clafle - continentur. Quare
§i earum loco fummae fupra (2 ) pofise feribantnr fet :

P=Az~+ B2+ Cx* - Dot -+ Eas - et

cuins idcirco feriel fimnma erlt., v fumfimus
xS S cw a

: z .
P_ x—az_!—': '-‘6‘-‘73"!—;.:-—'(:% T = d % ~~ €tc.

Simili autem mode i fiierit ;

b N . .
Qm_x-}-az_i__:w-_}-az’_i_—,...}wcz +1-—i—dai +etc.

€rit per feries primae claffis : R
Q=Az-=Br4-Cxz —Dz‘—-l—-Ez‘—-etc. _
o 7 §; T .
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| $. 7. Confideremns porro hane expreffionem :
R::(If—}—.czz)( I~-bz)(1+c3) (1 +dz) (1 4ex)ete.
cuius fadores, i a&u in fe multiplicentur ; ac termini
fecundum exponentes ipfius =z disponantur fiet co#fficiens
ipfios & aequalis fammae quandtatnm  affumtarum 2, 4 s
¢, d, etc. Cotfficiens ipfins 2 erit aggregatum omnium
productorum ex binis inacyualibus ; coéfficiens ipfins =*
erit aggrezgatum omninm produ@orum ex ternis inaequali-
bus et ita porro: ex quibus fequitur fore :
R___x+ozz—-}~€zi+'yz’+é\z*+ezf+etc.
fecundum  definitiones fupra {§. 3) datss.
Quodfi autem ponatur ; ' :
S(=az) T—ba)(1—~rc2)(1 -d2)(z -2 2) cte.
erit faciendo tantum = negatiuo
Sz=i1-az -8 Y &~ 8 2F - g 25 - etc.
§. 8. Vt feries hae R et S cum praecedentibus P
et Q comparentur’, notandum eft effe -
IRzl 14-az)y4-1( I+5z)+i_(1+cz)+l(z+dz)—}— ete.
vinde f{omendis diflerentialibus erit
4R a b e —_ 4
Rdz — Tmam " e T - oo - ete.
quac per z multiplicata dat illam ipfam expreffionem
quam fipra Q. vocauimus , ita vt fit: Q = 2R Si.
ds = —_q B c
§dz — T35 [=pz ~ j—az — €LC.

mili antem modo erit

vode habebitar P — —"ﬁ-i—s-
§. 9. Com nunc fit R—r1ej-pa-p B2t o s 27 -]~

% dR

etc. erit W:az—}—z@z’-{—gvz’-ﬁi%az"—}—
5¢¥ —i-cic. ideoque Q —Ag~Ba - Car ] g
—+ E 27 — etc,

’ Is _ ==




]  BE COMBINATIONIEVS

L amp sty Tadp peat et
— I,.*_...mz_*—“gE=+?ZS+EZ‘+E?JS+GTC-

At ex acqualitate harum expreffionam fequuntis {equen- .

res relationes inter litteras A, B, C, D, E, etc. ¢t &,
8, v, 0, &, e,
A — o«
aA — B =28
A —aB+C—=3vy
YA —tB4-aC~D=490
SA —yE4-B8C—aD-E=5¢

etc.
—ds

Simili vero modo ex altera aequatione P = g3z~
fequitur P = A z+Bz=+Cz’+D ot - B g° - etc.

____a.z-é-zﬁz‘—;-;Wiz!-—45‘z4+5e-zﬁ—ef_t:: .
"",—ocz-}-—ﬁz‘-——'}'ﬁ-—f-b‘z&?—sﬁ.}—erc. -

quae pariter -easdem pracbet determinationes , quas {upra

§. 5. tradidimus. ' ‘
_ : ) .
§. 10. Practerea autem €X aequatione Q = ?1.{7};

L

confequimur integrando I @—? — /R. Quoniam vero eft
Q= Az— Bz 4-Cx—Da 4 e erit [ %22
. ¢ .
—A z——%?—l—gf: --Pi—‘ —}~ etc. cuius feriei valor ita-
que exprimet Jogarithmum  huius ferfet R=1-taz
- B g7 -y R - 0 & etC E
-~ Quemadmodum igitur eft:
J1 4ozt B+ yY¥t etc.) :_; Az—1Ba*+41Cat 1Dz - ete.
iea etiam €x aeguatione JTg= == — IS erit
I(1-02 -Bz7 - 5’ 4 ete. )_:‘:--7@&2:—;132;_z —1Cax3~1D gt —etc.
qare §i & fcribatur pro numero , CHius logarithmus hy-
perbolicus eft =T 5 habebitur @ |
| _Ag-1Brr-iCai-3D3 .
z+az+§z?+y3+é‘z'f+etc.:k‘ Sl S e
- - ¢t
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et

T -2 B2 —-'}/”’—-}—Ez*—-etc =k -AzBy3Ca*Dat-ete.
6. 11. Notatn praeterea dignae fant exprefﬁones 11a-r

mm R et S reciprocae nempe ; et L Eft vero §

T TG oG daree Ad cuius fra&ionis va':

lorem per feriem , cuivs, termini fecondum  poteftates ip-

fiis 2 progredlantur exPnrnendum , perfpicium eft in

fo innicem multiplicari oportere cunéas has progrefliones

geometricas

I-a2 a8 - at 2F - ete.

I —bg b aF - 5 o2 - b 3t - ete,

T

V=BT
1

,--bz - ) ‘
T—IFE el S S A s A e sl A My sl =
= = I—-}-dz—-{-d’z’—-l-—d?z’—i—-d"z‘—!—etc.

In ProduGto autem poft primum terminum 1 coéfficiens
ipfius z erit fumma quantitatum @ == b~ ¢ 4~ 44
etc. cobfficiens ipfius =z erit fumma factorum ex binis
non excipiendo fadtores aequales in eodem fa&o ; coEf
ficiens ipfius 2 etit {umma factorum ex ternis , et ita

porro  quas produ&orum fummas fupra ( §. 4. ) litteris

alphabethi geometrlcx 9,8B,¢,9, €, etc. defi-

gnanins. .
H1s itaque litteris introductis habeb1mus :

=142+ B2" 4+ E D - E2 ete.
:atque fimili modo valorem ipfius R tractando - erit :

p— 1Y B -+ D2' - E47 - ete.
§. 12. Hae ergo feries reciprocae fant earum , quas

fipra fub litteris R et § (§. %) proruhmus Atque hanc
eb caufam erit:

1

I
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1= (r--az-4-82" 4y 2149 t-+- etc.) (x- 2+ Bz
D et ) " pariterque
1—=(1—as-+ Ear—ry &7 - 2t —etcl)( 1+ﬁz+%z*
-G D Hetc. ) ,
Ex vtraque autem fequitur voa eademque relatio  inter
valores litterum 9, B, €, D etc. et @, 8,7y, 9, et
feilicet & | | :

N -a—o
B —aM 48=0
€ —aPB+-LY—y—=0o
Dol Dy Y+d=0
etc. |
guam eandem relationem jam fipra (§. 5) tradidimus.
§. rg. Quodfi ponamus i—=T et =V, vt fit

T=x — Yzt B — E 4+ Dat —ewc.
et V=1 — Yz -+ B2+ Cx -+ Dat--etc
erit & — —:d%l-r et = — %{j hinchue;
fiet P — vz €t Q.= — Ta=* Quare cum

dvy - ‘ .

fit ?r%:%[z+2ﬂjz’+w3€z3++§)'z*+ etc.
ct— ST =Yz — 2Bz +3EF ~ 4Da—t- ete
habebimus loco P -et Q. valores debitos ex (§. 6.) fcri-
bendo has aequationes

l o 2 g (Twd. 7 !
Az-1+-Ba-Cr+-Dz — Yo Bl gl Dat i el

4
- e, — B - CRP - Do melte,
et

e 2B L T Dz efe-
— 2 S 4 - h
Ag — Br-Ca® — Dat-b-etc. — e —CoigDa— o

ex quibus eadem fequitnr relatio intef lirteras A, B, C,
D,etc. et ¥,D,E, D, etc. quim fupra (§. 5.) de-
dimus. Erit fcilicet .

| %
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AN b

'%r*+++'

NIRININE

ALk L
Y
J)".P

etc. ' '
§. 14 Ex aequationibus (§. :rz) dat1s féquxtur fore

Lz +az-;—€z*—|— fyz*—]—ctc = I*?Iﬁ;-{-%z’-— @Zz-i- etc. )

et .
[ 1-o2—-82* — yzitete. )=z —-}-le—;—%z*—i—@z*—l—etc)
His igitur ad §. ro. accomodati§ erit :
( _mg+%z —@zg—{—etc )_—-Az-{—’Bz’ C.z? ~-iDzt—ete.

_et.

i +%[z+23z=+€z’+etc J= Az41Bz+3Cx-HDa ete,

Hincque fimto k pro numero , cuins logarithmus =T erit.

_9[3—{-253’ €z++etc =k Az+’Bz= 3Cri4 D Rt~ €Le,
atque -

- B2y 3,
I+mz+%z’+€z‘+etc —pATHB - Cot i D atete.

§. 15. Si iam litterae R et S retineant valores ﬁl;

pra aflumtos {§. 7.) erit
I —-i—az_—l—-@z’—-]—yz’—l—&z‘f——]— etc. — R
I — Yz P — E'zs-i—@z* — etc. =
: ' €t .
I —az+82 — P&+ 5a — ete,. = S
1+ Nrt+-Brr- € 5Dzt 4-ete. — &
Ex quibus deducuntnr fequentia confeGtaria.
T+ 8208 &t et g 2 02" - etc. = RS
OB e & o N B - 1 X - ete. T 2
- Tom. XIII. K B

;g ~
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- ¥
1+ D D Her 4 ete. = X
o ot € v -Gt B vt F 4-ete. = T

hmcque colligitur. ifta proportio :
1+8 254 6 24 §2° Aefc.: aHy 2t £ F-naT--ete. =
1+%’“+D”"+%*‘ +etc Net-Cot-Eot @2:’—&-61::; =
Cum praeterea fit :
R—1=—az-}+ 82 -4 fyzz—{—c‘:‘z’* - etc.
I —x -——213 — Bzt —-i— @z* Dzt ~= etc.
" erit

—_— az—;—ﬁz’q—'}'z"—;—a‘z*—i-efc .
e o T e £ 25 = D RF el

@imilique modo propter -
y—S=—az— 824 yr ~ &2 -f-et

SR :__2[:3 =Bz - § +Qz‘—l—etc. "
* erit :

— b f? gy ¥ T 2% 1 et
— Yz 4-IDE° = & m° - D& - ele.

§. 16. Deinde vero fi vt fupra (§. 6.) ponamus
P= Az+Bz=-‘-+—Cz’+Dz++etc
Q=A3 -Bs4-Cx¥ —~ D3 - etc.

erit €x paragr o.
a3~ 282" 3fyz’ .4.6‘2‘ —}- etc. — QR
ez — 2828 4= 3y2 — 482 4ewc. =P S
fimitique modo ex paragr. 3 habebitur

- /

_ __F
N zt-2Ba+-3C -4 D etc. = £

Nz— 2P -3Cr 4D A-ete. = §
Exquibus fequentia corollaria fécilc‘ deriuantur
€x-—1828 o Y Fatgote, g . A% B2’ Caf4-Dzéuefes
PR NRGTE it ST — = — Yz B2 s Ca¥ i Datq-dice
Bt B2 e YT Aztgnte, | . AZ—B2? -Caf—Dazfgete.
ABaeBr LRI = Datrm €lee . A% Yz B etes Cotms Dridi—ric s

Pro
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Pro litteris lgitur R et S habemus qumtuphces valoxes

hos : .
R — :+az+€z -+-'y +A‘z*'+ etc.

o alz',_.i..%.a —-E ZF e D) T e OfCe

ar-82 Y382t ote. - ' ¥
N Bty E s Dbt elce

o pte2 822 gul Y28 e Tt 1 el

S Al B2t - Cz¥ =D et q-eics

Amm— Bzt e Cz¥ — Dzt - pfc.

Nz— Pt ;E23 e Dz¥ g plts

qui pofito —z loco 2 totidem praebent valores pro S.
Atque ex horum quinque valorum multiplici combinatio-
ne quam plurimae proprietates elici poflunt, quas terni lit-

';u:‘uwsu
| Il ll H

terirum noﬂrarum ordines , fcillcet: A, B, C, D etc.

a,8, vy, o, ec N, % ¢, 9, etc. inter fo te-
nent , quibus autem euoluendls hic fuperfedemus.

§. 17. His, quac latiffime ptent, paraemiffis atque
expofitis ad magis particularia defcendamus, ac  primo -
quidem pro ‘ferie litterarom @, 4,4, d ; etc. accipiatur
progreffio geometrica infinita haeC : n, 12’ w,H, s, u, -
etc. qua in formulas fuperiores ﬁlccefﬁue mtroduéta ha-

bebnnus :
*—n -—}—n’-—}-ﬂ’—i—n‘ - 75 ~}- etc.

"

- 1T

B = -—I—n*—-}—fz‘+n'-}~ﬂ’°—-]—etc = =%
C=n - 0 - 22 1 et = ,fnz
D__. 7~ n = B W 1 A ete. = ;“_1,;

etC. . ~
Tam ex §. 6 duplices pro litteris -P-et Q nancifcimur va-
res , qni’ eruant : ,
— i 7‘"5 nfs néz
— ;:--THE 7= 1—%% g e —niz T—ntz ~-¢etc,
Kz o Q -
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hincque ex inuentis litterasam A, B, C , D, etc. valori-

ribus nafcentur hidleri: R I .

. n= nne? I S
P b O 1=l + g —n¥ ""1." =+ + etc.

n3¥eF nézt

Q== — :i%,—{—*;_—{z — ot - etC..- :
§ 18. Ex paragr. porro 7 habebimus’ pro R et S
foquentes exprefioness’ I
R = (1n2)(1402) (T4-#2)[1-F-nz2) et
= (r—nz)(r —w2)(1—nwz)(1 — ntz) etc..
qui factores adtu in f& multiplicati , et producta fecun-
‘dum: dimenfiones ipfius z ordinata pracbebunt pro R et
S has feries: o - |
R 1 oz -4 827 - ¢ % 02 - etc
S— 1 — gy~ B — yr-+oz — e
wbi litterae: @, &, oy, &, etc ex ferie affumta
C L om,w, W, 0t B, W elc.
jta. determinabuntur, vofits : _
. a— fummae fingulorum terminorum ; vnde erit: -
o == e 1 A 1~ e B 1 7 - et
quac:eft ipfy progrefiio. geometrica affumta in qua quae-
~is poteftas ipfius. # octusrit, dtqie coéfficientem habet ~-1.
II. €T”~__-;."ﬁjn=imaé:- fadorun: ex bifiis tetminis @ vade'erit:
e ¥ 2T A S G G e 4 31— etC.
im quat ferfe: poft: poteftatem; tertiam: omnes fequentes ip-
fins;  poteffates; occurmmt 3 quaelibet autem poteftas to-
ties, oceurrit, - quoties. ex: multiplicatione binorum  termi- |
sorume feriei o oriri poteft. Cum  dutem pultiplicatio
poreffatuny: confiffat: in- exponentium - additione , coéffici-
ens cuinsque’ poteftatis: ipfivs 7 inferic & oftendet, quot va-
s

il
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#iis modis exponens ipfius # poffit in duas partes inac-
guales diftribui , fen quoties - ifte .exponens ex additione
duorum numemrum integrorum ingequalium produci queat.
Sic. poteftatis decimmae #'° cogfficiens eft 4, quia 10
guatuor modis in- duas partes insequales. diftribui poreft
ncmpc S IO A9 ) 023 4.

: 10-== 2 —~ 84 10— 4 -}~ 6,
. v = fammae faorum ex ternis terminis fériel &
inaequalibus ; vnde erit :
'y—rz“—-l—n"—}-zn”—i-—gvf—l-q.n“—f—sn"——I—7n’f—-{-—8n"—i—etc,
in qua poft poteftateny fextam omnes fequentes ipfius. #
poteftates ‘occurrunt.  Crinslibet: auteny . poteftatis cogffi-
ciens indicat , quot variis modis exponens diftribui poffit
in tres partes inaequales, fen quoties idem exponens pro-
duci queat e¢x additione trium numerorum integrorum in- -
ter fe inaequalivm.  Sic poteflss #'* coéfficieritem habet
.7, quia exponens rz fepteris miodis it fres partes in-
- aequales partiri poteft : vii :

I "I =297 I:::‘E-—F—g'—[—-'f
121 ~-3—+8; 12_':2'-—1—4.——[—6'
R SRA Rt Rt Sk
12 I 546

IV. 3 = fimmae fiGorums ex quUAtuor fermnns fenel W& -
inaequalibus inter fe; vnde erit
o —=no—-nt ’-—1——272”+3 T 5?1”—}—671’5»4—-972’5 - etc.
cuius prima poteflas eft »'”,, quippe cuius exponens. eft
I--2-}-3-1-4 fer nomerus trigonalis . quartus. ; Sequen-
tium poteﬂatum quaelibet totiés: adeft , quoties . eius EXa
_poriens oriri poteft ex additione quatuor fumerornm  in-
itegrorum inter fe 3 _,maequahum Sic: poteftas fexta. deci-
g K3 ma
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mame coéfficientem habet 9, 'quia 16 pouem modis in
quatuor partes mter fe inaequales -difperdri poteft , quae
novem partitiones funt : , -

16 =1 2 -3 10 16—71-+3 4 4-4+8

Wom1 o444 93 61434547

16— 3245 8; 16=1-+4+5-+6
106 =1} 2-+6- 73 16— 23 -+ 417
SR 16—=2-4 356 :
Simili modo res fe habet in fequentium litterarurh €, G, %
etc. . valoribus qui erunt =
g S et 2 V- G 1T - S AT O - T 0N - BEC
g e L o s wy Ly st b

oyt O BT § Y - S 12 A L T EIC
’ R etc. :
in- quibus . feriebus omnibus cuiusuis ipfius # poteflatis
coétficiens " indicat , quot variis modis exponens ipfius 7

poffit refolui in tot partes jnaequales , quota-ferics efta .

principio numerata. Sen coéfficiens cuiusque: termini de-
clarat , quoties exponens ipfius # oriri queat ex additio-

pe tot numerorum jntegrotum inter fe inaequalium quota
ipfa feries, ex qua terminus defumitur, eft , numerando a

prima e Sic in ferie feptima coéfficiens poteftatis #**
eft 11 ,-quia numerus 34 vadecim modis diftribui. po-
teft in feptem partes inaequales , quae diftributiones fimt:
g4—=1-4+2-+3+4+5+6-4+13 |
841+ 2-+8-F4-5+7 412
ge=1-4+24 344518 II
" B4TZ I A2 4844 45491+ 10
BT 42 +3 4+ 4+ 647411
4 =14 24341+ 648410

U

34
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84 =T —24-3 447484 9
84" X423~ 5 467~ 10
84=I-243+5+6+8—+ 9
84 =1--2-+4+5-+6-4+7+ 9
B4 =13+ 454647+ 8

Atque ex his natura feriernm , quae hoc pado pro lit -

teds a, B, v, 0, etc. prodeunt_ facile perfpicitur.

§. 19. Inueftigando igirur, quot variis modis quis-
que numerus in partes inaequales numero datas diftribui
pofiit, feries iftae litteris «, 8, n, &, etc. fignatae for-
mari poterunt : quod autem opus foret fimmopere mo-
leftum,  Viciflim autem ex his feriebus aliunde cognitis
et formatis refolui poterit problema hoc non inelegans ,
quod mihi a Viro Clar. Naudaeo propofitum ita fehabet:

slefinire , quot variis modis’ datus numerus produci que.

»it ex additione aliquot numerorum integrorum inter f&
g,ma'e:cmrth'n quorum numerys detur.

Sic Clarifl Propoﬁtor quderit , quot varils modi fnmes
s 50 oriri poffit ex additione {éptem numerorfm  irfs
tegrorum inaequalivm. Ad .quam quaeftionem refoluen-
dam manifeftum eft in fiubfidinm vocari debere feriem v

in qua.cotfhiciens cuiusque termini indicat, quot varlis -

modis exponens ipfius. # refolni poﬁit in 7 partes imae-

_ puales Quare feries illa
W —oH -t 9—1——212“-—}——3?2”-]—57:3‘-—}—712”—{—1 1% —1-— ete.
cotmnuan debebit vsque ad terminum , in quo- poteﬂas
guinquagefima ipfius # continetur , cuius cotfficiens qui
- erit 522 oftendet numerum 5¢ omninoe 522 modis -di-
verfis ex additione feptern numerorum integrorum inter-
fo insequalium produci pofle. Ex quo perfpicuum eft,
\ &3
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§ ‘modus habeatur commodus et facilis formandi illag fes
ries ¢, 8, %, J, etc. £0 ipfd problema iftnd Naudaeanum
perfedtiffime folutgm il -

§. 2zo. Cum igitux fupra §.§. 5 ¢t 9. modus tra.
ditis it inueniendi  valores litterarum a; B, 7y, 0, etc.
‘ex cognitis valoribus litterarum A, B, C, D, etc, in prac-
{enti negotio refolutionem facile expedire poterimys pro-
pterea guod ex §. 17 cognitos habemus yalores A, B, C, I,
erc. atque praeterea eft , vt fequitur
g = A :

aA—-__B__

EA—aB4-C

—— !—‘;;-—-_' )
YA—-EBA-x€—D

1

"":BI' w‘e 08
(I ]

S - 4 }
. SA—_YBg-Bl—aDE

3 #
_ - gle.
Ex his igitur obtinebimus :
o ¢ 1=
—_—an R
2 _g—x.-_-?ﬁ C genl e
. __ Em an? LC
3'}/ —_ g ;:ﬁz+1‘“z
— ¥ g£n® .
L 1
* ; etc,

Quod fi autem. loco o, 8, o, ete. fucceffive - fubflitu-
antar valores ante reperti, prodibunt ; -
n

—
o —

:9153
£ = {z=1) (i) -7
— M8
y — [i"—@(i%nﬂ(ﬁ;@ﬂ

8 = Gl Gt
nis

8 = ATt : C Ex
etc.
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Ex his itaque dngel] ;,gltlw ﬂﬁ'e J{Il ;Imc samn

r= A P e e e ks
6‘ = A B CcD
— ABCDE
TLL .
§. 21. Lex haec, qua valores: 11ttela1um e, 8, Yo Ef
etc. progredi font inuenti, cbmplunbus formulis euolutls
‘obferuatur , elusque ‘veritas mnifi per mduc‘imnem adhuc noft
‘conftat, Quo gitur haec “veritas ﬁnmus conﬁrrgetnr
€onueniet ‘earidem progrefliois kgern Alio “modo: planif=
Timo ., ‘in.-ghio ‘indudioni nullus: Tociis relinquarns’; elicere.
Cum itaqne mobis propofitum fit vdloes diterarum - a, B, *y,ég
etc. Indagare, quas fortiuntur in ferie
R—x1+4 az+€w2é}—y~3~1—az‘+ez"—l——em
Si fuerie vti initio affamlfirnus, o
R = 1+nz)f(1—-l—7z?~) I—l—n’@) (r_;—ﬂ-&g‘) 2 =~"~_=
notandum eft: i Toco = feribiitur w2 expleﬂ‘ ionem, cuz
modo R -erat aequalis , ‘matari in hanc foumm '
{1 —+728) (1-H772) (I—l—n*'f') (14-7%) . . ..
quae -multiplicata ‘per 142 ipm priorem expreﬁ' jorerm
producit.  Quamobrem recte concludimus ﬁ in - feue
x+az+€v~+q/zg+3z‘*+525+ etc., -
loco =z feribamus 7 = vt habeamus '
T Ay Qnﬂz’-{—qm’z‘ﬂ—é‘ﬂ“ Fentat - ete,
hancque exprefibnem per 1 4-pz nultiplicemus ., tum
produdtum , quod erit
TA-an 2822 Sy 2 - St 2 e 5 ete.
—+ BetuanrFt-Bp z3+ym4z++6:zfz<’+ £tc.
- Tom. XIII. XL ’ A
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aequale effe -debere- illi ipfi- priofi feriei -

I —-ag—-Bat -y 20 2t e 4 ete. -
Quodfi ergo adu coéfficientes ttrminorum homologorum
coéquemus , nanciscenmur fequcntes pro d, 5, 'y, ‘gtc de-

icr minationes.

ki — n
1 — T 1N
an? ns

——

e}%“"”ﬁ,:—? (,—n)‘( -"71) Y } . . i
;—};3 : il'—n}(l"nz)(l“"uisj "_ o

i 1) {r=nZ(1=nSHr -t

“n-fu;n |

01 aQ 568 N

. €tc. .

i § 22. Hoc igitury modo inuenimus fummas  ferierum
111a1um a.,.6, v, & stc. fatis: commode. expreﬂ'as X
uibus muﬂim 1pﬁte ﬂlae feries formari poterunt. Nam
cum ‘illae ferles fecundum poteﬁqtes ipfius 7 plogledzantur
€ae p;ochre debebunt: fi iftae expreffiones fummarum per
diuifionem ‘more cc)n{'ueto evoluantur arque in feries ins
finiras fecundum - poteftates, 1pﬁus n ploccdenres conuer-
gantur. Quae . Operatio  Cum, - divifione’ abfoluatur . ma-
pifeftum et omnes: illag femes o, &, v, 0, etc. ad
- id genius peltmere quod nomine feuerum recurrentipm
indicari folet ; "atque adeo . thbet terminus ex. aliquot
Pmecedenubus determinabitur,  Vt .auteth pateat, quomo-
do in fingulis his feriebus quisque terminus ex pracceden-
tbus fir formandus, denominatores illarum  expreffionum
pro liteeris «, €,4/,d, etc. inuentarum per multiplicas
tionem actu euolui debent , quo,facto habebitur : )
. n ! .

o .

—1
b | nTE

T—f—n2A-n¥

—a-n? ntg-nS—né

H.H [IIniE

5
'
‘ ) fn—-n"ﬂ’v‘&-zn5—n°-—m‘9+ g E o=

A

T e

i 0 L
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. —— nis
E '—n“"ﬁ"—i—ﬂsﬂi—“ﬁ&-ﬁ_nf’—n-" e e L oy
2 —— nz:
z - "‘“"‘71!"!-"5—{—27&7--1?.9—-71“’ ul¥ n“—-l—-n“"—-i—n“’—nm—n -i-u"‘
' BtC. .

Atque ex his denommammbus intelligitur , quomodo : m
{ingulis feriebus quisque terminus ex praccedentibus_ compn>
ni debeat, fi praecepta, quae de formatione ferierum re=
cutrentitim habentur , in fubfidium vocentur.

§. 23. At ex forma expreffionum pro litteris e, 6,
w, 8, etc. inventarum , qua quaelibet cft productum ex
praccedente in nouum quempiam factorem, alins deducis
tur modus faris idoneus ex quavfs firie iam ibuenta fe-

riem fequentem inveniends.  Sic, cum feries == ;—E-,;
fit progreflio geometuca
a—=n—tw=-u —J[——fz"+ﬂ‘——!—ﬂ6—-?—-ﬂ’—{-— etc :
ex hac reperietur ferfes €, fi ea multiplicetur per }_’fnzg
el fi mulmphcetm per hanc pmgre‘ﬁﬁonem geometncam.
7t =Bt e W A R U e P e e e
Bx :fefi¢ poifo & hoc padto. inuesta , o1 ea midtiplicetur
per. —“i,—;__n S e T el efe,
producetur feries . Haccque muitlphcata per
!_jﬁ — + n* =g e 1 e - 2 - elel i@
PlOdl]CGt feriem &. Atque ita. porro feriem cuiusque 0r~
dinis multlphcmdo per certam  quamdarm progwﬁionem
geometticant rcpcrletul Yeties’ fequens. Hocque PatS
noon difficulter has feries quousque libuerit , - continuare
Yicebit : atque fic problema fipra memoratum a Clar.
Naudaeo propofitum refsluctur.

~§. 24. Facflius autem qmaelibet i"eucs ex fe ipfa ope
pfacceden’tzs peteut continpaid , fi ad modnm refpecrlmus

e .. La R quo
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quo. valor: culEsgie: JiERETARONT 'c;z;," gy 'ry‘,""&‘"ﬁtc*"“ex*'pfﬁcea
~ dente” determinatar..  Sic cum fit 8= o el E=Enn

~-ann; quae fi ad feriem: § per n7n mutlphcatam ad-
datuberiesier per mumiwdtivlicatay ipfacferies & ‘orird debebit..
Chimigitus gonftet feriei § puinmnr rempintm effes” ponamusy
B -t - gni-hnt »—{—(’,fz7+fﬂ - Q7= ctes

¢ eritque

i R SUIN, It [ —-i—tn7+bfz’—~}—efzp+ etc.
aaﬁz_‘::ﬂ?—%ﬂ*'%«ﬂ’ I T T Tl e S i R 1o
Adquatis am terminis propter bo=8nn—-ann habeblmus 5

g=1x - ﬂ et r1==g

bp—x . .. . f =P 4-1=3

=@+ i1==2 g —e-1=4 . L

Q:E—k—l =2 L= f—f—x:_j_:;l:__ .
et - . -

b L3 a ‘
Slmxh m@do cum: it fy == Hﬁ eu: fy_a..q/na“-%-?g ne, ex-
ferie B. formabitur feries o , atque. perro. ex. fencry ope
aequationis, & ==& #* ~foryd %, producetur. fexies. 5 . patiz
terque, fequentes. amngs: conficientur.. .. .

§. 25. Quoniam: ig exylcﬁione fooa
R = - a8+ 82 Q/“-—{-—c?z*-—{— etc:
valores, litterarum «, 8, vy, &, etc. innenimus , ;[itqu&
R = (1—4-n2) (140" z) (1—1—7132 (2=Hm2) -
‘couuerﬁeau, produétum. hoc. ex;: mﬁnms fﬁ&oubuse,conﬂansm
(1-4-n2) (1--m22) (14-n°%) ( I—I—fz‘“’) N

in, feriem. h’{nc {fectmdnm. pot‘ef’cates prius 2 proceﬂentem
Aok 0 5% T ddlege™

+ —n+(z~n)(x—uz(-l"(:-n)(:—n"jﬁx-m‘alﬁ_ (x -nti-w")(r4zz3)(1-n+)+ ete
JAtque fmmae. 111.11115 {eriel. loganthmus hyperbolicus.

nnz®- n¥ 8 né oé

K §. IO eutd_ui R Py e P 4_(,&m—l—e,tc.
66} fuibawr pro mumeto , coins. logat, == . erit
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we h? ot ns o¥ nt o

Er—_n_z{r—n") s(1-n3)" +(1-"-+) - etc, __.___ —R

feu ifta expreffio EXponentlahs eft aequalis farnrnaé: illivs
feriel ;In quam valorem ipfins R transmutanimus.

- §. 6. Verum vt ad propofitum problems reuérts—

mur quo definiendum fit, quot variis miodis datus nt
merus s, partiti queat in g partes inaeduales in-
ter fe et integras: indicernus hunc modorum. numerum,
quem quaerimus , humsmodi feriptione i
qua. nobis.” perpetuo. numerus modommi indicetur , quibug
numerts # per additionem produci queat ex. numeri's
integris inter. fe; inaequalibus ; atque ad hanc partium. in-
aequ'ﬂ]tatcm denotandam. fupra litteram 7 -adianximis 3 quac
comiteetur’ i qudeftio formabitur, de numero modomm In-
veniendo , quibus.datus nurnetus # omupino i o partes
tam aequales quam inaequales diftribui queat. Quod pro-
dblema poftea pari facilitate folutumn exhibebitur..

§. 27. Ifte ClgO amodorum numerys, m* - efit: cogfs
._ﬁclens POI:E:PE"LUS 2™ in illa fererum. @, 8, 948, &, etc.
quae 4 prima. o numerata in ordine eft z‘am quot . COtt>

tinet vnitates. Huius. autem feriei fimma eft —

Plpt-1y
ﬁ K 2.

(L) T L) (1) - - v o e ()
ideogue ferie, quae ex hac forma nanfcitur terminus generahﬁa
- eft =™, Seriei autem quae naftitur ex hac f01ma-
R

S gt
(1—n)1—)(x—p%) 1=}, . . . (1—H)
terminus generalis erit — #/*¥ 4", fen pro eadem ip-
fius. m poteflate erit. tenminus. genmahs = (gt R
Subtrahatur prior expreflio a pofteriore , atque refidue:

expre(fions. - L g 1

-
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plpp—r}
B

‘E-(i—"':_n)(I"ﬂz](lf‘u?_’j(l—*}‘i‘)l e e e e (1-TﬂH—!_)

terminus -generalis erit = a™{(m—-pa B — ) huivs au- -
tem ciusdem  feriel terminus ‘generalis. eft wlB=er g™
‘quocyrea habebimus :

ﬁlm— )i _ (7?3"‘}"‘1@-)(“)1‘ — ﬂz(}’*)i
vode hanc adipifcimur regulam , vt fit

() = g e gl .
cmus ope , fi conftiterit, quod varies modis nUMErHs 7 di-
firibui  poflit cum in pu partes, tum in . — 3 PArtes
imacquales , hos binos modorum numeros addendo re-
perietnr, -quot variis modis numetus maior m —i— | di~
firibui poffat in . partes indequales. Atque ita refolu-
tio caftum : difficiliornm ad fimpliciores reducitur , atque
tandem ad fimpliciffinos per fe notos ; quippe conftat, fi
fuerit m < BEZEY i fore m (M7= o, et fi fuerit 7
o BEZEE  tum erit m*IF— g, | ‘ _
7§ a8, Com formula (%) fit terminus generalis
s - expreffionis * -

A )

- » -n‘ ? ! _
(x—n)(x—0*) {z—# ). (T—0")
Videamus qualem feriem pracbeat ifta “expreflio

’ ) I . ’ . . ' - =

(1—m)(x=m){1—") ... {T—n")

i enoluatut, atque fecundum dimenfiones ipfins # difpos

natur.  Popamus autem prodire hanc feriem ,

o cIAan-bwr -2 @ nte o -elc,

£X. cuils generatione perfpicitur , coéfficientem cniusque -
, ' potefta-
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poteftatis ipfius 7 monftare quot variis modis exponens:
ipfius, # per additionema produci queat ex -his datis nu-
meris , '
T,2,8,4,5,06,-+-. M .
hicque nec cextus partium numerus praefcribitor, ex quibus:
componatur , nec ifta conditio ponitur, vt partes fint
inter fe inaeguales. Hanmc iraque ob caufam expreffio
m(P) fimul indicabit , quot varils omnino modis nu-
merus 7 — BE=1) per additionem  prodici queat “ex
numeris I, 2, 3, 4, 5, ---- k. Sic fi quaeratur
quot variis modis numerus 50 diftibui  poffit in 7 par-
tes insequales, propter m == 50 €t ) =/ 17, quaeftio €o
reducitur , vt inveftigetur quod varis modis nummerus
50 =28 fen 22 orir queat per additionem ex his feptem
aumeris: I, 2, 8, 4, 5, 6, 7. Hoc ergo pacto
duplicis generis quaeftiones vna eademque. opera refol-
Vuntor. : : o -
§. 20. Definitis hoc pacto- littiis &, &, o, &,
etc. pro cafz, quo loco litteraram «, &, ¢, 4, etc,
progreffionem geometricam #, #°, #°, nh, #°, €fc. infinjs
tam affumfimus , “ordo poftulat , vt etiam in valotes ters
tii ordinis Y, B, €, D, €, etc. inguiramps. Ad-
hibuimus autem has litteras Y, B, €, D, e in-
feriébus , his valoribus %, €t §aequalibus, fomifimus enim
fupra §. 11. effe
1 —1 4 Yo+ D + 7 - D + €2 et
et , '
: —1 Yz -+ VP — T 3+ Dt~ &z 1 ete.

R , _ : .
obtinentibus R et S valores primom affumtos quibus

€rat ; .
- R

{
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R o= AT - 8) (2o 18) {1 = 77 2) (1 A g) etc
S —nz) {1 — w2 y)(x & ) [T — HE)H
Tntelligitur autem hinc feriem -
1= 1 4 Yz A4 B - E 4D - et
oriri , fi -innumerzbiles iftae progreffiones geometricae in
fe inuicemn multiplicentur.
e d B BN P B A oS SR S o A A pl
e S B L O i e nh - etc.
—Im, = I R 7w e P & —-nt® at - et
e =R AR R et - Bte,
i efc, _ ‘ -
Polito autem — % Tloco = prodit fimili modo feries -
4. go. Ex ifta harum ferietum geperatione mmani-
Ffeftum eft efle: ‘ o ‘
I N =7t 7o 05 gt P - efc. ,
quac eft. progreffio geometrica omnes ipfius % potefiates
compledens fingulas per «cogfficientem —- I multiplica~
s, . : ' '
IL, SRt 24 g =g 7 e 40 - 441 - e
in qua.cogfficiens cuiusque ipfins » poteftats tot con-
tinet voitates, .quot .variis -modis exponens.jpfius 7 in
duas- “partes fue aequales. fige jnaequales p'_ar;iri' porteft,
Sic poteflatis w* <ogfficiens ¢ft # quia 8 guamnor modis
in o partes partitur _ _
STy B=f~Am . .
§=2-46; B=4-+4% ‘
L €= -n* = 20— g 28 = 4= 50 =70 etc..
in qua cuiusque poteftatis ipfius # coEfficiens tot conti-'
met waitates, quot variis- modis .exponens ipfius # in
{res
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tres partes five aequales fiue inzequales. diftribui poteft,
fic n* cocfhcientem habet 7, quia 7 modis 9 In tres
partes difpertirl f& patituor.. _
9= I~ I T, =2-+243
9—1—+2-+6; 9=—2-43 -4
O—I-+838—+5; 9—=8-+3—+3
91 —+ 4+ 4 -
IV, §) — n* ' -2n—-gn -5 1*—f— 6n°——on™° - ete.
vbi cuiusque poteflatis ipfius # coéfficiens tot continet vnita-
tes, quot, variis modis exponens ipfius » in quatuor partes
fiue aequales fiue inaequales réfolui poteft. Atque fimi-
lis eft ratio fequentivm ferierum ; quae pro litteris &,

K, @, etc. reperiuntur.
§. Harum ergo ferierum ope alterum pro-

blema , quod fimul cum praecedente Vir Cl. Naudaeus
mihi propofuit , refolui poteft, quot ita fe habet.
JInuenire quot variis. modis datus numers .z partird

’ ,,poﬁit in W partes tam aequales quamn  inaequales :
»Siue inuemiri guot variis modis datus numerus #z

,,pcr additionem (. numerorum integrorum fiue aequa-
Llivm five 1naequahum produci queat
Quod problema a praecedente eo tantum  difcrepat )
quod in praecedente partitio ad partes tantum inter fe
inaequales fit reftricta , laec autem partes quoque ae-
quales admittat. Ad numerum autem omnivm modo-
rum in hoc problemate quaefitum figno expnmendum

ytamur hac forma :

quae fcilicet declaret , quot variis modls DUMeErNs 7 par-

tii queat in p ’partes integras , partium aliquot aequa-
Tom. XIIL Mo litate
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fitate nom exclufa: quamobrem in figno fupra affixo ‘p)
ante adnexa littera 7/, qua inaequalitas partimm indicaba-
‘tur, hic eft praetermiffa.

~ §. g2. Solutio ergo hunius problematis ad forma-
tionem feriernm 9, B, €, ©, €, etc. reduciwr,
at fupra iam oftendimus (§. 5 ) quomodo harom littera-
~rum  valores ex valoribus litteraram e, &, v, J,
~etc. iam cognitis definjantur. Quanguam autem ifte mo-
dus eft generalis et ex rei natura petitus, tamen non
fatis dilucide legem , qua hi valores progrediuntur, ob.
_ oculos ponit. Quamobrem valores harom litteraram 9f ,
B, EC, D, E, etc. via huic cafti propria inueftiga-
bo, ﬁrruh ei, qua fupra (§ 21 ) vius fum.

Quomam eft .
X -
§~—-' (z—-nz)(x-—n’z)(x-n‘z)({ nWE 2 Y efce

perfpicoum-eft, - in hac forma loco 2 ﬁ:nbatur 7 2, tum
prodituram effe Tanc formam

I
(x—n‘z\}{:-—nﬁz)(:-n‘rz)(:-nsz)efc. \

Ad ipfam autern han¢ formam prior § perducitur, fi ea
nultiplicetur per 1 — 73, Hancobrem cum aﬁ'umfen»
mus efle

= 1Yzt B4 C* 4 g~++us+em.
;pcmamus in hac 7 2 loco =z, habebimusque
1 ~+ nz 3 Buez? + Fnig1 G E}Jz*z*—i— ete,
Tam priorem feviend § multiplicemus per r—nz
14+ Yz Br+Er+ D + e

—ng — Nnaer — Pauzr - Cnzt - etc..
Quac forma cum illi effe debeat aequalis, erit

%=



r (—’

telligitur efle: )
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QI = '1%1; = z—n-r:

%_ ¥n __ n?

== ge=n? = (1—p)1-n*

€ B _ =) |
e = ()

D=L = e
— eyt — (:-n)(:-n’)(x-n‘)(r—-n‘)

exc.
§. 33. Hinc igitur nova percipitur relatio inter va-
Tores Jitterarum Y, B, €, D), etc. et litterarum ., 8, 3,

© etc. quze eo magis et nottu digna quo minus 111 va-

lores a fe inuicem difcrepant Collato enim (§. 21; in=

I

a— 9

E =n D
v=nwg
=D
g — @
etc,

Manifefiom ergo eft tatione coéfficientinm’ feries f, B,
€, D, et omnino <um feriebus @, 8, vy, J, ctc. cons
gruere , totumque difcrimen in exponentibus ipfius # fis

- wm effe. In foie quidem 9 , exponentes quogue ie-

quafes funt exponentibus in ferie «; at in ferie B
exponentes vnitate deficiunt ab exponentibus feriel &: in
ferie € ‘exponentes ternario deficiunt @b exponentibus fe-
riei v/ : et ita porro defedtus fecundwm numeros trigo-
nales progrediuntur.

§. 34 Ex fericbus ergo=,®,7y, 0, etc. quas fupra
formare docuimus , et quibus pnus problema Naudaeanum
refoluitur , fimul hoc pofterivs problema a Nandaeo pro-~

pofitum ita refolui poteft, wt- eius folutio reducatur ad
M2 folu-
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folutionem prioris. Erit nempe
) —

m® == (m—p-1)=*

et generaliter

' R
. omW = (o)
| et vicifim
- W
B (g lin))
Quoniam autem porro inuenimns effe :
(ﬂz,,_l_. M)(F‘)z — ?”(i-")i + mf}-’-"‘l)’?
erit redué'tione ad cafum praeﬂentem facta :

™ (M=}

feu commodms
”Z{P-) — (m___p‘)()-’-} + (771—1)(!'['-1)

X qua‘proprietate etiam facile feries litterarum 9, B, & etc.

formabuntur , ficque hoc alterum problema refoluetur.
-§. 35. Ad-exemplum huius problematls Quacftionem
Vn: Clar. ‘affert , vt determinetur , .quot variis modis nu-
mierus 50 in feptem omnino. partes fiue aequales fiue in-
aequales “difpertiri queat. Haec -ergo quaeftio ad prius
pmblema reducetur , ob m==50 et Mn=7, fi quaratur
quot variis moqhs numerus 50421, feu numerus 71, in {e-
ptem partes inaequales partiri queat. Virumaque autem fi-
eri pofle 8946 modis- dinerfis. .Practerea vero hic idem
numerus 8946 indicat (§. 28), quot variis modis 71—
28 == 43 per additionem produci queat ex his numeris
X, 2,3, 4, 5,06, Atque generaliter numerus modomm
f*) , quibus numerus 7 in M partes five aequales fine
. in-

N
e.‘%.“

e

N
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inaequales refoluitur , fimul oftendit, quot variis modis
numerus s—. produci queat per/_ additionem ex his nu-
meris definitis
.![,'.3-,3;4‘) 59" --ll--

§. 36. Finem huic differtationi faciat obfernatio no-
tatn digna, quam quidem rigore geometrico demoftrare
mihi nondum licuit. Obferuani filicet hoc infinitorum

faGorum productum
(1—n) (1—) (x—0%) (1—n*) (1—7) etc.

fi per multiplicationem adu euoluatur, pracbere hanc feriem:
L R it/ M/ s b I 4-efc.
vbi eze tantum ipfius # poteftates occurrunt , .quarom €xX-=
ponentes continentur hac forma : ke Ac fi w fit
numerus impar, poteftates ipfins #, quae fimt il
coéfficientem habent —1 ; i autem & fit numerus par,
tum poteftates 7 2= coéfficientem habent —-1.

§. 34. Practerea notari meretur feries huius recis
proca, quae oritar ex euolutione huius fractionis

L—1) (=02} (1=-n5) (i—n#) (115 elcs
prodibit {cilicet ifta feries recurrens :. | .
14104 en? gt st -1 1n54- 1507+ 228 = ClC,
quippe quae per feriem fuperioem .

I — B 15 A 7 — P — e 7 =120 — etC.
multiplicata producit vnitatem. In illa autem ferie cogf
ficiens cuinsque poteftatis ipfius # tot continet Vnitates,
quot variis modis exponens ipfius # in partes dispertiri

poteft ; fic 5 feptem modis in partes refolui poteft ,. vti

— Is":_s-—l—z ls___"'z-+—z.—+-:

5 5
s __— e 1, s— 3+ 141 s T a==I == =1

L, STk fbed i i .
nec numerus cilicet partinm hic praefcribitur nec inaequalitas.
M 3 DE
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