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Aultore
L. EVLERO.

Intcr tot infignes numerorum proprietates, quae adhue
font jnuentae ac demonftratae , nollum eft dubium,
quin plerieque primum ab inuentoribus tantum  funt
Obferuatae et in multiplici numerorum traGatione ani-
maduerfae , antequam de iis demnonftrandis cogitauerint.
Ita de eo numerorum primorum ordine , qui vnitate
fuperant multiplum  quaternarii, cuiusmodi fune 5, I3,
17, 29, 37, 4I, etc. ante fine dubio eft obfrnatum,
eorum fingulos in duo quadrata fecari poffe, guam in
eo elaboratum, vt huins obferuationis veritas per folidam
demonftrationem evinceretur. Quod deinde quilibet nu-
merus in quatnor vel pauciora quadrata diftribuj -pofiit,
Diophanto iam notum fuiffe videtur, nemo antem ante
Fermatium eft profeffis, fe huius veritatis demonftra~
tionem habere, quam autem nusquam publice  edidit ,
ita_ vt mea. demonfiratio, quam ante aliquod tempus
concinnaui, pro prima, quae quidem publice fiserit PiC-
pofita, fic habenda. Interim tamen fateri cogor, demon=
ftrationem Fermatianam, etiamfi mihi nihil omnino de
principiis, quibus innitebatur , fufpicari licuerit, mea
multo . fuiffle perfectiorem, ac longe latius patuifle.

Tom. VI. Nou. Com. Aa Affeue-
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Afleuerat enim Fermatius , fe ex eodem fouate alioram

quogque Theorematam demonftrationes haufifle - cuius ge~

neris {ont, quod ombis numergs integer fit fumma
‘trium pauciorpmie numerorsm trigonalinm ; item quod
omnis numerus iateger fit fumma quingue vel paucio-
_ram numerorum pentagonalium ; item {ex panciorumue
‘numerorum hexagonslium , et ita porro de reliquis nu-
meris polygonalibus in infinitum. Ego vero etiamfi re-
folutionem cuiusque numeri in quator paucioraue qug-
drata demonfirani, tamen omnem adhuc operam i
iftis reliquis' theorematibus demonfrandis inutiliter con-
fomfi, neque vilo modo edam munc fltem refolutionem
in tres papncioresue trigonales ofteadere potni, etiamis
ea fimplicior videatur , quam refolutio jiz quatuor pau-
ciorauve guadrata.  Vernm et has eximias numerortis
proprietates Fermativs multo ante per inductionem com-
clofific eft putandos, quam eas demonfirare didicerit.
EBx quibus merito colligimus; in sumerorum indole foru-
tanda obfernationi et induétioni, cui omnes has elegan<
tifimas proprietates acceptas referre debemus, plurimmm
efle tribuendum | ideoque ne nume quidem ab hoc ne-
gotio vlterias profequendo effe defiftendom.  Hoc enim
modo pertingimus ad huinsmodi proprietatum  cognitio-
nem - quae ahas nobis perpetuo ignotae manfiffent ; ac
tum demum occafionem nancifcimur ad inveftigationem
demon@rationumy  vires noftras  intendendi ;  veritates
namque pleraeque hoius generis ita funt comparatae ,
v prins agoofei debeant , quam demonfirari  poffint.
Quamuis autem huivsmodi proprietas per affiduam  ob-
feruationem fuerit animadoerfa , quae per f& menti non

param
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prrum et juconda: tamen nifi demonftrato folida ac-
cefferit, de eius veritate non fatis certi effe puﬂ'ua s
excmpla enim pon defunt, quibus fola indo@io in er«
Yoremn  pragcipitaqerit. Tum vero ipfa demonfiratio
non folum omnia dubia tollit, fed etiamh naturae * nu-
merorum penetralia non mediocriter recludit, noftram-
gue sumerorum COgnitionem continuo magis promouet,
a cuivs  certe docirinae perfe@ione adhuc longi{ﬁme
fumus remoti. Verum fi cui haec forte non magm
momenti effe  videantar , quod vix vaqum vilum in
Mathefi applicata viom habitura patentur, vfiis quem
inde in ratiocinando adipifcimur, certe non eft contem.
nendus.  Sunt- enim plerumque huins generis veritates
“ita reconditae , vt earum demonfirationes. tam incredi-
bilem circumfpe&ionem, gquam eximiam ingenil vim re-
quirant.  Quare cum vulgo ad ratiocinii facultatem
comparandam demonftrationes geometricae commendari
foleant , quippe quae regulzrum rationandi vium maxi-
me coutineant, velio ab non ad hunc feopum des
monftrationes arithmeticae multo ngis fint accommo-
datae: in his enim multo maiori cura eft cavendum ,
me a praefriptis Logicorum regulis aberremus, *quonizm
plerumque nimis eft difficile, in ersorem non prolabi.
Deénde vero huius generis demonfirationes arithmeticae,
multo maiorem follertiam et fagacitatem ingenii pofin .
lant, quam geometricae: vade qui in his fherit exerci-
tatus, longe facilivs errorem in ratiocinando vfi edodus
euitabit, fibique promtum ratiocinii vlum multo certius
comparabit.  Atque, ob haec tam infignia commoda,
perluftmnones naturae numerorum minime relinquendae

Aa 2 viden-
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videntur , in quibus ne inutiliter verfemur ., ab oblerua-
tionibus erit ‘exordiendum , hincque ad demonfltrationem
- proprietatum obferuatarum progrediendum,  Huiusmodi
operationem iam ante aliquot annos confeci i contems
platione _diviforam cuivsque numeri, qui eft fumma
duorum quadratoram, nunc igitar, vt viam ad alias nu.
merorum pioprietates cognofcendas fternam , Comtem-
platurus fum numeros , qui ex quadrato et duplo qua-
drati funt compofiti, quales in hac forma generali
2ga--bb funt contenti , atque in dinifores horum
numerorum fum inquifiturus, At hic quidem ftatim
notari conuenit , radices horum duorum quadratorum
numeros inter f& primos effe oportere , alioguin  enim
quilibet numerus poffet effe diuifor, quadratum  {cilicet
pumeri , qui foret radicum communis divifor: quam
ob rem numeros 2 et b, €x quibus forma 24¢--4&
componitur, inter fe primos ftatuam. ‘

CONSIDERATIO CIRCA NVMEROS
in. hac forma 2 24~ b contentos.
Exponantur primo numeri in forma 2 -4 contenti ,
tum numeri huaivs formae 8 445, exclufis numeris pari-
bus pro 5 fubfituendis: tertio numeri formae 18 -5,
fumendo pro & numeros per 3 non dinifibiles : quarto
nameros formae 82 -4, (imendo pro & numeros per
= non diuifibiles, et ita porro. Sicque obtinebuntur fe-
quentes numerorum progreffiones :
. 2--pb) 5,6, 11,18, 27, 38, 51, 66, 83, 102, 123,
. 146, 171, 198, 227, 258, 291, 320, 363, -
402, 443, 480, '
8445)
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8“—2?‘55')9, 17; 33; 57: 89: 1293 177: 2339 297$ 3491&
: 449+ ‘

18 +55) 19,22, 34, ‘1-3:67) 82,118 139) 187, 214

. 274,307,879, 418.

32+5b) 33, 41, 57, 81, X113, 155, 20L, 257, 321,

- 893, 473. '

50+08) 51, 54, 59,66, 86, 99, 114, 13T, 17T, 194,
) 219, 246, 306,339, 374, 411, 491.
72+£’f9) 783,97, 121,193, 241, §0%, 433.
98 +54) 99,102, 107, 114, 123, 134, 162,1'79,198,
219, 242, 267, 328, 354, 387, 422, 459
496.
128485) 129, 157, 153, 177, 309, 249, 297, 353,.
| 417, 489.
162 +5b) 162, 166, 198, 187, 211, 226, 262, 283,
3: 358, 418, 451, :
200 4-hb) 201, 209, 249, 281, 321, 369, 4.39
242450b) 243, 246, 251, 258 2647, 278, 291, 306,
323, 342, 386, 411, 438, 467, 4.98.
288-145) 289, 313, 337, 400, 457.
338 -+80) 339, 342, 347, 354, 363, 374 387, 402,
419, £38, 459, 482. _ '
392-+0b) 393, 401, 417,473+
450+00) 451, 454,466, 499..
Obferuatio 1.

Excerpamus hinc numercs primos, vt nancifcamug
omnes numeros primos formae 224-+-55, qui quidem
500 non fnperent, quippe ad quem terminum omnes
progreffiones praccedentes produximus, atque ifti numeri
primi repetientur efle :
' Aay 3, 1%
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3; 11, 17,19, 41, 48,59,67, 73,83, 89, 97, 107«;
113,3131,137,139,£63, 179, 193, 211, 227,
233, 241, 25X, 257, 280, 283, 307, 313: 337,
337, 347,858, 379, 401, 409, 419, 483, 443 7
449,457, 467, 491, 499. '
De his ergo obferuo, fingulos: nonnifi femel in fere
numerorum formae 2czcz—-1—bb occurrere: ifa v nume-
yus primus o qui fuerit aggregatum ex quadrate et du-
Db quadrato , fit wnico modo hujusmodi aggregatum.

"Obferuatio o.

Si ex nomeris expofitis excerpantur ii , qui funt
produé’t'l ex binario et numere primo, illi in ordinem
digefti eromt:

6,22,34, 38, 82,86, 118 134.114.6 166, 178,
194, 214, 226, 262 274, 278, 326, 358, 386
422,454, 466, 482.

vbi ali fumeri non occurrunt, nifi ipfi numeri primi

formae 2 qa-4-bb doplicati, ac finguli hi quidem nu~
meri femel tantum reperiuntur.

Qui ergo AUIErUS pmmm in forma 2 2a-+bb.
Suerit contentus, eius quoque duplum evit mumerus formae
2aa--5b, idjue wnico mody. '

Ceterumn cum « et & fint numeri ‘inter f€ primi,
ideoque alter eorum certo impar, manifeftlum eft, nutlos
dari in forma 244~}-44 numeros per 4 dinifibiles.

Obfet-
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~Obferuatio 2.

Cum in numeris expofitis ah* fint impares, alii
paves, et quidem impariter pares, obferuo porro:

Si quis numerus impar inter illos numeros reperia-
iup , tum quoque eius duplum certo oscurrere; ac wirilfim
Guicungue nymerss par in illis  numeris acmrrzt eius
quoque jémz/jzs ibidem certo wparzemr '

Obferuatio 4 ¢

Quodfi iam reliquos numeros non primos fpecte-
mus, fingulosque in foos facores primos refoluemus ,
¥nicuique autem in parenthefi adfcribamus, quod vici-
bus occurrat , fequentes nancifcemur ’

3”(1); 3°(1); 8.1x(2)58.17(2) 5 3. 19(2) 5 34(x);
8% xx(2); 11%(1); 3. 41(2); 3. 43(2); 8°17(2);
319 (2); 3, 59(2), 11.17(2); 3.67(2); 11,19(2);
3,73 (2); 3°(1)5 3,83 (2); 5,89 (2); 17 (1)
3-97(2); 8" 1;(2);3,107(2); 7. 19(2); 8 113(2);
19*(1)5 8,11°(2); 8%41(2); 3% 43(2); 3, 131(2);
3,137(2); 3.139(2); 11.4_1(‘2); 3%, 17{(2); 11.43(2);
3.163(2). ‘

Hic jam obferuo omnia pmduc’tl ¢X numeris primis
formae 224 --4bper qumcungue combinationem nara
occurteré :  ita vr produltum ex quotcungue mumeris fars
mae waa-t-bb femper fit numerus in quadratum et
duplum quadratum refolubifis : ac plus quidem vno mo-
do, §i ex diverfis faGoribus fuerit conﬂatus.

Obfer-
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Obferuatio 3.

Imprimis autem hic animaduerto, in his numeris
compofitis nullos alios factores primos occurrere, nifi
qui ipfi fint formae 244+ 45; vnde colligo per in-
ductionem :

Ommnes nimeros formae 22a-+bb, fi qztzdem a
et b fint numeri inter fe primi, nullos “alios divifores
admittere primos, nifi quiipfi fint buius formae 23a+bb.

Binarium quidem vidimus inter dinifores occur-
rere poflfe, verum cum 242-+45 cafa b—o et 4” %
binarium praebeat , etiam ipfun binarjum in forma
2ga-+-bbh comple@i licet.

Obferusatio 6.

Cum ergo omuis nymerns formae 2g2-+45,
exiftentibus @ et 4 primis inter f&, alios dinifores pri-
mos non admittat , nifi qui in ferie numerorum in ab-
feruatione prima exhibitorum contineantur, fi ipfis qui~
dem binarivs adiungatar: circa iftos numeros primos ob-
feruo, intra illos nulios numeros fine huius formae 8 -1,
five hoivs 8m—3 reperiri.

De  numeris ergo primis formae 8n~x1 et 8n-3
affirmare licet , eos non folum non effe numeros formae
2aa--bb, fed etiam ne diuifires quidem effe poffe vi-
lius -mumeri  formae 223-4-bb, fiquidem a et b f int
primi inter fe.

Obferuatio 7.
Numeris ergo primis huins geminae formae

8n-x ct 8n—~3 exclufis, praeter binariom nulli alii
' relin-
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relinquuntur numeri primi, qui fint divifores numero-
um formae 2ae-+46, nif qui in alterutra harum
fermarom 8n-4-1, vel 8n—-3, contineantur j quos
duplicis generis numeros primos confpecini expofuilfe
inuabit . . ' '
(82+1): 17, 41,73, 89,97,113, 137,193,243, 241,
257, 287, 313, 337, 353, 407, 409, 433,
449,457 ‘ '
(871-3): 5, 11,19, 43, 59, 67, 83, 10, 131, 130,
: 163, 179, 21x, 227, 251, 283, 307, 331,
‘ 34‘7: 379} 4‘191 4‘4.‘3) 4‘67} 4‘91 3 4‘99‘
atque obferuo, hos- numeros primos omnes inter numeg-
10s primos frmae 242444 ita occurrere, vt alii
praeterea ibi non reperiantar. '

- Hinc-ergo mumeri buius formae 2a2-}-bb, dum-
modo a et b fint inter fe primi, practer binavium nul~
los alios babens divijores primos, nifi qui fint wel buine
Jormae 8n+-1, vel buius 8n—-g5.

Cum autem omnes numeri primi in his quatuor
formis 871 et 8#-+'83 contineantur » haec obfer-
Vatio com praccedente conuenit.

Obferuatio 8.

At quod. notatu mazxime eft dignum, obferno :
Omnem numerwm  primum tam  buius formae gn— 1,
quam buins 803, femper effe aggregatum ex guadrqe
to et duplo quadrato: fiue inter mumeros primos formae.
2aa-1-bb omnes plane numeros, five buius Joriae $n-- 1,
fue buins 8013 occurrere, ac pracerea nullos alios.
~ Tom. V1. Nou. Com, - Bb Nullus



4

lirnis:.

Nullis ergo: affignari] poterit numerts: primus in:
harnm formubieun® 87241 €0 §a-§ alterutra con=.
tentus.,, qui non fit fumma: quadradi et dupl quadrati’,,
et hoe, quidem: vmico: modo,,, fi obfernatio. prima. hue
galiafu S :

Nota.

Proprietatum , quas hic circa numeros. formae:
242-4-bb eoramaque. -divifores. obfernanimus,, aline: ita
(int. compatatae., vt earum. veritas. facile oftendi pofiit,,
aliae. autem. majorem demonftrationjs. apparatunt: requis=
yunt , alie, vero denique profimdiffimae indagiois funt;
indicandde., cum. fumma. follertia ad.eas demonfirandas fit:
apus.  Ad. pritnum, genus, referendae. funt: obféruationes:
prima,, (cunda, testia, - quarta. et. pars prior: fextac; ad,
genus; {Scunduim. antem- pertibent. obfernationes quinta
pars, pofterior- fextae:,, et feptima,, quae. eo. redit,, Pro-

fundifimae: sutem:  indaginis: eft. obfermatio, ofaua..

Proprietates autem, iftac: fimiles. fine: ifs, quas: circa,
fimmas. dzorom quadratorum: propofiil ; quartm. veritas
tem: cum: feliciter: erveriim, operam: dibo:, vt etiam. has.
proprietates cbfgrnaras. fimili modo, demonfirationibus;
confitmem;. Incipiam. ergo. ab; obfernationibus. facike-

T heoremsa. r. |
1. Sit numerus. N, fierit: numerus: formae: 222-:55;,

wrmy quogue, eius. duplum, 2N, exit.- numerus, eiusdens, .
formass. :

- PEmone.
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Demonfiiratio.
Sit enim Nz eswm-+nn, erit e Noqmmt 288,
ponatur 2m=k, fietque 2N ket 2an, ficque 2N
erit quogue numerus formae 242444, Q. E. D.

Coroll. 1.
- ®=, Ac fi N fuerit pluribus modis numerns for-
mae 2q4-1-b4 , totidem quoque modis -eins duplum
2N erit numerus formae 2aq-}-bb.

- Coroll, 2.

g. Conftat -ergo veritas obferuationis fecundae
ﬁmﬂlque ratio perfpicitur, «cur numerorum , qui inter
mumeros formae 24 a-+bb [upra expofitos bis ‘occut-
font ., ceorum guoque .dupla dbidem bis reperiantut.

Theorema =,
4. Si numeros par 2N fuerit numeris Tormae
2ga-+bb, tum quoque «<ius femiflis N erit numerss
#®insdem formae,

Demonfitratio.

Pofito 2 N—emm~nn., quo zmm—]-?m fit
numerss par, quemiam. pars =z dsm eft par, ne
ceffe eft, vt altera pars ma fit quoque Bumerus par,
ideoque -et--eius xadix .p.  Ponatur -ergo wr=2:4, fet-
que 2 No=emm+4.kk, vode per 2 dividendo ‘ot
NZ=mm—-2kk, ita vt quoque femifis N £it in for-
ma 2@a--bb contenrns,. Q. E. D.

| Bb 2 Corol.
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Coroll. 1.

5. Hinc etiam enidens eft ., fi numerts propes
fitos par 2N fuerit plutibas modss numeros  formae
2ua-=bb, totidem ‘quogue modis eins femiffern N
fore mumeram elisdem formae,

Coroll, 2.

&. Siergo wumerns N firerit vnico ‘modo =
mergs formae 2 ga—}-bb; tum etizm -eins duplim =2 N
whico modo erit nomerns formae 2za-4-bb; 1i enitm
plaribos ‘modis «effet huius formae , totidem quoque me-
~dis eius femiflis N foret einsdem formae contxa hype-
ithefin, ,

Coroll, =
. ™. 'Hinc aotem porro duplicando numeri 4N,
BN, 16N -<ctc. ompes wvnico tantum ‘modo jn  for-
a 2@ -4-bb contimebuntir , fiquidem mnumerus fimre
jplex N woico ‘modo in ifta forma reperiatus.

Coroll. 4
8. Quod wero hic de wrico modo refolutionis
in formam 2az<bb eft difum., patet quoque ad.duos
iplaresue 'modos. Ex qualibet enim wefclutione ‘wunre-
ti N in formam 2 zu-f-5b, fponte mifcitur refolutin
mumeti, fue dupli, fue dimidii, ficque obfervationem tex-
fiarn demnoufitaam dedimmas,

Theos
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Theorema 3.
. 9. Si habeanow dvo momeri M et N formae
 man-4bb, erit quogue eomm produtom MN ng-
merus eiosdem formae.

Demonftratio. |
Sit enim M=—z2ua-+5bb, e N=2sc-dd,
erit -eornim productum "
MN=gaacs-t-2a0dd--2ccbh-4-bbdd
addatur '© =4 avbld— 4. achd, et habebitur
MNzgaucotgachd--bodd--2aadd—aacbd-4-2000b
quae cexpreffio manifeho it aggregatum €x quadiate
@t duplo -quadrato , icilicet :
MN=(2a¢4-bd)* -2 (ad - b)*
Vel quod eodem wredit, i terminos *}-zq.ddi‘éﬁ{et ~gachd
permuternus , vt Gt
MN—azzcc—4ucbd-+-bbdd +nﬂadd-j—4.czc&d -[»—.2 vchh
thabebimus quoque -alio :modo
MN=(2ac-bd) 4 2(4&?-——}-1'6‘5)
Quare fi vterque wnumerus M et N doerit formae 224
~4hh., it quogue :produftum mumerus €iusdem ifore
wnac. {Q }E D

sz;oroll Te
10. ©b geminas formnlas inuentas produltum
MN eerit duplici wmode mumerus formae aaa+bb
iSi enim it

M:aaa—{—&& €t N::acc—i—df
Bb 3 ' ac
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ac ponatur produftum MN—2pp-1-q4, et
vel p—ad—ch et g=—ear—t-bd
wel ’P=:-di.d+&€.é et g—24ac¢ —- b, ‘I‘t'

C or‘o'lil. D,

1. Si fuedt vel ad—ch, vel 2ac-bd nume-
TS negatims, pro P et ¢ eorum valorés affirmativi
aflomi poterunt; ex formulis enim quadratis perinde
clicere lcuiffet priori «caft p=—c¢d—ad, pofleriosi vere
g==bd—2ac. Numeri igitor negatiui hoc modo pro
radicibus quadratorum orinndi calculumn nihil torbant.

~ Coroll. 3

re, Produftum ergo duorum numerornm for-
mae 2qa-+b4 duplicc modo in eandem formulam
refolui poterit , nifi forte wtraque refolutio ad- eandem
recidat , quod autern mon euenit, nifi fuerit vel vb=o

et bd—o, vel ac=o0,hoc eft b=o0, vel z=o0

vel ¢=—=o0, vel etiam d=o, alterque propterea nume-
rorym propofitorum, vel guadratus, vel duplum qua-
drati. : -

Coroll. 4.

15. Si ergo ambo numeri fuerint primi, eo-
rom  productum femper eft duplici medo refolubile in
formam eaa—+-bb, mifi alter fuerit — 1, vel =—2.
Lum enim tantum excipiantur cafus, quibus alter eft

quadratum, vel duplum quadratum, ¥terque autem pena-
- tut
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et primus, excipiuntur tantumi cafus quabus alte
welb vr:l 2.

Coroll. g.

v4. SI ambo numerii M et N foerint acquafes;,
B N—M, it it e—a et d==4, crit quidem duplici
modo ouadratum MM 9.pp—+—gg, feilicet vel’ p==o°
ctg:::zzm-—{-—éré vel pﬁzab et g=2aua—bb. Sed:
prior refolutioo M M= 2. 0" (2 cza-—i—.f:b) . minus ad:
fcopum: pertinere: eft cenfenda, quia: alterome  quadiatum:
elt evaneffens. Sin antem effet, vel a==o, vel b=oy
wiaque refolutio: adeo, ad: voum. rediret..

Coroll. 6.

‘13, Patet hinc etiam: produdtum: ex: tribus: nue
meris L, M,N formae 2 44~ quadruplick moedo i
formam eandem refolui poffe. Sit enim:

' L—2aabdy, M= 2ce--dd;, N.:'za:e:'e.'-{-—_ﬁj?'
s fit. primo. L= 2pp—-qyq,. erit vii vidimus =

vel p=adi--cbh et g—2qe—-bd

vel p:ad--—ﬂb et: g—=2ac —bd
“Fum. ergp; {i ponatur: produdtum: LMN—L?&'J?-[—-}J%_

erit. quoque: duplicii modo»

vel x—pf —eq et y=— v pt-fg

vell x=pft-eq: et y——zep—fq
Hinc ergo:,, pro: P et: g‘ valonbus inuentis; fubﬁ;tucndsss,,
mgcnetua \

L Yﬂk
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1. wvel 'ﬁ:zda'e—l-ba’e—i-b&f—-mff et y==2ade 4 2acf - 2bee-tbaf
M. vel x—zace—bde—bef—adf et y=—2adet2acf-++2bee—bdf
IIL. vel x—=z2acebde—boftadf et y—sade— 2acf—2bce—bdf
VL vel x—2ace—bdetbcftadf et y=—zade-2acf+ 2b6e-bdf

Coroll. " »,

¥6. Simili modo colligitur, produ®um ex qua-

tuor numeris formae 2@a--446 oo diverfis modis in

formam eandem refolui pofle ; caftus tamen funt exci-

piendi, quibus inter numeros propofitos reperiuntur, vel

zequales, vel fimplicia quadrata, vel quadrata dupla: his

- enim cafibus vidimus refolutiones , quae in genere fint
diverfae , conuenire.

Scholion.

17. Quod antem ad iftas refolutiones attinet,
earum vis perfeCe intelligi nequit, nifi demonfiraveri=
mus, numeros primos plus vno modo -in hac forma
2aa--bs von contineri.  Si ‘enim numeri primi
plurimis modis effent refolubiles , de numeris compofitis
nihil certi definiri poffet, nii quod adhuc pluribus. mo-
dis huivsmodi refolutiones admittant.  Com igirur pri-
ma obferuatio nos docuerit, numeros primos, qui qui-
dem in ordine pumercrum formae 2@« -4 4% continen-
tur, nonnifi {femel ibidem occurrere , hanc pram veritae
tem demonftrare aggrediar.

Theorema. 4.
18. Qui numerss duplici modo in formam
244+ b5 refolui potet , is non eft primus.
' Demon-
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Demonliratio.
e qumerns 1N daplici modo in hasc formam €8~
folubilis , ac ponatur
—eaa-t-bh <t Ne=2cec-+dd
sea wt tam mimeri 4 et ¢, quam & et 4, fint dinerfi.
Multiplicerur prior acquatio per o7, altera per aa, at-
. que illaab bac fubtradta, zelinguet: :
(ea—e)N=aadd—bbee= (ad-be)(cd—-b7)
Quod i fam numers N efiet primus , is-in glteruteo
fabeore ad—bc, Vel ad—-be, contineretar , necelle eft.
Yerum: com addendis noftris formulis it aNz=2aa-tbb
—rre—-dd, aoferatur yirngue sqd-+2bc, ¥nde
habebitur ; -

o N—2ad-2be-2aa+ bb-+2 cordd-ead-2bs
fine 2aN—=2 gd—nbe—aa—{a—d)—-cc—(c—bY.
At pofiremumm hoc memibrum, vtpote fomma quatuor
(guadratorani , Cerfo e mihilo maius, ita vt At 2 N-2ad
—2b6>0 3 vnde fit:

N S .ad -+ be.
Cum ergo N fit maior, quam ad-4-be, multoque Mma-
' gis quam 4d-bg, DUMETUS N in peutro fatore ad-b%,
vel ad—~be, tanquam pars COntinetur. Fieri ergo ne-
quit , vt pumerus N, qui duplici modo In formam
2 aa--bb et refolubilis, fit primus. Q. E. D.

Coroll.

19, Si ergo N - fuerit pUmETS. primus, certe
plos ¥ro modo in formam :z.”aaz-—}—bb non ¢ft refolu-
Tom. V1 Nou. Lom. Ce bilis,
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bilis,. quoniam,. fi plus. vno: modo. refolni poflet:, nom:
effét: primus.,, ficque: habetur, demonttratio; obfernationis:
E}.‘imacé. :

Coroll., =

~20y Quicongue- ergo: nimerus: primus: vel' plane:
non ad. formam; 22 b 4. reduci poteft:,. vel: vnico
tantum, modo. Cavendam; autem. ne: hmc: viciflinmy
congludatur,,, omiem: numerum ,, qui: Ynico tantum. mos-
dp fit- refolubilis,. efl€ primum; hoiismodi. enim. con--
clufio: regulis ratiocinandi, adverfaretur.,

Coroll., 3.
21, Sit fierit; idem: numerns. No=2gzz~{-55;,
itemque: N =2 ¢¢ - 44}, erit Hinc, vt vidimus,,

{azrecyN=lad=-b7v)( aa’!—-la—bc),,ldeoquc
N— (admbc){ad+bc)

ag—=Cc¢C
Numerator : ergo: Huius; fractionis: non: folam; per- denoe-
minatorem: erit: dinifibilis;,, fed| reduétione- ad. integrum:
i, fimul fadores, numerh; IN, innotefcent.,

Coroll.. 4.

22., Hoc: ergo~ cafus numnetns. N non:{olam-non -erit-
primus., fed; etiam eius; ficores: hinc- facile: colligentur..
Sic: cum- numerns; 267 bis, inter; numeros; formae:
- aaa—-bb; oceurpat:, feilicet::

26772 7 -E 18 e 267 TS 2 TTE - 5T
oy €175 =395 6= 13¢ et; 4= 5;, habehimus o '
| W=
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(35—148)(F5~-144) 108.178

65— . -

20T =" —11) (717 4. 18
" 6,178 4
thineque 2697= -——;— = 3. 89.

Theorema 3.
23, Si mumerus formae 24a-}-54 fuert diti-
fibilis per numerum ‘primum eiusdem formae, tum ‘etiam
quotus ‘erit ‘oumerus ciusdem formae,

Demonftratio.

Sit numerus propofitns N=—12 #2-}-b5, 'einsque
divifor P==2pp—-¢4, ‘qui cum fit ‘primus, ‘numeri p
et ¢ erunt ;primi inter fe. Denctet Q quotum €X lhat
dinifione -oriundum , ita vt fit

' N 2 aog=bh

Q=F=pp+u -
Cum ‘igitor ‘numeruss N=—2za-1-bb fit dinifibilis ‘per
P=opp~f-qq; ‘erit ‘quoque pp(2az-tbby—z2aapp
—+bbpp per P dinifibile: at eaP —2aupp-t-aaqg
-etiam ‘maniféfto ‘per P eft diuvifibile., ‘vnde -quoque dif-
ferentia horum numerorum aagq—bbpp, ‘per ‘nume-
rum primom P divifibilis fic necefle et  Quia wero
eft aaqq—bbpp=_(ag—bplag--5p), alter horum
«duorum fa&orum @g -+ 4p, per numerum primium
certo erit dinifibilis. Ponatur €rgo

aq+ bp—mP—2mpp-t-mqq
Jincque reperitur: - ‘ .

= ’—"i%ﬁﬂ—:m g=—Remp R ! LR any.

Cceo | Cum
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Cum itague 2 .( ?’—“—"——’ fit. numierns integer , numeri s
tem p et ¢ inter {& primi, necefle eft, vt emp 5
fit per ¢ oiufibile. Ponatur erge smp ~-d==~Fng,
eritque
b=ng - 2mp, et g=mg % np.

Hinc autem fit &

Ne=sgari-bb= gz muigq ¥ 4mnpg e AN pﬁ
i+nnggx amnpg--4mmpp
five N—=(2mm—-nnj(2pp-+q4)
Quodfi ergo hic numerus N dividatur per nurnerums
primum Po=2pp--gg, per quem dinifibilis effe po<
ncbatur , quotus erit Q== mm——nn, ideoque ume-

ws foimee 2aa--66. Q. B. D

Hypothefis.

84 Quonfani i fequentibus flequentiffime  fernio
erie de nomeris formae 2ae--bb, item de numetis
primis ciusdem formac: deinde vero' etiami de nurmeris
tam primis, quam compofitis , qui i hanc formam
4 qa--bF now funt refolubiles ; ne indolem Horumy
durnerorum deferibendo nimis flam prolixus, compendik
caufa fequentibus fignis vtamur.  Denotent ergo . ligera®
fnitiales wiphiabethi miaiusculae: 4,B,C, D, E etc. per-
petno  inpofierumd numeros formae zaa-{~4¥, idque
in genere, fiue fint primi, fiue corpofiti : eaedent vero
literae commate motatde; A7, B7, C/, I, E/ etc. nume-
vos in hac forma non couténtos, fiue primos, fiue comx
pofitos, “Deinde vero liteae iniciales alphiabethi ger-
\ o : Imanick
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#eaict  majuscolae .@E, B, €D, €, etc {ignfiﬁceufdt'?
fivrieros tantant primios forniae & de—-04, dol fong,
VE fopra vidimhos, 3, I¥, 17, 19, 47,43,5%,87, 78 €
Guibus binasivs adiungi poreft.  Bagdum vers literae

Ty v ; i - ) )/ 3 :/ (“"‘W.f Jﬁ-’ - rg - £ !
Commiate tlotatac A, B, D ; & ete. denotent
#iimeros Primos i .form'a sad—t-80 Non Ccontentos s
gt ergo fint? 5,7,%£3,28,29,31,37:47, 55,61;7% &ty

| Coroll. . -

s, Hac ergo fiotatione recepts - i Theoremate
gtitecedente deronftiatunt eft ; fi rumeris A fueric di-
vifibilis per numerum 9f, quotund certo fore sumerart
E: vel fi nuierus & voum factorem habeat 9, alee-
qum fatoren fore B, filicet numerui formae 2 a2+ 65
Vel etamt fi g foerit mumervs integer’s erit i = B.

Coroll. 2.

26, Si ergo vidmierns A per fumernmi  (ulerit<
plam P diuifus prodocar quotumt B, hoc eft nuitrerum
i formd 2aa-4~FF tion-comtentury ;  tum ‘dinifor ille
T certe non exit 9, fou nod et durierss primus fof-
fde zaa-~Fb,  Erjt ergo vel compofites einsdetit
formae , vel plane fion iftine formse Zaa—fb5

‘ CGI’O].]G: - .?n‘ i

2% Secundums Tinc antem notandl odumd id
iheorernatibus praccedentibus demonfifatimuss '

In primo filicet eft 2 A=

Iu fecundo vero effe £==B
Iu tertio efle AB=C
L - Cceg In
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Tn «quarto i Hfueiit A==B, ‘feu fi idem mumerus duplici
aodo in forma :2.@4 b4 contineatur,, itum mon efle

Theorema 6.

28, Si mumerus formae 224445 diifibilis
fuerit -per nomerum ., -qui -ifta forma 'non contineatur,
tum .quetus neque «€rit pumerus primus formae 2 aa 445,
neque ‘productum ex meris huiusmodi numeris primis
conflatum.

‘Demonitratio.

Demonftrari ergo debet fi nimerus A diuvifibilis
fuerit per numerum B/, tum quotum meque fore =3,
neque -produ@um huivsmodi YPHED etc.  Si enim
quotus effec Y, fen 4 —9f, :fore;.i% = B/, -quod ‘per
theorema praecedens fieri nequit,  .Sin .autem quotus
effiet produdtum €x quotcunque mumeris primis formae
2aa+bb, fiicet =Y BED, vtefet5=YBCD,
foret vtigne A=Y BE DB, ideoque 3=DED B,
At eft 5 =B, wode foret B=BEDB’, hincque
% — D B’: verum fimili modo eft %:‘C, ideoque
%:@B’ : at eft Q'%:D_, et %:E, foret ergo tandem
E==D/, quod effer abfurdum: wnde: fequitur, quo-
tum neque fore numerum primum formae 2az-+ b,

neque productum ex meris huiusmodi numeris primis
conftans, Q. E. D.

Coroll.
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C”or.oll;; I..

a9, Com: igitur quotus- neque: fit' numerus primu:
formae zaa~-+bb;. neque ex. meris- nomeris. primis:
huius. formae. conflatus.,, facores: habebit , vel: faltem:
ypum: fiGorem’ primum in forma' 2 @g—t- 44 non: con=-
tentm ,, fen Yitera 3/ defignandums,

Coroll. 2.
g0 Quoniam: exgo: factores: quoti funt" quogue® fa--
&ores. dinidendi’, perfpicoum: eff, fi' numerus: formae:
2aa-1- bbdiniforemr Labeat: B, fu: i forma: 2@a4bb
non- contentum’,, tum: eundem numernm infiiper. alitm.
ad mifimum: Habiturmm- effe: diviforem primum; . informa.
2'ga-+bb" non: contentum,. few: fi' numerus: Av divifo--
grem hsbeat BY, tum, cerfe: etiam: dibiforem: habebit:
alism S5,
Coroll. 3
1. Quod hic: in:genere: de diviforibus-formae:A*/
oftenfum. eft .. valet. etiam. de: diniforibus. formae. 7
‘Hine fi, numerus. formae. 2:ga~+ bk divifibilis. fuerit:
per numerim primum. in; eadem: forma non:contentumy,
rum: etiam: quotus- eft. diuifibilis - per. numerum: primum:
ih: eadem. forma, non, coptentum.,

Theorema: 7. |

~ geu. Siinumerus. formae: 2@a~-5b;, quantumuiss
magnus,. diviforem: habuerit: numeram: P, neque: tamen.
radices @/ e¢. b ipfac. per. P fint: divifibiles,, tumialios-nus;
INEre:-
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mmerus eiusdem formae exhiberd poteft gminor , guam £
PP, qui per enndem diniforem P fit dlﬂlﬁbﬂls. |

Demonilratio,

Pofito numero 2aa~+545h dinifibili per P,
quantumms magiae fuerint radices 4 et 4, eae femper
ita exprimi poflunt:

a—mPxe et br—pPd

vt numeld ¢ et 4 femiffem ipfius P non excedant,
neuterque euanelcet, cum aeque &, neque 4, per P {it
dimfibile.  Sit ergo ¢ <JiP et 4L P; atque his valost-
bus fubflitntis forma 2ea~—4% abibit in fequentem :

' {.2mm—{—mz)PP-t,q.moP:i_—zﬂdPr-}—ﬁé»-%—2_dd
quae cum fit divifibilis per P, neceffe eff, vt quoque ciug
pars 2cc~+dd per P fit dmiﬁblhsz, quae eft et nu-
~merus formag. 2 22~ 45, et minor gnam :PP. Da-
to ergo numero formae 2aa~4-44 divifibili per oue
merum quemeungue P, femper exhiberi poterit nu-
merns minor, quam ; PP, et ciusdesn formae, qui per
eundem numernm P fonws fit divifibilis. Q. E. D.

Coroll, 1.

a8, Exz{’cente ergo P divifore eniuspiam fmea
i A, dabitr pumerns Bz P per P dinifibilis , et
quotus inde orinndus proptered erit minor quam P s
qui com etiam fit * divifor nomeri B i P fit divifor
cuiuspiam narneri  formae 2 @ a—- b4, hine innotefcit
qunavte aumerss alins minor quam § P, qui pariter erig
d1 uior cuiusdam numen formiae zazz—{—M’o

Corofl.
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Coroll. o

84 Propofito porro mumero quocunque P,
inter numeros formae 2 #u-~bb, minores quam PP,

~oolls datwr per P dinifibilis, tum etiam plane mullus

exifter numerts formae 2zg~55 per P diniGbilis.

‘Theorema 3,

35, Si. pumerns primus in forma 2 2a-1-55
mon contentus , fuerit dinifor cuiusquam snumeri hunins
flormae ,. neque radices feorfim per sum fint diniGbiles ,
tum aljus quogue mumerus primus, privre minor, et in
hac forma non contentus, exhiberi poterit, qui etism
foturus it divifor cufuspiam numeri eiusdem formae
meque gamen fingulae . zadices per eum fint dinifi<
biles.

Demonftratio.

Demonttrandum ergo eft, fi fierit numerus pri
mus 97 divifor coiuspiam  numeri £ —oae-+bb,
ita vt neque @, meque 4 per PYfir divifbile, Tam quo.
que dari alivm numerum primom Y <97, qui quo-

que futurms fit divifor mumeri guivspiam Br=z¢e4-dd.
ita Wt meque ¢, meque 4, per illum fit dimifibile. De-

monftrauients autem, exhibesi poffe sumemm A< 1997,
ynde fi pomatur quotns _;% =, et QY. ideo-
que multo magis QLY. At per §. 31. wel hic
iple quotus Q) esit nmumerns primus P’ , wvel fltem
diviforem habebit primum formae P’.  Sit igitar vel
ipfe quotus Q) , vel sins dinifor —D ,. qui certe mul-

Tom. V1. Nou.Com, Dd to
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to minor eriti quam- 971 Quare: cum- quotuss Q Gier
diuifor pumeri A, etiam 9 erit eins- divifor.. Manis
foftunr  autem:  eft:,. hunc: quotum. ciusue  dinifos
rem- $37 vnitatem: effe non' poffe ,. cum vuitas' non” fow
mm- it incforma 2 e~ bb- contenta; {ed: etiam in de--
monftratione: Th.. 6. excludatoe. Q. E. Dv

“€oroll. =
 46i Si ergo mumeri cuiispam A=—zaa-1-5b
diiifor effet- numerns- primus Y’ inifid forma. non- cons
tentus:, . neque - et 4~ per. cam- feorfim filerit divifibile;
tam- alius quoque numerus- primus- illo minor- B exifte--
ret: dinifor: numeri: cuiuspiam. B—=26o—-dds.

G@fOlI 8-

3. Ciim sutem: A ita: capi poffit, vt' fies
AU, ita:etiam: pro- altero  namero W inuex-
niri poteric: numerus B<5D/ P per ea,. quae. ime
Theorem. . 7. funt. demonftrata. .

Coroll. =

g3:  Si numerns A= 5z ~-b b ferit: GuifbiE-

per” numernm - primum . 7, neque avet b per eum:
fint: divifibilés;; numeri @ et &> pro- primis- inter: fe. afius-
mi poternnt: fi' enim: haberent  communem ' factorems;
eo fublato nihilominus praeberent. numesum : 2@ a~t-b 8-
per 37 divifibilem.

Coroll,

i gt
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LCorell Ko

B9, At fi numemme A—2ga-}-bb, cxiltent.
thus 2 et & inter e primis, diviforem habsat 9/, wm
©etfam cpomerus B 2co-b-4d minor quam 29§79
-exhiberi -poterit -per R[/ diuifibilis , ita ¥t ¢.et 4 fint -
snter fe primi. Pofito enim a=m Y ¢ et H=n]’+d(52),
mumeri - ot @ certe mon -erunt per JJ/ divifibiles, ac
fi quem aliom habeant communem faiGorem, puta
e=kp ot d=—kq, -etam 2pp-t-gg per Y’ et di
®ifibilis, -exiftentibus )p et g inter f& primis.: hocque ca-
it malto magis =2 pp-i-gg wminvs erit quam [ I,

LCoroll. =,

40. TCumn igitr -exiftente A2 aa-4-55 di-
wifibili per I, et radicibus . et & inter & primis.,
exhiberi poffit numerss B—=sr-+4d minor gquam
'Y, ita ve c.er 4 fint numeri inter fe primi, qui
£t quoque per D’ dinifibilis, erit, ¥t vidimus, hic idem
snumerus B queque  per alium numerum  primum
B 2:9/ divifibils,

Coroll. 6.

41. Atque cum B=2c¢c - 44, exiftentibus ¢
et 4 numeris inter ©& primis, iam fit divifibilis per nu-
merum  primom P’ minorem quam Y, inde nouus
mumerus C—2e¢4-ff per B’ quoque divifibilis in-
veniri potetit, ita vt ¢ et f fiot numeri primi inter
fe , et iple numerus C minor quam 33H’Y.

Dd 2 Theo-
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Thforema 9,,

4z, Nullos datuy nemers f‘o‘rmqa g ad-%b8,
exiftentibus cz"et b numperis inter' (& Pfl'nlS , i dm&-
fimiis  fit per vllum numertay primum i Jﬂcl+ formae
non contentum,

I Yemon{tratio.

Fingamus eniry, per numernmy primum 9§/ dinf
fibilem effe numersm A—=2aa-bb, atque a et &
efle numeros inter f& primos : Imque numerns A, fi
non minor fierit quam FQf’P/, in mindrem caannfor-
mari poterit.  Habebit autemr tum hic numerus A
aliom  digiforemn  primum o forma 2aa—-bb now
contentuny , qii fit" == ¥y eritque B LY, ad
fuerit A 31 95/ reperietur nowne numeras B=2 co-- g4
“diuifibilis per 9B, ita vt ¢ et & fint nuinert inver fe
primi B<: B P Ism fimili modo, cum B lhiabear
dinitoremn 8B/, aliormn preteren  Ihabebit dlmforem cius-
dem indolis €7 < #5534, hincgue porre: nowus numerns:
C=2ee—~ff per & diuifibilis reperietur, vt fit
CL:@E €, e e et f, nomerd primi ioter
fe. Hoc modo procedendo contibuo minores numerk
formae 2@ a--bb obtinerentur; qui dinifibiles: effent per
numeros in formz -2qe-+ &6 now contentos: (Quare
cum in minoribus numeris formae 2z 44, fiquidem
@ et b {int primi inter fé, nullus oceurrat, qui habeat
dinifcrem in forma ifta non contentuny, ne i maxi-
" mis quidem huinsmodi numeri exiftmt , atque . idcirco
nullus plane damr numerns formae 242446, qui it

» ! dini-

R TR
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diwibilly per vllum' dutheram in ea forma' non' cons

tentom, fquidely & et & fine primbinter foo. Q. B Do
Coroll, 1. |

4%. Iamd’ €igo’ €W el veritas obferoationis

quintac ,; Gua atimRduertimuy, nimerum quemcunque

formae 44— bk, ﬁqu[fiem @ € b fint numeét pzimz’

fater” f&', nuffoy alios habere: divifores primos, mfi gqui
fing cm&dem mrmae. L

’ | Coroll, g

44. Onie ergo’ numeruy forthag Fad1-bk 4
fs’:qmdem aetl fint primi inter’ &, vel 1pfe eft pn-»
HUS 4 vel efd pmdu&um ex: duobus plunbasue numerig
prihis qmﬁ omney i forma# £aq-F&5 contineantur.
Hmubmodl itaque’ nmeruy wiallos alios admitet - diuifores,

Cmiff qui fint eiusdeny formas 2 @@~ 42

- Coroll, 3.
45.  Nullus ergy numerns ‘primus. in - forma
g2 a4-bb non contentus, cuivsmodi fimt 5, <, 18, 23,
295 47, 37, 47, 58, €. voquam: dinifor, vel fador;
effe poterit vilins numeri formae saa--hd ﬁqmdegm
4 6t & fint numeri primi inter fe.: Neque versr hac
reﬁm&tone’, quod numeri @ e¢ & inter fo ptimi efie
debeant , et opus, dummodo vierque non fit per il-
Tury numerum primund  diuifibilis.  Si enim & et &
commutem  hiabeant diviforens 7, per illomy pumerom
pmrrpum vori dinifibilem, v& fit @#==n¢ er F=nd i
quiz g¢e-b-dd ; ton  eft diuifibilis , - neque .etiamn n#
(w*-—}—dd), feu 2 @@ ~- 55, per llony it dimiGbilis.
‘ Ddg Schoe
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Scholion.

46, Notetur probe wis huins demon{teationis
quae omnino &ft fipgularis, et in hoc confiftit, .quod
An .minoribus pumeris nullus reperiator numervs formae
2aa-+bb, exiftentibus 2 et & numeris inter fe primiq,
qui it dipifibilis per vllom sumerum Jprimum in ifta
fforma emm--nn non contentym. Hinc enim conclufi,
etigm ne in .maiorfbus et maximis ‘qmdem nnmeris
mullgs dari per eiusmodi  numerqs pumos Jiuifibiles,
Demﬂnﬂram £enim i in qnaximis -tales darenrur mumeri,
Aum .etiam -inter minores, ac gandem mimimos , futm,os
cfle numeros .eivsdem indolis.  Neque vero épus eft
ad hanc demonftrationem noffe,, dn wmumeris minjmiis
nullos -dari - pumeros formae’ 2 @4 ~+54% , per numerom
primum , qui non fit eiusdem formae , diuifibiles ; hoc
£nim ipfum jam per fe eft ablordum , minores con-
ginuo exhiberi pofle numeros formae paz-4-44, qui
per numetum primum non eiusdem formae effent divi-
fibiles. - Namque tandem neceffario -perueniri -oporteret
ad pomeros primos, qui cum {int formae 224~ 43,
certe per nullum pwmerum primum a fe diverfom  di-
yidi poffert.  Quare fi de quacunque alia forma
maa--bb, exiftentbus « et & numeris inter fe pri-
mis , demonftrari poffet , quod 4i maiores numeri eins
formae dentur per nmmerum primum non €iusdem for-
mmae dinifiviles , tum ettam neceffarios minores dari ny- .

Aneros, gui quegue humernm - primum non eiusdem
formae futwi {int divifibiles, tum wo concludere pos-
femus, nullos plane dari numeros formae maa—-565,
qui per vilum bpumerum primum o eadem forma mnon

€oi~
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cOtiténtum. fine: diuifibiles:  Vernm' vt fimilis demon?
filatio’ locim® Haberé poflit’,: necefl6* eft-,. vt- moE
doni fit' mhaiws: quamd* r;. alias’ enjm: theorema vl et &
applicari nof poflet-: Avnde huigémedi’ demonftratie non
valebit,. nifi in- foriis ax~+-bb, ﬁdﬂ‘"l‘*bb«ﬁt saa s hbi
At in hac poftrerha’ quidem fbrma e’xceptmnem facit
dinifors 2 in* fordfa §'az——45' non- comtentiis;’ hoc'
etim cafii’ fit #== 1, et b 1y, R gi v+ B elt! forma’
fimpliciffima per: 2* drmﬁbxhs . quae- cum - non - fit: mmor,
quany’ 27, quefus: quoque- non- miinor: pr@dih quamr 25
1deoque hinc conclufie: ad  namerum - prishun minereny!

s forma gaa-t-Bb n@mcontentum, non- fuccedit.:

Theoremsa 1;"0‘2.*
495 St numiertis* formae 244~ &4 vhico- modﬁ“‘

Ty hanc formany foetit refolubilist atque a”et b fuering:
plifni - inter: e, . tiamilles numerus certo- eft* primuss-

fefm'dn ffratio:

St efiimt” non® effet” primus-, - dubs” plarésue’ Habes -
rét falores” primos formde 27w bb; ideoqué duobus
p‘luriﬁu’smé miodis *in® fSrmain’ 2'ag 4 b b effet refolubilis,
vt in+ chéotemite/ 37 démoniftranimus ;- pluralitas- enimi
- réfolotionum - ity dubium~ vocaft neqult ,- i factores illi, -
quos habent .- filerine' inacqualés. - Verum: etiamfi factos
rés fuerint?acquales;, timen - refolutio plus - vne- - mode -
faccedit: - nam' (i - purierus.’ propdfitus’N ﬁt__(zacz—’rbé)‘*’
etit- L. Nizewo*}-(2aa-18b)3 et Il Nzo(2abfit-(2aa-0b)
at fifiv: Nez(zhe-45) , . eiit .

I N=
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§, Nelead~-abb)y (224 b=
1L, N2 (2 at~3abd) - (Saab—F)
Porro §i fit N2 ea~-565)" erit quogue
1. Nz, o ep-laat -gaabb - 5)
L N=m2(aatb-gabyd(4at =" |
L Nza(8atp~gabf (st —12aabba 5y

Frgo pluralitas zefolptionum etiam locum- habet , §i -
&ores fuerint aequales , dummmodo. zefolutiones , quibgs
vel altera radix evaneftit, wel ambae communem -
beant diniforem , mon excludantur.  Hine ergo. patet,
fi numerus eaa-+Hb, exiftentibus 2 et b pumeris
primis inter {e, wnico anodo fuerit refolubilis in hanc for<
mam, mm enm gexo effe primpm. - . B. D,

.48. Propofito ergd mumero quocunque ,  QUEE
conflat effe in forma 2aa-+&b contentum , facile
erit explorare , wtrum Gt primus, nec ne? Confideren-
tur enim, oumeri @ €t.4, qui i non_ fuerint primi i~

_ger fo, flatim habetur: factor, fin autem fiat primi, tum
inde fuceefle omnia quadrata duplicata 2 aa fubtrahen<
gur ,, et difpiciatur , . A0, ysquam quadratum $4 selingua-
tur, quod fi praeter cafiin. cognitum non eneviat , Ceg
.fo pronunciarg poterimus , HumenIm Prqplqﬁtum efip

ga,ri_mum. | o )
e Coroll. 2.

" 49. Sin autem mumerns propofitus plus ¥no mo-
do fn quadratum et duplum guadeatum foerit gefole-
S bilis,



2aa-bb;
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hilis , tum non folum nouimus ewn noN effe. primum,
fed ctiam eius factores aflignare poterimus, fecandum €3,
quie §. 2x. fant tradita.  Hic autem ‘modus BUMELos
examinandi fatis expedite perfici poteft, perinde atque

 ¢go jam ex natura fummae doorum quadratorum fimi-

lem produm expofii.

Theorema 1.

0. Nullus numerns, qui vel in hac forma. 8.#-x
el in" hac 8a—g continetar , digidere poteft  vilun
pumerym formae 2 aa-i-6b, “fiquidem « et 4 fint nu-
Ameri primi intes fo. L

Demonitratio.

Demonfirafle fofficiet, aullom  numerum, Vel for-
Jnge §n—3, vel Ba—g3, voguam effe pofie formae
2ga--bb; cum Enim Dgec forma .2 a 4~ &4 nullos
alios admittat diuifores, nifi qui in hac ipfa forma fint

contenti, fatim .ac demonfiraperimus, npllugm NUMENUD,
vel foymae 8n—1x, vel 87—3, in forma zaar~t+b0%
,coutinéri , fimul certum erit, ne quidem diviforem huiys
founae effe pofle. Cum avtem 8n—zx et gn—g ft
numeri impares, videamus, quibus cafibus forma 2aatbb
‘numeros _,impan;s"produqajt: manifefiom antemp eft, hoc

fiexi non pofle, nifi 4 fit sumerys impar; quo cafl bb fiet

Dumercs formae gm+-5.  Tum vero numerus 2 vel
erit par, vel impar , priori cafi erit zq formae 47,
ideoque 2 #¢ formae 8n, vnde expreflio 2aa-~t+pbb
abibit in numerym formac 8m -8 11, fen 80 1.

Tom. VLNow.Cop. . Ee ~  Toffe
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Pofleriori cafii, quo @ eft numerns impar, erit ¢z nge
merus formae 47 -1, ideoque 244 formae: 8 z-i— 2,
vnde expreflio 2 ga--44. pragbet: hoc: cafa: nuomerum
formie 8m~tt - 8Sm-tn, fen formae 8N §.
Forma ergo 2aa—- 44 alios. numeros. impares: non:
continet;, nifis qui: fuerint ,, vel. frmae 84— 1,, vel.for~-
wae BR--g..  Quare: nuilus: numerns: impar: - veli for:
mae: 871, vel formae. 8m—g, voquam: i forma:
Faa—-5b continetur,, nec’ propterear vilins: numeri-
Zaa-66- divifor exiftere: poreft, fi quidem’ & et b
fint. numeri. primi; inter. fe.. Q. E.D.

' Coroll.. =

5T.. Sit ergo: @ et: & fuerint: nomerd primi’ inter-
f¢ ,. numerns: 2za - bb: nunquam: eric’ divifibilis-,. vel
per’ 55. vel. per: 7;, vel: per; vllom: aumerum: huius-ferjei:
35 7535 235 295 3T, 87;.47; 53; 61,71, 79; €tcs. ne~
que etiam. per vllum- numerum non primum-,. vel. ins
forma 8z—1; vel in' forma: Sn-a;"contentum-,.quales.a
funt x5,21,35,39, 45,63,69,77,8 5,87,93,93; 955 et

Coroll, 2,

52, Omnes: ergos numeri: impares’,. qui* vnquame
efle poffont. diifores: numerorum: formae. 2qa-=bh,
figuidem & et 4. fint: inter. f& primis,, vel:in: hac.  for-
mula g2~ r, vel hac 8u—i- 3; coatinentur,. Neque.
tamen Vil numeri: compofiti’ harem. formularum , Qui
factores habent formae 8n—1x, vel 8n— 3, dinifores:
numerl. 222~ bb. exiftere. poffunt; -

Coroll,.
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Coroll. =.

3. Etiamfi wergo ‘produlla «(8m—z) (811},
Asm—a)(8n—3), €t (Bm—3)(Bu—3) in formis
$m-a vel §m—8 :confineantur, tamen .e4 nUMN-
«quam .divifores “vllivs numeri formae ‘2 g 244 & exiftere
poffunt, i -quidem .z:wet.d fuerint :numeri ;primi inter fe.

Coroll. 4.

-4 4. ‘Quoties ergo forma 2 ga-+bb fit numerus
rprimus, is femper -vel jin hac mumerarum ferie -8z,
vwel hac . sz-}— -3y icontinebitur 3 vide An this (duabus fe-
iriebus .etiam - omnes dinifores :primi, vel faltem dmpares
mumerorum ,in formnla Adﬂ-—-}- bb contentorum ., 8-
Penentur.

Scholion 1.

-85 "Vtram :autem comnes numeri primi , qui in
Feriebus . numerorum 3 #——1 -et 81 -3 occurrunt, Vi-
.ciffim fint numeri formae 2.ga—-544 , -quacttio -eft al-
‘tioris indaginis. . -Quonsque «quidem fipra wnmeros pri-
mos formae 2 g4 {4 b «continuatimus , idimus &n illis
omnes pline numeros primos, #am hivs fosmae Ba--1,
quam huius 8§ -3, -occurrere , . vode - «ommes rquOQHe
-numeri primi -in his duabus formulis -coneenti, fimul in
forma 2aa-}4b contineri widentur: verum ‘huius - veri-.
tatis demonftratio ‘maxime -eft abfirufa,  Viam tamen .
ad eam iam nea parum - praeparavimus, dum demon-
ftravimmus, omnes -divifores formae 2 @ag-+44 fimul effe
‘numeros einsdem formae , fiquidem « et & fherint inter
fe primi: nam propofito numero primo quocurque

Ee 2 primo
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pumop ine formae 8-+ 1, ﬁue g;;._;_, o i demgm..
firare potuerimus, dari qubmpl M nUmertn 2.:253 —+ &Zar
pef illui dxmﬁbilem ith vt néque a}; 1equab peL enmy’
fic diifibile ; {imnl erit cértum,. fuiiersm P eﬁe i ﬁ}gu
ma 2 0im - £ cortentums: ‘

Scholion 4

56. Qitod aufeni omais’ nomerus primivs in algert
vira  hirlin formularumn 8#-1 et 8% -8 nsce fiiic’
fit dggregv:um ex quadrato et d[lpl() quadrato ,’ vti ik’
in numeris misoribus 500, Heg ﬁ*perambms eienirg”
vidimgs,, equidem me, nondum demonfirare pofle”,  fa-
teor . haecque dsmonﬁrano muito miegis ardua videtury-
quam ea, qua probam , OMUEnt numernt primiy
formae 4n-4-T cz‘IP fsmmam’ dugtum quadiatorum,
Cum zutem: momemum i mr w:r[étur s Vi demone
ftretar, propofits quocnngue nurhisro pfsm@, vél formag
8#+ £, vel formae 8?3—~‘-—3, a.empef dail numemnﬁ
mm'-f—c’m per eufn divifibilerd , ita vt radices 2’ e &

fint nomert inter & prlml, Gpémm is pﬂ'd_ié dt, gok

valores numeroseni @ et 67 per # e;.preﬁ* " mueﬁlgaré“
voluerit , propteres ghiod Hi’ numcw foa t‘mtum ab m
pendent , fd edam ez ratio!, .quod’ numems 84—~
vel 8-~ 5 (it primus, nﬁceﬁ?n’io if compmum duci
debeat. Nam f§ numerns 84—z, vel §%—-3., now
foeric primus, evenire adeo poteft, vt nullhs numerss
2aa b6 per eumn fit divifibiliss.  Yamv eqbidema de~
monftraui, per numeram §u -, fi fiv primos, dinifi-
biles efle omnes mumercds fomme jz”—-g‘”’ €t per nu-

LIV
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-memm primum §# ——!—3 cinnes numeros formag pente

Lo g tum véro etiam femper efusmodi darl nits
fneros p &t 4, Wt priofy caft forma _p‘”‘—|—-q4" pex”
8?;-1—1 poﬂar'on vem forma’ p“‘”*“’ ui—g*-““*"‘ pef
am -7 ’ Giifibilis exiftat. Dw*monihandum igitor effet,
in his formis p* 4% et p‘“‘*‘*" g nécefiadio’
femper eivsmodl fuolul cafls qm fmt aggregata ex
quadum et doplo’ quidmto? quod auted1 quo miodo’ de-
mmmrm poflet , nondum’ pc:fplcxo ' Aeque difficile’
érgo’, ac fuitaffe difficitivs erit, fcquéntes propofitiories
demonﬁrare quae tamen acque certae videdtur, éxcépty
prima’,  éuing demonﬁranémm dedx,

£ Omois driméras prnmus foxmae ST i
hac forma. cm—}-—bb conmnetux.:_

1. Omnes numéri primi in' his fortis 8- ¥
et §n— g3 contenti, il in hac forma
continentnr zcm—-;-bb

HI. Omnés numeri primi. vel huius foriise
Yont1, veb heius 1z2#+47 5 few huius
Vaicae 6#-4-T, it hac forma Gda-i-64
confinentuy - .

1V, Omoes dumeéd pomi i quapiam  bamm

formularum :
I6h-{-%¥; 164454 16n+F09, 164413,
vél in hae gn<4-5 contentl; fimul funt nu-
meri fiyrmae q4a42-4 464, cuius quidem des
monfiratio iam in prima comprehenditur,

Feg A
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V.. (Omnes mumeri primii dn aliqua tharem for-
mularum contenti
208~1, 20 f—t0 )
- fimul (quogue funt sformae 5 dd+55
“VI. Omues mumeri primi ,in aliqua harum ; for-
;mularum contenn,
24N X 5 2ANTT
fimul .quoque Hunt formae 6 aa<+-bb.
‘VII. ©Omnes mumeri cprimi -in ;aliqua :harum for-
;mularum ycontenti,
280415 :28n49; 280175 28ntas5;
28123 ;.28n-4-25,
vel, quod .codem Jedity ddn Jharum aliqoa:
| ._4.12{1—-1:; ;Iﬁ.n—i—{g y T 4NA-11 g
- fimul ‘quoque funt formae - 7¢m—l— bb.
‘“VIII. Omnes :numeri .primi n alterutra ;harum
formulmum contentl
24%+35 €L 2 ﬂ.n'-j—,lfr 3
Jimul Aont umeri -formae -3 g a-4-:2 55.
‘Hujusmodi ;autem theorematum  numerus .quousque Hi-
Jbuerit contingari poteft.

Verum tamen in is formandis -probe cavendum:. e[’c e
Anductioni .nimis ;iribuatur : meque .enim fi foerit Jme-
rus quisplam -primus p dn hac .forma jaa—]—g&b .conl~
tentus, Jinde .generatim .concludere llcet .OImnBes pume-
TOs primos forma 4 Jgr+p fore - numeros -elusdem for-
mae jaa—;—gbb » -etiamfi hoc, i f et'g fuerint nome-
X exigui, :verum .effe mdeatuxj, Etfi .enim eft .67=5.9

22
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H#we. 1, ideogue formae' 5 ga-4-2255’, tamen nume-
s 4.5, 228467, cafi mi=2, qui et =—4o0.22
1 67 =9'q.7" filicet’ primus,, non'in’ forma 54+ 2248
continetur:’ iaterim: tamen’ affirmare licet’, cum' fit
2g—g 2Fgi T, ideogue: in: forma: s@g+3bb con-
tineatur’,. OfNts: nukieros: ptimog: 6on4-2 3« in' eadem’
_forma: continert:.  Quodfi: igitur’,. quis: methodum' inve-
nerit,,, huinsmodi: theoremata: tam’ inueniendii, quain; in’
quo* caput’ rei’ eft: pofitum’, dendonftrandi’,. is: certe: in
do@rina: nomerorum: pluimom: praclitifg’ erit iudis-
candus:. ' : )

Admiffs- autem® hac' proprietate’ nufmeroriim’ pri~-
giorum: in his: formulis- 87+ I: et 871+ 3} contentorum; .
plica: alia hinc: deduci poternat egregia: Theoremata:,,
quorum: guaedam: notafle- inuabit.. -

Cnl - . et . — '

Theorema: ‘2.
g7, St numerus: quicianque: in:alterittra: harum’
Brmuliram! 8 #3417 ,. vel: 8n4-3;. conténtus-,- nulio-mo-
do in: formam: 2 za~4-44’ refolait poflat’,. tum- non- erit
primus 3, at” fit vnico: modo- {n: Iianc: formam’ poflit. re-
folni,. tam’ efit: primus-:- fin: autern: plus-voo- modo- haec:
refolutio’ firccedat’,, tum: paritess non: erit- primus,, fed:
compofitus,. o

" Demonftratio:.

 Pafs [ecunda: et tertia: ex. iam: demonflratis: fine:
manifettae.. Si enim numerus propofitus: vaico modo in:
forma 24a-i-&b centnetur’,, tum: certe eft- primus ,-
fin plaribus-,. compofitus; Quod: autem: ad- partem: pri~-
mam:



224 SPECIMEN DE VSV -OBSERVATIONY i

mam attinét , .ea Vi plOpl‘IﬁtatIS nondum  demonftratae

fubfiftit.; nam fi numgrs pmpoﬁtus effet pmmus in
formam ﬁzzcz——k-M refolui poftet quando ergo hang
refolutlouem nen :admmzr tum  certo non eft przmus.,

@ B D |
Corpllarivm, 1,

58. -Hinc igitur patet modus non diﬁicﬁa‘pr@-'

pofitum pumerum ; i fuerit, j.rei fozmqe 81+ 3, j\rel
8#t1, expioxaudl, viram it pnimus mec ne 2 Subtra-

hantgr enim ab eo Iucccﬂme omnja quadram duphc%taa

fcllzcet"' '
2, 8, 18, 82, 50, ;72, 98 etc.

.quoruim dlﬂéicnti‘{c confhmunt pwgre(ﬁonem arithmes
flcam : \

6, I0, 34, 18, 22, 26, etc.
et difpiciatur 4 vtrom vipiam quadratym relinquagur.

Coroll. 2
59. ‘Poflint etiam plures operationes fimul ip-
fiitni , ac  ptimo ficceffie fubnahl Jhaec quadrata du~
:__pli'c'at_g ' -
£, 772, 242, §12, 882 etc, quornm Miffrentige funt
70, 170, 2570, §70, etc,
fecundo vero haec -quadrata duplicata :
" 8, 98, 288, 578, 968 etc. quorugn diffezentiae funt
0, 199, 290,. 390, efc. _
teitio
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gertio haec:
18,128, 558,648, 1038 ete, quornmn differentiae funt
110,210, 310, 410 €fe.
‘.ﬁ]uarto haec :
32,162, 592,722, 11502 efc, quornm differentiae funt
130, 230, 330, 430 £tC.
quinto haec ; ‘
50, 200, 450, 8oo, 1250 etc. quorum differentiae fint
150, 250, 850, 450 CtC.
wbi-ex figuris finalibus mox patebit , guaenam operatios
@es fint Inutiles.

LCoroll. 3.

£0. A numeris autem formae 8n--1, qua-
drata tantum paria duplicafa {obtrahi debent, vode ex-
clufis quadratis impagibus duplicatis, fequantcs numeri
erunt fubtrahendi : . .

1. 8, 288, 968, 2048 etc.Il. 32,8302, 1152, 2312 etc,

280, 680, 1080 360, 760, 1160
400, 400 400, 400
- f1IL o, 200, 800, 1800 etc.IV. 42, 518, 1352, 2508 €tC,
200, 600, 1000 _ 440, 840, 1240
400, 400 400, 400

V. 128, 648, 1568, 2888 etc.
- 520, 920, 1320
400, 400

Tom. V1. Non. Com. Ff Coroll.
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Coroll. 4.

6x. Sin autem’ numerns fir formae 8257,
tum: tancarn: quadrata: imparia duplicata, {ubtrahi debent:,
quae func '

1. 2, 242, 882 "1922‘: etc/II. 18, 338, 1058, 2198 etes-

240, 640, 1040 - 320, 720, L1200
, 400, 400 400, 400°
III 50; 450; 1250, 2450 etc. IV. 98, 578, 1458, 2738 etc..
400, 8005 1200 ! 480, 880, 14 8@
400, 400 ‘ 400, 400

V. 162, 722, 1682, 3042 CiC
560, 960, 1360 '
400, 400

Exemplum 1.

62, Exploretur: numerus. 67579, vtrum fit pris
mus, nec ne ¥ 1 |

Ciim. hic numerus- contineatur in forma 8z §;.
fbtraliaotur: numerorum - ordmes ex. coroll 4, isquer
tanrom: (ecundas o tertius- ac’ guartas ., quia  primg:
er quineus- darent notamy finalem 7, quae. quadsato. ree-
pugnat ‘ :

i 6955
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L 67570 55801 [LE 67579 53120 IV.67570 | 524431 ™ 220

;I"B} 4520 .' SO: 3600 :98 1680
756150281 67520 49529 6728140701
320| 3920 400} 4000 480] 4080
6724140301 67129 45520 67001 | 44081
720| 4120] 800) 4400 880| 448c
66521 42041 | 66329 41730 66121 4~°20‘E
11320] 4720 1200] .4Boo | 128, 488a
65401 | 37321 6512036329 || "GaBa1i3s32r
.1520| §$120 3600| 5200 1680} s28p
6388132208, 63529|31129 6316130041
Ipao| 5520 2000] 4600 "2o8al 5680
61961 |26681)| 6152025520 6108124361
2320l 5020 2400| 0000 2480! 6080
5064120761} 50129]39529 “58601] 18281
~ g720] 6320 2800} G400 288a0] G480
S6o21]i444l]| 56320|13120{| s5721|1180N
3120| 6720 320c| G800 3280| 6880
Ts380x| 772T|| .53129) 6320{f 52441 4921

7120 )

|

Hic vinicum -occurtit quadratum 5 2.4.41 —3%0 o, vt fit
67579 —=—2.87* 4 2297 ideoque primus.

Exemplum =.

63. Exploretur numerus 4008, virum fit primus,
flec ne § o :

Ffoa Cum
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Cam  hic wumerns continentrsr in forma §m-~4,
fobtrabantur atgimeri Coroll, § eorsmaue quident osdis
nes IE, IIL et IV, boc modo:

M. 4008120729 “IIL 4068 v 30187 | IV, 4068741369
T gz 3160ll 209 socol| g2 284
40049| 25060 || 39881|27281| 40005 28529

36C) 3560|1 éoo| F400f 440| 3240
39689 | n2400 - 49281 23881 39560{2528¢
160| gjo60 ~1o0o; 3Bob| 840| 43640
3852018449 38281 | 20081 38vz2g|21649
 Iroc] 436% 1400| 4200 1240| 4940
377690) 14080 2688z2! 15881 174801 19600
156c| 47601 1800| 4Go0 ¥640! 44401
36200 9329 35081 | ¥128X Y 55840 I35
Io60| s¥60;p 2200 §000F 2040|4840
34249| 4169 32881| 6281 33%C0 ]| R32g
2360 - ) 2600 54001, 2440 §i 4o
31889 16281 BBIT) - 35369 §68o
2760 7 ‘
— i
29129 . .

quia’ igicar hic otsquam quadeatony remanfit, Humeris
propofis nott eff- primus ;. ef vero  produCuime
;:: 14—.‘9. 2.69:6~

Theorema 13.
64. Si pumeris #° nullo mwodo fit aggregatiti

ex numero: quadrafg"/@_@ trigonali , i numeras 844 B

certe non erit primus,

Demom
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Bemonfiratio |

S$i enim # dulle’ modo in hac forma aa-i(bb+b)
éontinetur, tum  8z-f 1 oulle modo in hac forma
8ag - abb - 4h - T continetur , nop ergo erit pu-

merus formae 2pp-4-44, zdeoque non ert primss
Q. E

Corolldrium.

85, Af i # vnico' miodo' fit aggtegatum ex qn’ﬁf::
. drato et. trigogali, fum. 8%+~ - crle €¥it DUMSLHE. Brie
mus, fin anem fit plovibus modis, non erit prirousy
Bd compoﬁ!;us;

Theoremd 14

&6. Si wumeras # nulls' modor firerie aggtegatu‘n
£% AnmMELro tmgonah et trigonali duplzcato wmn 8445
gerte non erit primis.

Demonftratio;

$i enim o vallo’ iolo’ fr fae forthe deiea
- 1(Hh + &) contmeatur, tum 8 7%1—- 4 nu1i0 mode i
hac ﬁ}ama §da4-8a L3 -4—455—1«- ab—+ 3, ideoqgue

nec im o 2pp-¢~ ¢4 contntbitur , con‘"cqu@ntcr now
exit primus. Qy Bv LA

Ff g Corot-



230 SPECIMEN DEVSV OBSERVATIONVM et
- Corollarinm.

647. At fi # w¥nico modo firerit -aggregatum ex
trigonali et .trigonali duplicato, tum 8#-1-3 .cer-
e erit primus, fin autem flerit -plus vao modo, com-
pofitus, '

;L E o o sty -
o o
mm— - niree

PHY-



