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CIRCA RESIDVA EX DIVISIONE
POTESTATVM RELICTA.
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Theorema. I

‘..--‘I! )

Sl p fit nomervs prunus ,' et o primus ad p, nullus:

terminus huius progrcﬂioms geometricae 1, 2, a°, '}
at, & a°, etc, per numerum p dinifibilis em{ht,

Demonﬁratlo

Patet ex Euchd1s bero VII1. Prop. 26 vbi de-
monftratar , fi finr duo numeri 2 et 4 primi ad p,
fore quoque productum. 2b primum ad p; ideoque cum
@ {it primus ad p, erit pofite b=z; quadratum &°
primus ad p; hincque porro 4° pofito. f—a*; item

a* pofito h—a%; etc. Sic igitur nulla poteftas ipfins 2

dinifibilis erit per numerum primum p.

Coroll. 1
2. Si igitur finguli termini progreffionis geome-
tricae - SR
13 @y @ 45y 8ty @ 4% a7y 2 et

- Tom, VII. Nou.Com,' el per
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per numerum primum p - dividantur, divifio nunquam
fine refiduo ficcedet , fed ex fingulis terminis orientur
refidua, A Co S
Scholion.. -

3. Refidua haec, quae ex dinifione fingnlorums
terminorum - progreffionis- * propofitie  geometricae per

‘umerum primum p emergunt , hic diligentius perpen- -

o T S T | . '
dere conftitul. Ac primo quidem fingola haec refidua,
Vti ¢xX natara divifionis apparet, minora erung numerc

p 5 nullum avtem refidoumr erit = o, ‘quiz oollus ter- -

minus per p eft divifibilis. . 1Quodfi forte prodeant re.
fidva ipfo numero p maiora, ex arithmetica conflat ,
quemadmodum ea’ ad  minota reduci oporteat. . Sic
refidoum p -7 dequivalet reGduo #, et in genere refi-
dusm  #p—-7 redit’ ad refidmim #; ac fi 7 fit maivs
quam p, hoc refidum renpcatur ad r—p, vel #—o Py
vel #—3p, ctc. donec ad numernm ipfo p minorem
peruepiaur’ — Itaque - omnia ‘hace refidua 4= np pro
eodem refidiuo # reputantur.’ | Proprie autem Ioqiendo
omnia refidua funt numeri pofitiui ipfo divifore p mi-

nores. ‘Verum tamen efiam faepénumero conuenit et
refidva :negativa contemplari:  veluti § » fit fefiduum:
ex divifione cuiuspiam numeri per p relictum ,ita ' ve'
fit r<p, refidium quoque” erit r—p’, mumerus” (cilicet”

pegatinvs § ita vt refiduum: pofitimum 7 aequinaleat re-
fiduo negativo 7 —p." Hoc modo refidua ita exhiberi

- poterunt, vt nunguam femiffem diviforis P excedant ,
nam fi refidvum affirmatioum 7 maivs fierit quam :Z:p. ¢

. L . . . 3
eius loco capiator refidvum negatioum #~— 7, quod mi~
nus erit, quam femifis ipfius p. S
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Coroll 2o
4. Quoniam omnia refidua font numeri iotegri,
uque mmmes quam p; fequitsr plura  diderfa refidua
oriri non poffe quam 'p—l- Quare cum feries geome-
trica 1 a3 4%, a®; a*; 4, etc, €x terminis numero
iriﬁnitis conﬂet neceﬁe eft , vt plures termini eadem
exhibeant reﬁdua.

. Coroll 3.

5 Smt a“ et 4 duo eimsmodi terminiy qui
idem ‘praebeant refidoum 7; ita vt fit zz”::mp—]«sﬂ'et
a'=np-i-r erit at— rz"’,._ (m—n)p , ideoque differen-
tia horum terminoram @*i-g per P. erit divifibilis.
Inmomeris ergo 'modis différentia  inter’ binos terminos
progreffionis geometricae pmpoﬁtae per’ numeram p
erit divifibiliss

Coroll. 4 |
6. Si poteftas 4 det refiduum r, poteftas vero
¢ refiduom 4, fueritque ¥ 4-3==p, qno cafu. dicirnus

- refiduorum 7 et s alterum alterius effe complementum,

hoc cafu fumma poteftatum #* -4 per. numerum P
erit divifibilis.. Cum enim 6t e*=mp+vy eta'=np+y-
erit ‘g*—-a’ (f;z-+-n)p+r+J._.(m+f4+1)p .
ideoque factorem habet p.
Theoremsa 2.
- 74 St poteltas a* per p divifa pracbeat vefidunm
7, et: potefias @ reﬁduum 51 peteﬁas ‘@ refiduum

G 2 - Demon.
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Demonftratio.
Sit enim at=mp-i-r et a'=np-i-5, erit

T = mapp - mp s~ Bpr—t-rs; ideoque fi at+v

per p dinidatur, refidoum exit #s; quod i maius fherig
quam p, ﬁlbtrahcndo P, quoties fieri poteft, id ad refie
duum ipfo dinifore p reducetnr, Q. E. D.

Coroll. 1
8. Cwn ipfins radicis & per p dinifie refiduum
expont queat per «; (i enim fit e<<p, erit & ref-
dunme proprie fe dictume, fin autem 2 >p, nihilomis

nus refiduem per @ exprimere licet, quia Gmul z—p,
vel 2—np fubintelligitur), i potefiatis #* per p - dinifae

refidum fit #, potefiatis g+ refidenm erit ar, fimils
modo poteftatis a*+* refiduum erit &
- - a - d“‘-{"i - - - atﬁq-

cte.

Coroll. 2.

9. Hinc ctiam fequitur, £ poteffatis 2* per p
dimifaic refidmum fit —, fore poteflatis & refiduumy
=y, poteftatis & refidvumy —r; etc. Ita i po-
teftatis ™ refidoume fit —x, erit omnivm harum pe-
teftatum a7y g% g af”‘.; etr. 1dtm qpoque refi
donm E.

Coroll. 3

0. Quodf poteftatis ¥ per p diuifee refidinm
fit =p—z, quod, vt vidimus, pes —r exponi poteff :
wm potefatis «*¥ reﬁduum erit —-4 1, poteflatis. 4

xefidnunz
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refiduum —=—zx, at poteflatis &% iremmy —--1.°

Atque in genere poteftatis 4™ refidunm erit, vel 41,
fi » fit numerus par, vel —x, fi # fit numerys impar.

Scholion.
1x. Hinc colligitur modins, fatis expedite refiduz
fnueniendi, quae ex divifione cuiuscungue poteftatis per
numerum quemcungue relinquuntur,  Veluti fi refiduum
inuefligare velimus, quod ex diuifione huius poteftatis
7' per numermmn 643 oritur
poteft. [refidua| nempe cum poteftss prima 7 relinqnat 7,
7' | 7| poteftas vero 7%,7°,7* relinquant 49, §43
7' | 49]et 478, feu —x63; hoius quadeatum 5% re-
7* | 848|linquet 163% fen 288, et quadmtum huius
7't 47807 relinquet 2887 fea 255. Simili modo
7" | 288| poteftas 7°* religuet 255% feu 284, et
7' | 255 poteftatis 2% refidium erit -x10, et ex 7***
7 | 284 oritur 110% fewr ~79, quod refiduum per
2% | ~ 110 284- multiplicaturn , dabit refiduum po-
7 [ ol teftatis et —*7‘"5", quod ‘erit 640G
7.!6‘0 .:__ If‘C'I:',l’ -—1. .
' "Nouimus ergo, i poteftas 7' per 641 dividatur, refi-
dum fore 640, few —E, vnde concludimus poteftatis
7**° refiduumy fore ~-x.  Ergo in genert poteffatis
7’6"“ per 641 dinifke refidoum edt, vel - 1, fi # fit
DUMELus par, vel —3, fi # fit numerus unpan

Theorema 3.

x2. Si nomervs @ fit primus ad p, formeturque

‘haec progreflio geometrica 1, 45 4% 4%, a%, @, a5, a7 ete.
o ‘ G 3 ﬁmm-
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innumeri in ea occurrent termini, qui per p dinifi Te-
linquunt pro refiduo 1, et exponentes horum termino-
rum progreffionem anthmencam conflituent.

Demonftratio.

Quia  numerus ferminomm  eft infinitus, plura
antem diverfa refidna ‘oriri nequeunt, quam p—1I, ne-
cefle eft' vt plares 5 immo infigiti,  fermini idem  produ-
ctint refiduém ¥, "Siat @ et '@ duo huiusmodi  ter-
mini, idem refiduom r relinguentes , eritque o*—a" per
¢ divifibile, At g —g*—g"(g*"—1), et cum hoc
;deué'tum fit dinifibile. per D, alter antem fadtor 4* ad
P fit ‘primus , wnecefle eft ; alter fa&or a*—="—1 per p
fit- diuifibilis; vode - poreﬁqs 2" per p dinifa refiduum
habebit = 1. -Sit p'—y=2; ¥t poteftatis &* refi-
duum fit — 1, eritque ompium guogue harum potefta-

furh @™, 2%, d‘}‘, a-etc. idem refidm =1 I
quc vnitas erit refidunm omnium hsrom  potéftatam:
L1 @, ety aty gy ah; e et

quarum exponentes in progreﬁ'xouc arithmetica pro-

grediuntur, 7
Coroll.

' gg. Thuenta ergo waica poteﬁate &, quae per p
dini@ refidoum pracber —— 7, infinitze mde alize po-
teftates exhiberi poflunt, quac per p dinike gquogue
voitatem relinquant.  Ac infima quidem hoius genecis
potcfias efl.4° =1, : \ S

Comli.




_ POTESTA TV M 'RELICTIS. &5
G Orol I.

s i Ftlamf auten praetet ynitatem nulla conﬁet
poteftas. ipfics @, quae per. pr divifi voitatem pro- zefi-
duo relingnat, tamen gouimus: mﬁmta& hmusmodl r@
vera' dari poteftates. '

Coroll. 3.

I5. Ex demonftratione porro patet,, darf adew
poteftatem &* refiduiny ==& pracbenterr, cuius expo-
nens A fit ‘minor quam Skt enimy progrefhior géomes

Ctrica tantum vsque- adi: terminmn 2P~ continvetur:,,
quia terminorumr dumerus eff -=—p;. neceflen eft ;. vt fal-
tem duo termini, quk fint &* et 4* idenr habeant refi-
duum ; vnde cunr potefas: 25~ Liabitura fit refidnom:
=I,. ob <P ety < pycerte erit}x y<p

' Theorema 4.

16, 51 poteflas g%, per p dinifx .- reﬁduum“ relmﬂw
quat ==, et poteftatis altioris 2*+* refiduum fit —vrs,
erit poteﬁat*s a¥, qua hiec: illam: fu_perat » Yeliduum
=

Demonf’tratlm
- Praebeat edim -poteftas” &' alind * refiduom” , puty
=1¢, et cum poteftatis a*' reﬁc‘uum fit =7, ent po.
teftatis 2*+ refiduiom =72, qued 1pf' rs aequ‘i[’idleré
’ deberet. Foret ergo rt—*m-—t—ﬁp ) ﬁqmdem pona-
mus refidua #, ¢, efle pro dinifore-'p mmora._' Effet
ergo fz=5+-3F: at cum & et pfint pumier “intef fo
primi, omnia refidua, quae ex poteftatibus ipfius 2
o : per
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per p dinifis oriuntur, pariter enint ad p prima; nifi
forte fint ——1x > ideoque vt 22 fiat numerus integer |

necefle eft, vt I- fit numerus mtegel, puta —m, foret-
que f=—=s5-}- mp, ideoque 7==s. Quare fi poteftatis a*
refidunm fit =y, et poteftatis ¢+’ refidum —=vrys,
hinc fequitur poteftatis 2 reﬁduum fore =3.

Cm oll 1.

:‘7 Si ergo s—1, feu fi dude potéftates o+ et
g*+" idem habeant refideum r, fequitnr , G moaior per
minorem dividatur, quoto o' refpondere refiduum —1x,
quo ipfo demonfiratio praccedentis theorematis innititur.

Coroll

18, Si r—1 et s—1, feu fi dme poteflates

A" et 4"+ idem ‘habeant refidoum =1, tum etiam

poteftas 4%, cuius exponens eft differentia illorum expo-
nentum, pariter refiduurn =—x habebit,

Scholion."

19. Demonftratio huius theorematis etiam hoc
modo confici poteft. Cum ‘@* per p diuifim relinquat
"7, erit. a”"""mp—}-r, imilique modo "+ ——np{-rs;
hinc erit g+~ a*s=—np—mps=(n—ms)p ; ideoque
numerus g%+ — gty — oM@’ — ) erit per p dinifibilis: at
alter fadtor 4 per p non eft :diuifibilis. ~ Ergo alter

#'—s erit per p dinifibilis , confequenter poteflas 4’
per p dxmfa refidunm dablt =

Theo-~
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Theorema 3.

20, Si poft wnitatem &* fit minima poteftas ,
guse per p divifz voitatem relioquit , tum nullse alize
poteftates idem refiduum =1 1elmquent nifi quae ia

hac progreffione’ geometrica occurruat.

S P WREY W’ § Ao et
1y a“y, a5 a5 a'™, a™; etc.

Demonftratio.

Ponamus-. enim, aliam quampiam poteflatem a®,
fi per p dinidatuy, refidunm quoque dare —1, et cum
fir wi>2, neque tamen multiplo cuipiam ipfius A
aequetur , hic exponens - ifa exhiberi poteft, wt fit
w—=nA~4-&, v fit & <A: neque erit §—o. Cum
igitar tam potefias a“’“ quam @=#"+, per p diuifa
vnitatem elinquat, per §. 18, haec quoque poteftas 2%
vnitatem pro  refiduo habebit, foretque ergo #* non
minima p’oteﬁ.as huius indolis contra hypothafin,  Qua.
re fi & fit' minima poteftas refidunm — 1 praebens, nul-
lae alize poteftates eadem propristate erunt pracdifae,
nifi quarum exponentes funt multipla ipfius Al

Coroll.

21, Si ergo progreflionis geometricae 1, 4, 4°, 4°,
a*, etc, iam fecundus terminus # per p diuifus relinquat
1, quod fit, i a—#np-+ 5, tum omnes termini idem
pracbebunt  refiduum —1: neque ergo in refiduis vik
alii numeri prieter T occurent.

Coroll. =z

- 22, Si tefiduum terti termini #° fit =1, quod
fit, § 4* —np--3, wm alterni termink 1, 2% a4, 4°, etc.
Tom. V1L, Nou, Com. H . quortm

. 1
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quornm exponentes funt pares, omnes refidoum  habe.

bt idemy =1, reliqui vero termini, nifi @ quoque

refiduum habeat — 1, ommes aliz prachebunt refidua.
Coroll, 3.

2g. Fieri eigo poteft, vt in refiduis multo pau-

* ciores numeri accurcane, guanr numerns p“I continet

vnitates : plures autens, quam p—s3 diverfi nm'nen o~
currere non poflime,

Theorema 6.

24. Si poteftas 4°%, cuius exponens eff mumerug
par, per numerum primumr p divifa, refidoum =z re-
linquit, tom poteftis 4™ per eundemy numerum p divift,
dabit refidonm =1, velf —=—zr. =~

- Demonftratio.

P’onamus eaim # efle refidmany , quod in duu{’ i
ne poteflatis '¢™ per  numerun pumum p relinquitur
eritque poteftatis 4™ refidium —v#7, quod per hypo-
thefin —x. Quare erit 7r == 1 —-mp, et re-r=mp;
vnde com 77 —3 = (r—~ 1) (r—1) fit ditifibile per pr,

alteruerumy fidtoreny » -1 vel r~1 per p dmtﬁbﬂenm

effe oporter. Priori cafii- exit r-i-T—ap, err=ap~1,
hincque #=- . Pofteriori caftt erit ¥~ 2=ap et FoaptE
hincgue =4 1. Ergo i poteffas ¢ refiduam plaebcat
= -+ x, poteflas 4" habebit vel refidmm =~ 1, vel
——1, ﬁquidem' P fit numeras primuos.

Coroll. 1. . .

25. & igitur & fuerit minima poteftss, quae

per numerym  primum P dinifa  refiduam - relinguit

e . : : =+,
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—-}1, tum poteftas 4™ refidmum Gabit —=~1. FEr-

g0 fi ‘minimae potcfhatis 4* refidmm == 3  prachentis
exponens A fit numerns par, fum ioter refidua termi-
norm  progre(fonis geometricae 1, @, 4%, 4°, at, £iC,
€tiam occurret numerns —x,

Coroll. =.
26, Sin autem sminimae poteflatis £ sefiduum 1

pracbentis exponens A it mumerus impar, tum  nolla
©omiiino poteftis weliduum welinquet ==—x.  Si enim

quaepiam potefias , wti. 4%, darer xefiduum =1, dum
poteftas .2 daret mﬁduum m=—-1, foretque Idcnco'

2 M =7A, €t quia A et mumerus m‘par foret o =2z,
ideoque o =mA. At poteftas 4™ relingnit refiduum
= ~-1, neque ergo wefiduum —ia  ¥squam occurtere
potett, -

Theorema .
=7, Si 2* fierit minima ppoteftas ipfius 2, qua:n
per Aumerum p divifa , wefiduum pracbet ——x , tum
omnia refidus, -quae £x ternvinis progreffionis gec.metrlcqc
X, 8, @ & o o .o @, vique ad illfm poteffaiem
2 .,continuatae » xelultant, «erunt dntér fe macguaha.,

- Demonflratio.

Si enim :duae poteftates, weluti 4™ et a" quarum
«€xponentes W €t ¥ fint minores; .quam A, idem darent
tefiduum , tum earum differentia 4" —4" foret per p
_ dlﬂlﬁbﬂﬁ , ‘ideogue’ poteftas 4 per p divia refidonm

aelingueret == ~f~a, €fletque idcirco g ~w <A, «conira
- : H 2 hypo-.
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hypo:heﬁn vnde patet, omnes poteftatés, guirum ex~
ponentes fint minores, quam A, dinerfa pracbere teﬁdua.

Theorema. 8.

28. Si & fuerit quaedam poteftas iplius @, quae
per bpumerum p digifa- refidvum producat — 1, atque
progreflio geometrlca in membra difcerpatur , fecundum
poteftates 2*, 2™, #**, a** ec. hoc modo :

1,22 @@ e e e e et

ita vt quoduis membrum A - terminos contineat, tum

in quolibet membro refidua prodibunt eadem, atque €0~ -

dem ordine recurreat.

Demonftratio.
%

Ompnium enim membrorum termini primi 1, &,
a®, & etc. idem praebent refidoum = 1. Term:nt
deinde fecundi omnium membrom 4, a7y @M

4% etc. idem pariter dabunt refidoum ; fit enim ¢
refidoum ex termino 4 ortim, quia e =g 4 erit
refidoum ex hoc termino ortum —— 1. r=—y; {imilique

‘modo patet, terminomm @**, g e, refidua fore
=r. Acfi in genere fit * termmus quotuscunque

primi membri, atque refiduum ex ‘eo ortum =7, erit
quoque termini a™+F . refidiom =», quia termini #™

refiduum eft — 1 hincque omuniom membrorum  ter-

mini analogi a*#; g +#; g%+ et jdem habebune
refiduum,. B

Co‘roll..




POTESTATPM RELICTIS. 61
Coroll. 1.

29, Quodﬁ ergo tantum terminorum  in  primo
membro contentorum refidua fuerint cognita , tum
omnium quogie terminorum , qui reliqua membra confti-
tunat , refidua erunt cognita.

Coroll. 2.

go. Si enim proponatur terminus &%, cuits ex-
ponens x fit numerus quantumuis - magnus , eius  refi
duam facile reperietur, Iffte enim exponens x ad hinc-
formam nA— g reduci potett, vt fit m<<A, atque
refiduum termini ¢* idem erit, quod termini &*,

Coroll.-

31. Hic antem numerus ‘. minor quam A in-
venitur, i numerns x per A dinidatur, tum enim refi-
duom, gued in hac divifioae remanet , erit hic ipfe
pumerus ., qui guaeritar. | '

Coroll. 4.

3. Semper autem datur porefas ah, quae per p
dinifa wnitatem relinquit, cufus exponens iy minor {it
quam nomerus propofitus p, ficque ad refidua omnivm
termninorum  progreffionis geometricae inunenienda , non -
opus eft operationem vltra terminum 4% continudre.

Coroll '5.
3¢. Si autem potefas & fit minima eam ,

quie per numerum p dinifze vnitatem relinquunt; tunc
H 3 qnia

/
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quia finguli fermini minores quam &* diverfa - praebent
refidua , in refieuis omnibus, neque plures, neque pau-

ciores diverfi numeri occorrent quam A, Igitor i A
fit minus quam p-x, non omues numeri in refiduis
occurrent 3 fed .quidam numeri plane nunquam in di-
vifione terminorum progreffionis geometricae 1, 2, &%, 4*

- €tc. Temanere poterunt. . . - o

Coroll. &.
34+ Si igitur diverfitas refiduorum fpe@etur, fierd
poteft, vt ex omnibus poteftatibus ipfius .z vnicum rans
tum refidusm, vel duo tantum refidua diverfa » Vel tria
€tc, prodeant, plura tamen nunquam quam p—r locum
babere poflunt.  Quotquot autem prodierint “refidua ,
inter €a femper wnitas reperitur,

Theorema | o.
83. Si p {fit numers primus, €t & primos ad
P, atque omnes mumeri iplo p minorés reperiantur  in-
ter refidua, quae ex divifione omnium poteftitm ipfins
4 Per numemim priowm p oriontr, tum & erit
minima poteftas, quae per p diuifa wnititem =ze-
linquit, ' '
| Demonftratio.
- Sit 2* misima poteflas, quac per p ditifa se~
linquat wnitatern , atque ex- praecedentibus pater , effe
A<p(xs5) Tam com mumerss omnium refiduorum

diverforum fit = A, et ommninm numerorym  dpfe p

minom =p~1, patet, fi effet A<Xp~1, non omues
nume~
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numeros minores quam P in refiduis occurrere ; now
igitur erit A<p—1x, neque vero eft X>p—1, quia
alioquin non foret x<p. Vnde relinquitur efle h=p-1.
Quocirca fi omnes numeri ipfo p minores in refiduis

occurrant , poteftas 42— erit-minima , quae per p di-.

Vila vnitatem relinquit.

| Scholion.
36. Natura hujus theorematis poftulat, vt p fe
mumerus primus ; nifi enim effet talis , fieri non pofiet,
vt omnes numert ipfo p minores in refiduis occurerent.

Quod quo clarius perfpiciatur , perpendendum eft , i g
eft numerus compofitus, ad quemr tamen & fit primus,

nullam partemr eliquotam ipfius p in refiduis locum
habere ; nam fi poteftas quiepiamr «* daret refidunm y
quod eflet pars aliguota ipfius p, ob z*— mp—=7r,
ctiam ipl poteflas 4* diniforem haberet 7, ideoque
nec ea, neque radix @ eflet numerns ad p primus, quod
bypothefi aduerfatur. o

Theorema 10.
~87. Si numerus diverforom refiduorum , quae ex
divifione  poteflatum- 3, @, 47, 2%, 2%, &%, etc. per nume-
mm primum p palcuntur, minor fit quam p—zx, tum

ad minimum totidem erunt numeri , qui non funt refi-

dua , quot funt refidua.

Demonftratio.

Sit a* potefias minima , "quae per. p_dinie vni-

tatem relinguat, ac fit A<p~x, erit aunlerts omuiom

i
3
i

R R N

!
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refiduortim’ diverforum =2, ideogque minor quam p—r,

Cum ergo nuorerus omnium numerorum ipfd' p  mino-
rum, fir =—p—1, patet dari numeros in cafu propofito,
qui in refiduis non locum obtineant. - Dico autem huius~

modi numeroram numerum ad minimum effe =3, Quod’

vt oftendatur, exponamus refidua per ipfos terminos, ex
quibus orinntur , eruntque . :
haec refidua 1,4;4% 0% a* . . . . . F

quOIUM NUMerts = A, atque haec refidua,  fi ad for-

mam confuetam reducantur , omnia erunt minora quam
p et inter fe diverh.  Cum fgitor it A<Zp—1 per

hypothefin , dabitur certe numerus, qui in his refiduis

non reperitur. Sit talis numerus %; iam dico § & non
fit refideum , neque ak, neque @k, neque a°k, etc.
neque 'k in refiduis occurrere. Fac enim ak effe
refiduum ex poteftate 2% oriundum , foret a*=npta"k,
fen 4%—atk—np, ideoque a®—atk=a¥(a*F--k) per
p divifibile. - At g per p non eft dinifibile, effet er-
g0 a*~t—k per p divifibile, feu poteftas e*—* per P
diuifa, refidoum relinqueret %, quod hypothefi repugnat.
Ex quo patet, omnes hos numeros : &, ak; a%k; a°k; étc.
+ o e a7k, feu numeros inde- derfuatos, non el
refidua. At hi numeri, quoum multitado = A, omnes
font diverfi inter {e;, fi eniro duo, weluti 2*% er 4%, con-
venirent, ad idemque refiduom p reducerentur, foret
dhzmptr et ak=nptr, ideoque @¥h- gh—(r;- mp,
fen (at—a")b=(m—n) P eflet per p dinifibile, Neque
vero k per p cft dinifibile, fiqiidem ponimus p pume-
rm primum et k< p; cflet a*—a" per p divifibilis,

feu g per p divifim, voitatem relinqueret, cum tamen

ob
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ob p<A—1x et y<A—1, effet ;J.—-V<J\, quod effet
abfwdum.  Ergo omnes illi nomeri k, %, @%, «%k

AR A redumnmr erunt inter fc dmelﬁ, €0~ .

ramque multitudo et —A. Ad minimum ergo dantug
A numeri , qui in refiduis locum won mumxum ﬁqug

dem fit ?\<p-:,
- Coroll. 1,

88. Com ' jgitur habeantur A dluerf numeri ,

gui font refidua, totidemque diverfi numeri, qm nﬂn-

fant refidua , omnesque fint minores quam p, illorom
inn&im fumtowm pumerns 2 maior efle nequit, quam
$—1: quia aon ;lmes dantnr numcn 1pf0 ? minores,
quam p—1I.
Coroll. o,

 39- Si ergo 4* fit minima poteflas, qme  per
numernm  primim P dinifa relinquit - vnitatem , fherit-
que A<Lp—1, tum certum eft, non effe 7.\>P o @ erit

ergo vel A=2=", vel A

Coroll.
‘40. Antc vidimus . exponentem iftius - poteflatis

minimae A effe neceflario minorem quam - p; Erit
ergo .vel A=p—1, vel ALp—r1,; hocquc cafL i

ALp—1x, fimul nouimus, iam efle vel A==, vel

A<E=L Atque adeo intra limites p~1 et B ngle

“lus cootinetur mumerus, qui vnquam efle poﬁt valor
ipfius A

Tom.VILNow.Com. -~ -1 Theore-
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~ Theorema 2.
_ 41 Si p fit numeras primus, atque & minima
poteftas ipfius @, quae per p diuifd vnitatem relinquir ,
fiicritque 143-?—1, tnm fieri nequic, vt ifls cxponcns ‘
A fit maior quam £ eritgue ergo vel A=FTH

el A< B

| - Demonftratio. 5
i Cam <* 6t minima potefa:, quae per nume- |
: yum primum p diuifa, - vnitaem relinquit , plures in !
‘ vefiduis non occurrunt numeri diverfi, quam 2, qui re~ o

linquontur ex his terminis
Iy ay a'y @5 &% « oo oo e
fi finguli per p dividantur ; quaré cum it A<p—E
habebuntur  p—x —A numeri, qui ‘non funt refidus,
quoram i vous aliquis it =1, vidimus ‘hos omnes
, . DUIeros . : . '
: : L pyary &y A e e e ATy o ‘
fiquidem dinidendo per p ad numeros ipfo p. minores
yeducantur, in refiduis non contineri. Hinc autem ' g
eantum A aumeri ex refiduis excloduntur ; quare cum w
. fit AQESE erit xSp—2—), ideoque praeter hos
numeros alii infiper dantur , qui in refiduis non canti-
v pentor.  Sit & huiusmodi numerns, qui neque fit refi~
o ' duum , neque in praccedente ferie non - refidnorum con-
tineatur ; atque etiam hi omues npumeri '
sy a5y @y @Sy @y . e e e e s |
pon erunt refidua: hique numeri, v in  praecedente

J  demonftratione oftendimus , omnes intex fe ‘exunt di-
' ' : verfi.

Ao

N —
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verfi. Neque vero “vllus etiam horum numeromm,: '

veluti a*s, iam in praccedente ferie non ~ refiduorum
continetur , feu non eft afs=ga%. Nam fi eflet a'r
=, foret s=a"tr, vel s=a "y, figuidem

eflet o>y, vnde 5 jam in priori ferie contineretur - .

contra hypothefin, Quocirca fi A-ZEZ—, dantur ad mi-
nimum adhuc A numeri, qui pon fimt refidua, fique

cum A habeamus refidua, et 22X non-refidva, hique -
-numeri omnes fint ipfo p minores, fieri nequit, vt

fit eorum fomma 3A maior quam p-1I, feu non- erit

7\}—?’——?} Erit ergo vel A=E=2%, vel?x{j’:;l’—; fis

- guidem fit A<E=L: et p numerns - primus.,

Coroll. 1.

42. Si ergo non fit A LE=L . tum certe erit

A=E=, figuidem fit A<+, At remota hac con-
ditione, fi nouerimns, non efle A<E=L | tum necefla~

k1

rio fequitur , effe vel A5, vel A==EF  wel

3

" Coroll. 2.
453. - Sjpe autem fit ?\::?;"', five A==, po-
teftas 42— per p diuifa, relinquit vnitatem. Si enim &>
voititem relinquat, etiam & et ™ wnitatem pro re-
fiduo dabunt. '

Theorema 1o.

44, Si & fit minima poteﬂsis- ipfius @, quae per

numerum primam p divifa vnitatem relinguit, fueritque
12 ' A}ﬁ—?‘:

i
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g

?u{-——-, tom certe non erit a}—-w ; , EHIQUE €rgo
vel A= -":;—17 vel ?\<}?”;—‘. :

Demonfiratio, . |

Quia mumerus omuium  reflduoram © dinerforum ,

que ex dinifione omninm  porefarum ipfivs & per o
merdm primpum p proueninnt, eff WA, arque ex his
terminis mafeuater: I3 @y @y 4% @t .. . 2T

ob A <E== lbebuntor ftaim bis tor pometi, qui

noa fine refidva, qui ex his duabus pm&icﬁzombu&
oriantur .
s ary ary @ry aro. .. .. Py
€t 5y as; 4%y %y At .. .. @
borum numerorum, tam refiduorom, quam non- refiduo.

v numerus, eft =g A, 1deoq e mmor quam p—1x,

fopererimt ergo adhuc numeri, qui non erunt 1eﬁdna.
Sic £ ralis numeras , atque vt ante oi’cendimus, etiam
hi omnes oumeri : ,
ty aty @ty @y 4% . o v . . P
non ernt refidua, quorum numerus et =A At hi
numeri non folom inter fe eruat diveri, cum p fit
numerns’ pmmas, fed etiam a praecedentmna difcrepant,
ficque oronium horum numeroram, five refiduorum,” fige
non - refiduoram  multitudo eft "._:471 et com fnguli
hi numeri fint minores quam p; 1mpoﬁ;bde eft, vt fit
42 Sp—1; eritque ergo vel A—=ET » vel AL BE
fiquidem fit , vt affumfimus, A < 3~ Cf p numeIs
primus. '
Coroll.
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Coroll. 1.

45. Simili modo demonﬁrabltur, fi fit A<
tum 1mp0ﬂ‘blle effe, vt fit 7\>3— foreque idcirco vel
?\-— =, vl A=, -

Coroll. 2.

46. In geners etiam fi conflet efle A<ERE, eo-

dem modo demonfirabitor , fieri non poffe, vt effet
ASESL critque propterea vel A= 2Ty, vel A GET

Coroll. 3.

| 47, Hinc patet omnium numerorum , qui refi-
dua efle nequeant, numerum efle vel —o, vel =3,
vel oA, vel alii cuictgue multxplo ipfius A: ﬁ
enim plures fuerint iftivsmodi numeri quam #A, tum
ob vanicum ftatim A noui infoper accedunt, vt eorum
omnium nomerns fiat —(z—~1)A; at fi hic nondum
omnes numeri non-refidud contineantur, denuo fubito
A noui accedent. : '

Theorema 130

48. Si p fit numerns primus, et 2* minima po-

teftas ipfius @, quae per p diuifa vnitatem relinguit ,
“erit exponens A divifor numeri p-1. -

Demon{hatm.

Numerns ergo omnium refiduorum  diuerforura
eft —A, vnde numerus reliquorum numerotum iplo P
I3 mino-

n
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minorum, qui refidua efle nequeunt, erit =p—x1—X, at
hic numerus (47) eft multiplum iplius A, puta #, ita

vt fit p—-1—Azn), vode fir A=E52.  Perfpicuum

" ergo eft, exponentem A effe diviforem wnumeri p—1x,
~vinde fi non fit Azp—1, certe parti cpidam aliquotae

numeri p—x exponens A aequalis erit.

Theorema 14.
49. Si p fit numerus primus, €t ¢ primus ad
» tum poteftas ™ per » dinifa vnitatem relinquet.
p» tam p per p dit , q

Demonflratio. N
Sit 2 minima poteflas ipfins @, quas per p di
vifa vnitatem relinquit, erit, vt vidimus, A<p , atque
infuper demonftravimus, effe vel* A=p—1r, vel A effe

-partemn aliguotam numeri p—z1.  Priori cafi - conflat

propofitsm , atque poteftas #P—' per p dinifd voitatem
relinquet,  Pofteriori cafu, quo A eft pars aliqguota nu-
meri p—1I, erit p—x==xA, at cum poteflas @* per p
divifa vnitatem relinguat, etiam omupes hae poteftates -
>, a**, a** etc. ideoque et 4™, feu aP—*, per p dinifae
voitatem relinquent.  Semper ergo poteflas 4~ per p

dinifa voitatern relinquit.

‘COI‘OI]. " A- Il‘\
§o. Quia poteflas 4#~* per numerim  primum
p dwifa vonitatem relinguit, formula &~ —1 per bu-
merum  primum P erit ~ diuifibilis , fiquidem « fit

~numerus ad p primus, fen fi 4 non fir dinifibilis

Corall,
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Coroll. 2.

51, Si ergo p fit numerus primus , omunes po- -

teflates exponentis p— 1, velnti ##~=* per p divifae, vel
voitatem relinguent, vel niil. @ ILTCD euenier ,
fi # fit numerus ad p primus, hoc vero fi ipfe nume-
rus # per p fierit dinifibilis. S

Coroll. 3.
- pa. Sip fit _nurnerus primus , atque numeri «
et b primi ad p, erit differentia poteflatum  gf—T—pE—r
per numerum - dinifibilis. Cum -enim. tam 4P~ —1x,
quam #¢—'—x, per p fit dinifibilis, etiam differentia

barum formularum , id eft aP—~80—", per p erit di-

vifibilis. _

- Scholion.
¢3. En ergo nouam demontlrationem theorematis
eximii, a Fermatio quondarn prolati, quae maxime
difcrepat ab “ea, quam in Comment. Acad. Petropol.
Tomo VIII. dedi. 1bi enim euolutionem binomii
(2--8y in fefiem modo Newtowiano in fubfidium vo=
cani, quae confideratio a propofito non mediocriter
abhorrere Videtar ; hic vero idem theorema ex folis
poteftatum  proprietatibus demonfiraui ; vnde haec de-
" monftratio magis nataralis videtur , cutn practerea nobis

alias infignes proprietates circa refidua - poteftatum ,
quando per mumeros ~ primos diniduntur , manifeftet. -
Patet etiam, fi p fit numerns primus, mon folom for~
mulam @~ —1 per p effe dinifibilem , fed etiam in.’

terdom  fleri poffe, vt etiam forma fimplicior #—1

P F&r
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per p fit diuifibilis , tumque exponentem A efie: partem
- aliquotam exponentis p— 1.

Theorema 13,
g4- Si g {it numerns primus , atque poteftas ;ﬂ
per fumerum primum p digifa- veitatem relinguat ,
' tum 4% erit minima poteflas dpfius @, quac per p dinify
voitatem relinquit , nifi forte ipfe nwmerus ¢ per g) di=
vifus ufmtatem xrelinguat.

Demonflratio.

Sit enim * minima poteftas ipfius 2, quae pﬁf

numerum primum P divifa vnitatem relin uat , Aatque
P q q

nullae aliae poteflates hac proprietate erunt prqedxtae »

nifi ¢, 2, 4®, ete. Verum nulli harom poteftas 22

poteft effe aequalis, mfi-fit A==z, com g fit numerns

prlmus, ideoque meceffe eft, vt ﬁt 4 =2, ideoque 4?
minima poteflas, .quac per p divifa weitatem relinquit.
Excipitur autern <afus, quo A==rx, feu quo ipfe nume-
rus ¢ per p diuifus ynitatem welinquit: hoc enim  cafu
omnis poteftas &", five «€ius exponens 7  fit ovumeris
primus, fue compoﬁtus, in divifione -per p facienda vni-
atem relinquet. :

Coroll.
.35 Si ergo poteflas 4%, cuilis exponens eft mu-
merus primus, per numerum primum p divifs vorta~

tem relinquat, tum. ¢ erit pirs aliquota numneri p—a,
- hocaue  cafn formula zﬂ—-: per numerum primom P

mt dinifibilis.

Corgil. .

i
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Coroll. 2
6. Com g fit pars aliguota numeri p—1, erit
p—1=mng, et p=ng-+1I. Quodfi ergo formula
'a?—3x, in qua ¢ eft numerns primos, diuifibilis it per
guempiam numerum  primum P, habebit * hic  diuifor
femper huinsmodi formam p—mg—-1 , nifi fit pma—i:
nam ¢—I femper eft divifor formuolae &?—r1.

. Coroll. 3.

9. Formula ergo «7—1, exifiente g numero
primo ,. praeter diviforem «—1x alios divifores  primos
non admittit, ni qui in bac forma #mg——1 conti-
neantur ; et .com ¢ fit numerus primus, idecgue impar,
nif it g—2, pro # nonaili numeri par-s wips poflunt,
eruntque ergo ommes diuifores , fi quos habet, in fore
ma 2#4--1@ conteati.

Coroll. 4.
5 8. Quia igitur formulie a?—1 divifor eft
N TN N e R T ol ies o 2o ot 4
‘haec forma in 2ng-+ T continebitur, eritque ergo
haec "expreffio : g -2 -0t - o L . 404
per nomerum primam ¢ dinifibilis,  quicunque numerus
fit 2, at f a=gq, vel a—myq, hoc eft manifeflum
per fe. .
" Scholion 1

-x9. Hoc etiam manifeftom eft , fi 2 non fit vel

¢ vel mg; tum enim formula ipventa abit in
(a2 gl g ., . —-da-+1)
Tom. VIL Nou. Com. K cuius

l
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— s Per g eft
divifibilis : quod quidem per fe eft evidens; ndm cum
g fit pumerus primus, per enm formpla #27—31  eft
dinifibilis ; eademque etiam per. #—1 dinifa, manebit

cuius factor pofterior, qui tranfit’ in

- per g diuifibilis , “nifi 2—1 diniforem habeat 4, qui

caips iam ante ef’c exceptus. Notandumi enim eft, for-
mam @t gt A g b @ a1 e

tepus tantum in forma zng—l—-l conitineri , quatenus

iila eft vel numerus primus, vel ex numeris primis

ciusdern formae anngd—1 compofitus, . At fi illa for-
mula “ipfa iam babeat fatorem ¢— 1, per quem forma
ai—1 eft divifibilis, wm ea cum forma 2s¢-~1 non

~ conuentet. Sed fi - r=mg, vel cz.._.mq—i-— I, tum

ipfa illa formula per ¢ erit dinifibilis , quia terminoram .

numerus —g¢, neque ergo illa - in forma 2mg-i-x
continebitur.

Scholion =
6o. Plurimum antern intereft, noffe divifores for-
mulae z%~1, quando g eft nomerus primus, quonjam
i alias, excepto dinifore #—1, qui fponte & prodit,
dlﬁcxlhme inveftigantur, fiefique adeo poteft, vt facpe
huissmodi  formula, poftquam eft per' 2—x divifa, fiat

-pumeras primus. At i ¢ non eft numerus primus ,

fed “ipfe diufores- habeat m, 1, tum manifeffo erunt hae
formulae 4™—-1 et 4"—1 dinifores formulae g%—1. His
ergo cafibus indeftigatio vlteriorum diniforum  reducitur
ad formulas ™1 et g*-1, i gnibus exponentes m
et # fumt numeri primi,  Nouimus igitur, fi quis ten-

tando
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~ tando voluerit, diuifores formulae a?—1 inueftigare , ten-
ramen cum nullis aliis numeris primis , pifi qui in for-
ma ang-i-1 contineantui , inftituendum cfle, que
ipfo operatio alias difficillima , non mediocriter contra-
hitur.
\ " Theorema 16,
61. Si poteftas 4™, per numerum p diuifa, refis

duum relinquat =—#, tum etiam pﬂ‘tef_cas (@ ap)™, per

p diviz, idem relinquet refiduum 7.

- Demontftratio.
Si poteftas (2 ap)™ euoluatur , prodibit

ar-+maa”p O T
cuius omnes germini, praetet primum, per p_fant divifis
‘biles: wvnde haec quantitas per p divifa idem relinquet
refidium , ac fi folus primus ferminus o™ per p divi-
deretur.  Frgo cum poteflas 4™ refiduum relinquat =7,
gtiam poteftas (@ - ap)™ refidnym relinquet —=¢.

Coroll, 1.

62, Si m fit pumerns par, demonflratio etiam
yalet pro formula (—a-+ap)™ hoc ergo cafl etiam
formula (ap—a)", per p dinifs, idem relinquit refiduum
7, quod formula &™ relinquit, - :

Coroll. 2,
- 63. At fi m fit numerus impar, quiz  formula

—g™ per p divifa refiduum relinquit ——, etiam for-

mpla {ep—a)™ refiduum relinguet ——=—7.
’ Kz Theoree
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Theorema -17.

64 Si fuerit z=¢" - ap , wm. formula ot
per numerum primuam p dimfa , vmtatem rchnquet fi-
quidem ﬁt n dimfor numeri p-1.

PDemonflratio.

Com fit gz ™ —I— ap, poteftas =2 feu (ot A=

perp dwifa, idem relinquit refiduum, ac poteftas B

fen ¢*—, at ob p nomerum primum , poteftas ¢&~ p er
> P

p dinifa voitatem relinquit , ergo etiam poteflas dt
viitatern relinquet , fiquidem fit a==¢ "+ ap, nequa
tamen 2 vel ¢ divifibile fuerit per p.

Coroll.

65‘ Ex hoc ergo theoremate cognofcuntur cafts,

quibus potefiates numerornm , quarum exponentes funt

Ininores quam p— I, fi per numerum pnmum p duwi-
dantur, vaitatem relinquuat.

Coroll. 2. o

66" Si ergo fit a':a'a—.!.—_ op; exiftente p nue

mero primo, tum poreftas ol pér p dinifa vnitatem
relinquet, eu. formula 22— per p et divifibilis,

Cum autem p fit numerus primus, nifi fit =2, fem-

er exponens £ erit numerns integer.
2

Coroil. 3.

67. Si fit e=¢-ap, tum poteftas «27 per

Pea
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per p erit diifibilis. Hic cafis locum habet, G o
merus primus p ita fit comparats, vt p—1I Per 3 e

dinifibile.

Theorema 13. |

8. Si fit ab*==¢"— ap, et p numerus primus,

tum poteflas a®—= per p dinifz vnitatem relinquet, fi-
quidem P2 fierit -numerus integer.

- Demontftratio. ,
Poteftss ("4 apBt, feu @567, per p
dinifa idem relinquit refiduum , quod - potefias ML
—¢P—7% at haec poteftas vnitatem relinquit, ergo et

poteftas 2552~ Huius autem factor 42— ° pariter

vnitatem  relinguit ; ergo necefle eft, alterum quoque
fa&orem 4’7~ , fi per p dinidatur, vaitatem relinques
re, nifi {iv & vel ¢ diuifibile per p.

Coroll.
9. Si ergo fit af—=c"Fap, feu ab"—¢", fue
& —ab', per. numerum primum p divifibile , tum haec
quogue formula #25=- 1 per p exit diuifibilis.

Coroll. 2
20, Cum p fic numerus primgs , ponatur

p=mn—-1, aque f fherit haec formuala a6™~¢%,

fen " —ad per p divifibilis, tum etiam haec formula
4.3 per numEIUm primum p el dnifibilis.
K s Coroll,

B s i )

PP R . b SRR gL
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Coroll. 3.

wt, Dummodo ergo pro % et ¢ eiusmodi nu-
meri dentur, vt a&*-¢", fen ¢"-4b" divifionem per nu-
merum primum p—mn-1 admittat, tum certum
eft, hanc formulam <™-1 per emdem numerum pri-
mum p__mn-—]—x efle dinifibilem,

Theorema 19.

'72 Si formula ¢™-1 fuerit dinifibilis per numes
mm primnm p—wma-+-1, tum femper dantur pumer
x et y elusmodi, vt 4x"-3* fit per eundem numerum
Primum p dinifibilis, |

Demonftratio,

Cum enim #™ et ™ per p dinific vnitatein
rclinguant , formula &™x™%—y™* femper erit per p

dinifibilis , -dummodo neque x, neque y, per p fit divi- ..

fibile. Cum jam per faQores fit ™™y ={ax"y"}
(am—xxmn—n_}_am-zxm H~zh, n+ G~ 3 pTn-aT, :u+ __U,mﬂ-z)

i quis neget factorem primum 4a"-y* ynquam efle
per p dinifibilem , is affirmare cogitur, alterum factorem
femper efle per p divifibilem, dummodo pro X et ¥
non capiantur numeti per p diuifibiies. Retmeat % Va-
lorem quemcunque , at pro ponamus fucceffine nume-
Ios I, 2, 3, 4, vsque ad p—r=—mn, ne VNQuim

obtineat valorem per p dlulﬁbﬂem fitque breuitatis
gratia - -

A:é
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A:amuxa.mn“n+dmwzxmn~zn+ - I

B-—-—- muxxmn—n+am—z 'mn-—znzn_l__' v e s + 2’!11;?1--7! |
'C__ﬂm""xm“"“—-—[—-gm“' mn—5n3n+ B W 3'mn-—n.

P oar Y we

Nz M= g™t gP=agmas 2t yp\ty. | .-+(mn)m""‘
ac forent omnes hae quantitates A, B, C, . N,

quae progreffionem algebraicam ordmls man—n conf’u- '
tount , per p divifibiles, hincque etiam earum differen~ |
tize primae » fecundae , tertiae et ordinis cuinsuis. At

buius ferici differentia ordmls mn-1 , quae’ tantum per
terminos #in-m~j-1 feriei definitor, neque adeo ter-
minum (ma—-1)"*"", fen p™*=" ingolnit , quia p

non poteft efe valor 1pﬁus y, eft vti conflat:

B2 8.4 50 oo .. (mn—m)

quae aperte non.eft per numerum primum p=my- T

. divifibilis , quia nullos alios habet divifores primos, nifi

qui fint minores quam muz—n.  Cum igitur haec dif~

ferentia ordinis mn-»s non fit diuifibilis per p, fequitur
non omnes terminos feriei A, B, C, D, .. . . . N effe
per p diifibiles.  Illo igitur cafi, vel illis cafibus
ipfius y, quibus termini huius feriei non funt per p di-
vifibiles), neceffario alter factor ¢a™—" per p eric di-
'Vlﬁbl]ls,

Corol-
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Corollarium 1.

~3. Quicunque ergo numerss pro & fumatur,.

..modo per p non dinifiilis, pro y femper datur Valor

< p, qui reddiv formulam za®-p" per p dinifibilem.
Similique modo, fi pro y numerus pro lubitu affumatur,
demontliari poteft, femper pro x eiusmodi numerom

- <p inuveniri pofle, quo eadem formula per p diuifibi-

lis euadat.

Coroll. o

4, Si ergo 4™~-1 fucrit divifibile per numerum
primum mu—- 1 —=p, atque pro x capiatur nUMErUs
quictunque & per p non divifibilis, femper inueniri poteft
numerus y, vi hace forma g4"-s" flen y*-ad" fiat pex
p=mn-— 1 dimfibilis. o '

Coroll. 3. |

~5. Simili modo fi forma g™—1 fuerit dinifibilis
per numertm primum p==mn-- 1, atque pro y capia-
tur nummerus quicEnoue ¢ per P non divifitalis ,- femper
inueniri poterit nnmervs x, vt haec forma z4”-4", feu
s"~aa, fiat ‘per p—mn~- 1 dinifibilis.

‘Theorema oo |

~6. Si haec forma ab"—c*, vel c*—aqd®, fuerit
diuifibilis per nemernm primwn pma-~1, tum
fumto numero 4 pro lubitu, dummodo per p non fit
’ . dini
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dinifbilis, femper inveniri poteft mumerns ¥, vt el
haec forma ax*—d", vel haec ad™ux™, vel 4"-ax", vel
X"-gd" fiat per eundem numerum primum p=ma—+ T
divifibilis. E ' :

Demonf{tratio. |

‘Cum haec forma @b*—¢" vel ¢"—ab® f{it per
numernm primom p—mn-+ 1 dinifibilis;, tum  etiam
hic mnumerns: g™=1 per <eundem mupmerum primum
p—=mn-}-1 -erit divifibilis. {71} Verum fi #"—1 per
P eft diuifibilis, fumto numero quocumque A per p non
dinifibili , dabitur numetus x, vt wel haec forma
ax"—d* vel etiam haec ad™a", vel d"-a4", vel a"-ad"
fiat quoque per numerum primum p—mu— I
dinifibilis, . T

-Co'rollarium.'

9. .Pofito ergo d—1, fi formulae #5"-¢" dini-
for fit numerns primus p=—mn-}-1, tum dabitur no-

merus x, vt vél haec forma X% —1x, vel a—a®, vel
X®~-a fiar per eundem mumerum primum p dinifibilis.

Scholion.

28, Theorema vndenicefimwm, <uod inverfim
eft theorematis duodevicefimi, iam alibi propofueram,
fed fine demonftratione, €t tametfi tum eius demon-
firationem mulus modis tentaui, eam tamen innenire
non potui, donec in methodum hic viitatam incidi

Tom. VII. Nou, Com. - L quae
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quae igitur eo magis notatu digna videtur, cum dubium
fit oullom, quin eadem ad multa alia pumerorum - ar-
cana viam fit. patcfactara.  Hace gquogue methodus ,
quae in confideratione differentiarum  continetur , nuper

i infigni vl fuit, dum eins beneficio tandem puls

che rimi theorematis Fermatiani , quo omnis numerus
primos formae - 47-1-1  aggregatum  duorum guadra.
torum effle affirmatur, demonfirationem fom confecutus;
ad quam ante nullo alio modo peruenire potui.
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