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I.

d methodumn tangentium inuerfam  referri {'olent é1
problemata , quibus einsmodi lineae curnae quae-
frudur , quae  certa quadam prae(crlpta proprietate ras

ire@io - tracus curuaruem “deterininetur , ac mutud re-
ione differentialium coordinatarum contmeatur ifta
nethodus latifime patet, atque omnia problemata,
mbus pmefcnpta propnefaa differentialia  iguoluit , in

roblemata foluta, € qmbus Analyfis infinitordm maxima
pit mcremcnta 5 verum problemata eo pertinentia ad
liuerfa genera renocanda videntur, prout. propnetas
pradcnpta, vel ad ﬁngu]q tantom curuae puncta , vel
.ad"’bma plura ve; immo ‘infinita, refpicit.  Atque adhuc
qmdem alia problemata Vvix: reperiuntur  tradtata ,- pifi
n quibus proprietas praefcrlpta, vel ad fingula curuae
puncta, vel ad bina, refertur , quae igitur primo vel fe-
cundo generi effeat annumeranda.
2. Quae diftin&io , cum minus fit vfitata, quo
clarius percipiatur , eam exemplis ad fingula genera
' pertis

oné tangentium fint praedme et cum per’ tangentes .

e2 compleitur. . Hac methodo plurima paﬁim eX1ﬂunt "

‘;‘E
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pertinentibus illuftrari conuenict.  EX Primo ergo i
pere exemplo fit problema olim tradtatum , quo quf
situr curna A M, vt ducta ad axem ADB ex quT
pun@o M rangente MN, data ratio inter rectas A

youm punctum M fpeciat ‘et per coordinatas hyj
pun&i AP=ux, et PM—y, earumque differenti}
exprimi poteft ; cum enim pofito curuae elemen}

z ~ d —_—

Y (dx" 4y’ ) =45, fit MN="" et AN=x-3
rationem datam m : 71 eXiftere opoxtet inter has ling
vnde obrinetur aequatio ‘ ;
| m(xdy—ydx)=nyds o
quae .cum alias lipeas , ‘nifi quae folum pun;&um;
(in fe quidem indefinitum) refpiciunt , pon conging;
problema ad primum genus refero, 3

3. Genus autem fecundum  eiusmodi problem
comple@etur , ad quae foluenda coordinatae ad
curuae puncta pertinentes imul confiderari debeant;

 jusmodi -erat problema de traiectoriis reciprocis, il

que _problema catoptricnm , quod ante aliquot ar
tracavi. Cupn enim in his contjouo bina curua¢ |
¢ta inter fe conferantur, et coordipatae ad ea perti
tes in compufum ingrcdiant'ur; per principium CC
nuitatis effici debet, vt bini haec punta ad ean
liveam curmam referantur , ficque aequatio inter co
patas vnicum punétum fpectantes eliciatur. - Quan
rationem hujusmodi problemata merito multo difh
ra cenfentur iis, in quibus fingula tantum  puncta
fim confideranda propopuntur ; quoniam - hic pr

. ¢
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2 snditiones propofitas etiam principii continuitatis ratio
Ceft - habenda. Quod quemadmodum ad calcalum ac-
mimodari conueniat, €X folutione p:ob’lematis traiecto--
{ip reciprocarum , catoptrici illius aliorumque fimi~
jisin intelligi poteft, cui argumento propterea fufius €X- -
licando hic fuperfedeo. '

]

4. Circa huiusmodi autem bina punéta, ad quae
4n . talibus _problematibus fimul _eﬁ. refpiciendum . hoe
Jilp-rimis. notari . ANETELUr » quod ifa inter fe debeant
efl correlata, vt qua lege ab wno tranfitus fit ad al-
terum , €adem lege wiciffim ab ifto ad illud fiat reuer.
fo. Tta fi quaepiam wariabilis ad alterum zelata pona-
fijr, =3, Tes commodiffime ita «concipi folet, vt cadem
gatine fumta ad alrerum referatur ; {ic .enim dum-
zec denuo negatine capitur , -«quia tum iterum . euadit.
ofitiua , ad prits pun@um fit tranfitss.  Atque ex
oc fonte, qui cum principio continuitatis arctiffime eft
niunctus, folutiones illorim problematum funt hauftae,
de qud wix ¥ia ad eas patnifict.  Alio autem modo. -
idari debebunt -problemata, in quibus ad terna’ punda
correlata fimul eft refpiciendum , -vel adeo ad quaterna
plurave , quorfom referri poffunt €2, quae nuper de
curuis, in quibus omnes arcus datae cuinspiam ampli-

tidinis debent effe inter fe aequales, fum meditatus.

3. Verum {i conditio praefcripta ita ad duo cur-
vae pun&a fimul refpiciat , vt non fimili modo re-
greflus ab altero ad alterum locum habeat, fed €o mo-
do, quo a primo ad feeundum- tianfitus; eodem modo
-fecundo ad tertium quodpiam , hincque ad quartum
‘ - et

-2 Tom. X, Nouw, Comm. =~
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itum  tranfitas procedat ; tum mon g
pae puncta Gimul ad propofi 8
nt aeftimanda j; quam “ob 18
&is vfu_rpari folita hic nu
Cum igitar 0e meminec.
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et ita in infin
fed innomerabilia Cur
conditionein referii fu
methodus  pro dnobus pun

fuceeffn adhiberl poterit.
quidem vilum adhuc problema huius genexis Vel

pofitarn effe vel folutum , haud ingratum  Analy
cultoribus fore arbitror G nonpulla huiusmod prob
1 hic in medium attulero ,'ﬁmulque methodum
) foluendi aperuero. Tantum autem abeft , vt hac o

oo thode omnia problemata quae in hoc genere excog
LR tari poffunt , refolui poffe credam , VU potius eius it

{ufficientiam lubens agnofcam : verum quia cultura o
plaie generis haud parum tem poris poftulat , nemineng
hos primos conatus meos in hac infueta Analyfeos i
tc excolenda reprehenfurum effe confido.

Problema I

conflruere lz'n;mm, " euruam
punctum 1 normali 1Q_ app
ducta QK acqualis fit ipfi.

mat

%?b- 1. Super axe AV eiusmodi

ig. 2 gt dufta ad quoduis
cata ex pundo Q€
mormali QL. .

6. Hic quidem duo curuac punda T et

inter fe conferuntar , dum pandum K per applica

K in termino Q {ubnormalis PQ , quae pund

refpondet , erectam definitur ; ac problema exigit

) 6t QR=QIL; yerum eadem conditio poftutat , i}
ad K ducatur normalis KR, ipfi quoque applicats RY

' fir aequalis. Tum vero etiam fi ad L. normalis
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et in S conflituta applicata SM ad M denuo
emalis agatur MT, ficque porro ex T applicata TN,
*,d N normalis NV, fit continuo ~
QK=QlI; RL=RK; SM=SL; TN=TM;
: - VO=VN etc.
Ynde vt preblemati fatisfiat , fomto curuae puncto
wocunque I, cum €O ~combinari debent alia pun@a
%im eo in calculum introduci oportet ; in quo ipfo no-
tas €t difficultas “huius problematis confiftit. L

=. Si abfciffa punéto primo I refpondens -pona-

ur AP—x, et applicata Pl—y, gnia eft fubnormalis
: y¥ @2 4dyn

. d . . i
PQ=%2 , et ipfa normalis QI ===, per
principium continuitads talis aequatio inter & €t y de-
' -ydy

deratur, vt fi in €a Joco X fcribatur AQ—x~+ 75>

alor applicatae euadat QK =
semadmodum  haec “conditio
he perfpicitur. Aequatio quidem infinita folutionem
roblematis complectens exhiberi poteft ; {i enim. bre-
itatis  gratia  ponamus %‘%:t, quoniam pro ¥ fcribi
dgbgp x-+1, vt valor fequentis applicatac prodeat,, qui
c(‘;j" (d_’;’_x‘t—dlfl:j/(yy—’r t£), habebimus V' ( 3y +7)

T, tdy trddy S Bady t4dey
Eﬁ~y+,xdx+_x.z’_—ﬁ_’ T ye2, zaxd ;.,,3_‘4}‘1‘,{;4"*'“6[(:.

fumto differentiali dx conflante; fed haec ipla aequatio
differentialis infinitefimi ordinis ita eft ‘comparata , .yt
llo modo  pateat , quomedo - el per - aequationem
quampiam figitam fit fatisfaciendum. :

S 2 | 8‘. Haud

umerabilia K, L, M, N, O etc. quae ergo fimul

oy (dx?
ﬁll'-(—%g—*”——.%lﬂ.r Verum -
fit ‘adimplenda , - difficilli~

pMAR L
i
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8. Haud parum autem fubfidit ad hoc problem
foluendum afferet proprietas cum conditione praefcrip
coniunéta , gqua declaratur, omnes has fubnormales PQ,
QR, RS, ST etc. inter f& efle aequales j quod  qui.

Teb. 1. dem ita facillime geometrice oftenditur ¢ Dudis tam’
Fig. 3- gpplicata pi, quam pormali gi proximis, § €X Q in
4i demittatur perpeundiculum Q x, erit trrangutom

Q g fimile triangulo 1QP, ideoque Qg+ 1= QE:PQ,

Tum vero ob mormalitatems defignat & incrementum
normalis QI, vnde cum etiam fequens applicata proxi

ma gk acquilis fit normali ¢i, erit eius incremnentum
kyv=q, duda fcilicet axi parallela Ky, ita vt fi
Ky=Qg- - Quare cum pro pormali KR fit QR «

. —Ky vk, ent quoque QK:QR= Qq:q=QI:PQ.

At per hypothefin et QE=QI; vnde fequitur fore ]

QR =PQ, atque ob eandem rationem per(picuum ¢

 Fig. 2. omnes illas. fubnormales PQ, QR, RS, ST etc. inter

e

* fe aequales efle debere.  Neque: vero hinc  vicifl
_concludere licet , fi omnes iffae fubnormales fuerint ag
_quales, etiam _fingulas applicatas normalibus anteceden
. tibus acquales effe futuras. ‘ ) ,

9. Ratociniom hoc , quo gequalitatem {obnorm?:
Hum demonftraui , quantumuis fit sigidum , tagien Vi
_exceptioni_eft obnoxium , ‘quae locum habet , fi ele
menta Q 4 et gk in pihilum- abeant , quoniam “tu
ratio Qg g x euadit indefinita , neque amplius {ubno

_mali fequenti QR definiendae inferuit.  Vaicam igitt
‘hunc cafum  feorfim evolni “conuenit , in quo cum g
fit Qg feu differentiale lineac AQ=o, ipft AQ erit §
conftans , et omnes CUIUAC normales in eodem axi

: " punco F

pd
2

E
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.Q concurrent. ‘Habebitar ergo hoc cafu circu-
g.qua cum applicata ex Q erecta QK fit  nor-
[ “quippe radio aequalis,, - circulus  hoc fingulari

: ptoblamati ,fatisfac_it. Cum -enlm . omues - nor-

in centro conueniant , et applicata €x centro
Uda ipfis fit aequalis,, - problema - vtique per  circulum

Shiitar , et hic ae,qu:tl'gtds {ubnormalium locum non
fbet.  Verum haec folutio - penitas  eft {ingularis et
ime difcrepat ab ea, qua alise curuze fatisfacientes
igari debent , in quibus omoino ad infinita curuae
a imul eft refpiciendum , quac acqualibus “fubnor-
Hlibus 2 fe innicem funt diffira. o '

10, “Neque vero hinc concludere licet, quod infinitis
&is eadem conueniat fubnormalis : vbique prorfis quan-
,%%@:t {ubpormialis effe eiwsdem magnitudiniscy i deoque
Qﬂﬂ*‘ntcm.. y :Pﬂfabom -enim cui - haec’ proprietas com--
ofit ,+ nOfteo sproblemati . minime _fatisfacit ", etiamfi-

E 4

\nes omnino ; fubnormales habeat *aequales. .Atque
c.0b rem modo. MOoNUeramT, ne-illa propofitio, quae
1, indole. pragferipta punctoram I, K, L., M -et .
mlitatermn {ubgormalinm coniunxerat , inuertatur. Res
r i’ﬁa conc‘ipi' debet , Vt, quemadmodum punctum [
inomerabilia alis pundta K, L, M, ete. deducit ,
lis * cur iilo communis fubnormalis conuemiat , ita
alio.-quouis -puncto incipiendo peculiaris feries infi-
torum -punctorums oriatur , quibus  pariter communis
bngrmalis, fed ab illa diuer(3, conueniat, ficque in curua

nitae. feries innumerabilium punctorum concipi de-
t’; quarum. vnaquaeque fibi peculiarem fubtangentis
yntitatern habeat ; ita vt nullom .curuae . punétum. fi-
ad plures feries pertineat. Ex quo' quaehbet illa-
S 3 . rum

¥
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" rum infinitarum ferierum a reliquis magnitudine fubtay,

quae cum €3 quafi connexa funt intelligenda.

gentis diftinguetur, ac fumta quapiam fubtangentis quap,
titate —# , ea communis erit infinitis curuae pundis

11. Haec antem confideratio nos ad folutionery
problematis manuducit : cum enim fubnormali # infini.
ta curnae punéta I, K, L, ‘M, N etc. ideoque
etizm infinitae abfciffae AP, AQ, AR, AS e
conueniant , hae abfciffac per functionem infinitiformen
fubnormalis # exprimcndae funt. Sumto ergo quodam
angalo @, per cvius finum et cofinam fubnormalis
determinetur , idem valor 7 conueniet his infinitis an- -
gulis . : |
O z2m+ Py am—+ Q6w P8+ ; rom+Qetc,
denotante  femiperipheriam circuli; feu angulum 180°,
Quare fi T aliam quamuis funtionem fin. § et col. P defi-
gnet,atque abiffa x, ita exprimatur, vt fitx=azP+T
pro codem valore -2 habebuntur iftac infinitae abfciflae,
arO4+T; at(2m+ Q)+ T; at( 4+ O)4-T;

N at(6m+P)4+T et
quae atithmeticam” progreffionem conftitount differentia -
exiftente 2 amf, quae cum efle debeat =7, erit azm |
_atque expreflio idonea pro abfcifla x::,i—f,—}- T, 6- -
quidem # et T fint fin&iones binarum quantitatum
fin.d et cof.>, vt eosdem valores . retineant , etiamf
_pro @ feribatar fucceffive 2 w~+ @, 474+ P, 6w+ Perce

12, Inuenta iam idonea expreflione pro abfciffa
x=24 T, fit y applicata ei conueniens, et quia
| ‘ ’ fubnor-
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is effe debet =1 , habebimus 242 —¢ | ideo-
2 ftdv. Cum igitr fit |

x——tfg "f‘@dt*?‘dr

"‘”dp-—}-—cb'df—l—td'r

— 2T

l‘léft'dx".____—'d‘”*‘"‘n ’”+”M+th vnde fit
n;{'tdx”t—t—? +j”w JtdT , ia vt fit

‘ " aT

ﬂ_,——;,tzcb—f- L [ttdPA4-2ftdT.

f‘Hoc igitar modo fi pro # et T fumantur fan&iones
Haecunque binarum quantitatum fin @ et cof. O, ma&i
‘mus idoneos valores pro coordinatis curuae X et I
{unt

x-—'zw“'{"T et v
C yy—rm ttq>+,,j‘ttd<b+zftd'r

13. Hoc quidem modo id fumus adepti , vt ea—
em fubaormalis # - conueniat infinitis curuae - puné’us

e

; K, L, ‘M etc. veram hac proprietate nondum tota
problcmatls natura exhauritur 5 fiquidem aequalitas fab-
pormalinm  non neceflario aequahtatem cuiusque  appli-
atae et normalis praecedentls includit. - ~ Vt igitur et

hanc propnctatcm comple¢tamur, quia eft PQ_.. t, et
,PI =¥y =:a tt(b—f‘,,,fttdCD—\—-zfth

_cmt quadratum normalis Q I, 1deoque et’ apphcatae fe-
quentis QK

- QK =114 ttd)—}-,,fttdd)-—}-z[th
‘qui idem valor refultare debet, fi io expreffione ipfius

PI’ loco @ ferbatur 2 7:'—-&—4) At hoc reuera cuenit,
L : - dums=
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es zﬂfttdCD—lr—thdT
nbamr 2y

formulae mtegml
(beant, fi 1oco ORE

yt formula ™ ,,fttd

fin. Q. et col. ¢,
a‘o(cxﬂ'ae p\ures app

dumimnodo’
nullam mutationem

uare neceffe eft
functio quamxtatum
formis , 0¢ exdem

deant.

licatae refpon

g4. Cum autem T et ¢ fiot huinsmodi  funétio-’
etit- et Tt huiusmodi ;

aes ipfarum fin. Pe

vnde cum {it
«Tt+ fttCD 2dez

~[ttd<1>+zfth_,
denotet. V. quogue’ funé'txonem fins cp et cof.CD , 4C PO

natur
—fttdd)——zj'l‘dt,,-‘-v
11dQ IR
M T
aecunque  yniformes

fietque T'::?:'d‘t
-Quare fi.z et V Gnt fandkiones QY
3 ‘ problemau propofi

formulamm o et {c-_o(,: )

fatisfiet  perfedie.. per coordmatarum exprel

ﬁones. S

1D 4140 "";ai<v'""

x"ﬁs’rﬂdff*—,dt Ve

— 13.4Q 2tdV .

_}’}’-—-v +a'ndt+ di +2V

fimam continent.

quae folunonem gencrah
atet , nullas lineas- algebraicas “exhiberi- PO

‘problemau fatisfaciant circulo fcilicet eXCEPLo 5
cblema foluere vidimus.

Hinc autem

fle , qua
quem

modo prorfus fingulari pr
15, Vt exemplumn talis curpae in mediom  affe-
- yamus , ponamus A
: o o)
;t -y (1 -necofl ) ent dt,;:::naad(bﬁn (D, et at-— ;d’&“}ffw
vnde
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nde ‘irddq: — = ,,,jf,ffq? . Statuatur jam* V=232
4

a+ﬁﬁn Py fin. Peol. P), erit dV—-”m((Bcof (D-

2'yC0f(D "'Y) ) atque
40 4V

e T 2ncof(D+ nncof(}) +'y Bcof@

— 2+ cof.P*).
Quo nunc fin.$ hinc ex denominatore abeat, quia
ioquin caft P==o et P=m exprefio fieret mﬁmta,

Ponamus B=—2n,e 1t 4-y=—+42y-nn, feu
P /R, { obtmeblmus ue
= > q

tdd 4V (nn-{—z)ajanD _,Q{D(l_ncof@) (nn_*_z)aml,
mdt dil— T L am o etxZ 7 +— 0w
s [ {te—nco. P2 .
16. Porro vero erit '1P — 22 =l B2 et
!dfb 2tdV (nn-*—-z\aa]m..@(:-—nmf.(n)
Tat T At — —anm : , vnde fit
aa@lr——ncof@)’ ("?1-!-2')G’J1n¢(x—neof®)
— 28 + Czam o

‘V+Am(a 2 nfin. C])——l-(ﬂn—-}—— I )ﬁn.(})cof CD)
uae expreffio reducitur ad hanc: » -
jy:aam ':.,Mof_@)z' ia;-i-a:,f,zz; (2*nn;4ncvof.q3)v.*
~Pro exemplo magis fpeciali ponamds n;:'_"x“,» et pro.
«coordinatis habebimus , fato a=o,
x';““’“:‘;°f"”+f"if;:'"” £ (O(r-cof. O )1 B)
yy=t LS L i, B(x = cof. ) =42 (x - cof. )

(P(1—=cof.P)—~4fin. P)

fietque fubnormalis %72 = ¢ —a(x—cof. )

dx —

vnde figura curnae iam quodammodo colligi , ac per
cogmtas fubnormales conftrui poterlt.

'~ Tom.X. Nou. Comm. T | 17,
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1y. Curma autem adhuc fimplicior obtinetur ,
z aﬁn. CD

ponamus £==3 CB,.coj.Eﬁv fe‘;q’)’:—"’-dm“g-i y tum e
ad tt Tz e ttd@ :
fic dt = T de gafio s, ideoque Jomy

— % fin.1{" ; vode erit
a a . AV ol id
— 20 tang. 1O+ —fin.g ¥ o — :
X ,nq) gf@ D 2d®

Jy= = @ tang. s ¢+ %g“ tang. HOJLRH Oy 4‘% fin.x
QeofiP4-2V
 abdd
col.: P

A )

flataatur V=2ab tang. ;P , vt fit V=
hincque - |
 x=iPuogidE6niPI-5

yy="1% Qrang.; ¢* 1" tang. ; P fn. HOY

wbi patet fine detrimento amplitudinis poni pofle 4=o
jta vt fit , : .
) :%{@tang.;®'+ﬁn.—:¢')
y y—= = tang. s P(Prang-: O+ 260.50%)
vnde erit yy—2axtang.;(b:’,f“mng.}(bﬁn. 1", Quars
e iy — 1 — 24y Ny — ydy
~cum fit tang ;P =5%=.ads et fin. D= yrmimrrro
“hinc aequatio differentialis inter iplas coordinatas x ety '
slicietur , quae eft .
‘ g _ — yydy¥ ,
8 (}dx xdj)—‘z;u adxs4yydys
18. Hoc autem problemate foluto per_ easderm
formulas quoque fequens problema latius patens folui
poterit : '

PIObl‘ﬂ
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Problema 2. |

per axe AV ciusmodi confiruere lineam curuat EO, Tb. L.

ot dulta ud quoduis puncium 1 normali 1Q, appli~ Fig. 2

“egtae ex punClo Q edullae QK quadratum ' fuperet ‘
uadratum -ipfius normalis Q1 dato Jpatio cC., Jeu

o ff QR=QUAce
Cum etiam hoc caftl omnes ‘fubnormales focces-

Eﬁn! gue PQ, QR RS etc. fint ilflter fe a-equales , Vi
LoV ex praecedente demonftratione facile intelligitur 3 quando-
bd Q> idem fubnormalis % =1 .eadem  prodit , - etiamfi
o wadratum applicatae 3 » quantitate conftante. fize au-

eatur fine -minuatur : in fuperiori folutione omnia mMa-
¢bunt invariata vsque ad finem §. 120 Quare fumtis

0z ¢t T functionibus vniformibus formularum fin.
¢ cof.d, pro determinatione coordinataram AP=x,
I=y habebimus: .~ et
”—_—:z—’,,,,ttCD—t—fgft/tdéb—}—:#frit;-zf,’rd't.
~ 19. Cum jam pro primo problemate formulas
integrales 5 [12dP—2 [Tdt aequauerimus' functioni
voiformi ipfarum fin.d et cof. P, hic rem ‘generalius
expediri oportet. Quoniam vero ¢ et T funt functio~
nes voiformes ipfarum fin.® et cof P huiusmodi  in-

tegralia practer tales fonctiones infuper ipfum angulum

compleéi poffunt , ita vt hacc pofitio latiffime pateats

Sfird®-2 JTd=07

L t1dD—-CdO—dY .

nde fi T— 4aTdl ‘ o A
T a deno-
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denotante V fun&xonem quamcuuque yoiformem  ip
_ et col ®.  Hoc modo pro omnibus caruig
in qmbus fubnormaies fucceffinae PQ , QR, RS e
funt ioter” ‘fe aequales, prodxbunt fequemes COOIdmata

rum detetmlmtlones s
1 ftdcb cd@ dv

x""’;ﬁ T amdt -
S 1 t3d®—Ctd®—th+c®+V’
.‘y.y-.’-'z‘ﬂ:f"' T

vnde differenti® . inter’ quadrats .cuinsque normalis‘vet aps

phcame fequentis exiflit conftans. -

S 20 Pofita. igitur abfciffa- AP— cum ﬁt
cP+V 330 — d y

Pl ..,ﬂq)'*_mqj LRI ? ,Cfﬁ@ =td] V , etit, ob PQ-t,:

:'_m—rt.;—trd:—%—cd)-{—v 13 d Q= czdcb—rdv
LIS
Poﬁto autem 2*‘:—{—(’() Toco CI) valor,, 1pﬁus pP1* ablt'-

m QK ynde fit .

QK w,qrn,*_mc+tt4>+c¢+v+t?w-=wc;:tm_—rﬁvj
1deoque QK —QV= C. Cum igitor debeat el
—Q I’ +4-c¢¢, caplendum et C=cc» vnde {olutio

ad. problema prOpoﬁtum ‘accommodata- erit =
: 19 (rt—cc)dcp—dv

x:;_"l_t 54"1 t ® .
(tt—i—cc) “+V t(tf-——cc)d —-td\i’
.y.y"" + 2'IE

va pro £ et V ﬁm&lones quaccunque vmformes quan. ;

titatam Gn. O et cof. @ affumi -poffant.
a1. Si ex his aequanombus 1p(é angulus ¢ el

mmetur obtinebitur- haec. aequatio
(tt—cc)’d¢—(tf—cc)dv

tyy—(tt -4 c'c:).ac::.:—;t T '
ga fi quantitates fin. P et cof.® hincque ipfe an- .

€x q
gulus CID definiatur eorumquc valores in altera priorum
acquas

~
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onum. {ubftituantur , reperictur aequatio inter co- |
’g.s“ijx et y, quic autem ob angulum @ erit

em, Vaicas vero datur cqfus quo curua pro-
Igebraica , qui Jocum habet , {i poﬂ eliminationem
1, ¢ fimul quantitates a fin. (D er cof. (. pendentes
alculo abeant, quod vfu venit, fi fuerit z==¢ et
0, feu V= Conﬁantr tum enim  poftrema aequa~

datim praebet inter x et y h:mc aequatxonem :

Excere cum eius fubnormalls fit conﬁans At reli
curnae omnes problematx fausfmentes funt tran-

.

‘-z. Vt etiam | curuae tranfcendentxs exemplum,
fiddamus, et qmdem tale ; quod cafum parabolac in f&
: omvple&arur ponamus_

—— acofCD et V*eékiﬁn.¢+aafn (I)cof CD,"V

A

e _ﬁt .

- — i v
___(c‘& a:z{CD)CD +d i @ 7
,__(wc - 2accaf ¢+aacoj (32)47 acﬁr’z.,(h _
Y ..N'}/j R 2w
yode £ capxatur a=o0, ﬁt . S
x"‘cf et yy—=2= ,, ’ ldeoque yy 208
- genere autem ent o '
Jy—rex=7g - Pcof. * ~ ”ﬁ"' et

(zc—aco (D’Q
JJ'—i-zcx..- e -
T3 - whi
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quationum fubftitnantur , reperietur aequatio inter co~
Edipatas ¥ €t g, quie qutem ob angulum @ erit

trm(cendens. Vaicas vero datug cqfus quo curua pro-
algebraica , qui locum habet, fi po(’c eliminationem
anguli @ fimul quantitates a fin. CD et col.d pendestes
ex. calculo abeant, quod V{1 venit, fi fierit tz=c¢-et
=o, feu 'V Conﬁanu tum emm poﬁirema aequa-

",“cy}‘f-:"c'ck:C feuyy::zc'x;{—-c -
flatim avtem perfpicitur, parabolam huic problemati fa~

; tisficere, cumn efus fubnormalis fit conftans. At reli-
ob PQ quac curuae omnes problematx fansfmentes ﬁmt tran~
P1* abit 22, Vt ethm  curme tranrcendentxs exemplum.

addamus , et quidem tale y quod cafum parabolae in f&
comple&uur , ponamus_

‘t_ﬂo’ acof(b et V_.-f- zm; ﬁn.qj‘—{?-dgzﬁn Cbcof (D,> -
vn\dc fie. .. o
- di=ad O . (D etd V—-zacdq')co( (I)—}— zaadcbcof C[) —aad(b

quibus valoribus fubftitutis adipifcemur :
(c-acofCD Y@ +¢1ﬁn¢ ‘

x
(2ce — 2accof.¢+aacoj $2)Q acj'z'n._di
J’J’-—- T 2w . ‘ T Tam
T vade fi cap1atur a—o, ﬁt _
ue (D'?h'*. - x__,—%’ et yy—"- xdeoque yy-:; 20%.
—ce)dV *In genere autem ent .
o ST 1a Q acfin.@®
: ipfe ans | . JJ' 2”"—-( 2 cof ?@)’@ et
- 2 ¢ == a'co

2 priorum L yyteex="T -

aequa: T 3 W

| IR )
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vbi notandum eft , quo minor valor ipfi @ tribug
eo propius curuam ad figuram parabolie effe acc
mm. ‘

23. Duo haec problemata in hoc vno com:
hendi potuiffent, Vvt curuae quacrerentur, in qu
fubnormales fucceffinae PQ , QR, RS, ST etc.
fent inter fe aequales. Simul enim atque haec proj
tas in quapiam curua locum habet , quadratum g
que applicatac a quadrato normalis praecedentis qu;
tate conftante differt , quae ergo fine fir euanefcen;
in problemate primo, fiue data, vti in fecando, dete
nationem minps effentialem inuolnit ; problema ¢
fieret impoffibile, fi ifta differentia, neqne euauelcens
que conflans, effe deberet.” Verum inter has fubno
les fuccefuas PQ, QR , RS etc. alise leges
greffionis conflitni  poffunt vode problemata
non parum curiofa pafcentnr.  Hinc autem binas
greffionis leges fam contemplaturus, alteram arithn
cam , alteram geometricam , quoniam hinc mett
alia_huiusmodi- problemats folpendi facile colligi po

Problema 3.

24 Si ad terminum cuivsque Jubnormalis ¢
cata conflityatur , Wt ex quouis curuae puntlo 1
jnfinita bujusmodi fubnormalium fucceffiuarum PQ ,
RS ete. oriatur , jnuenire eas lineas curuas o in g
iflae fubnormales fucccffiuae  progreffionem  arithme

gonfityany, .
Pro variabili priacipali affamator angulus @
fpondens curuze puncto I, qui fi crefcendo abea
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4+, 4n+P) 6 m+@ etc. refpondeat pun-
entibus K-, L, M etc. Horum autem

1§ curuae fequ :
orum angulorum, tam finus, quamn cofinus, efle €08~
‘onidens eft. Quare fi litterae P, Q, R, Set.

funtiones quascunque quantitaturn . O et
&0, eie communes erunt ornuibus curuae punctis
Y K, L, M ec.ac pro omnibus eosdem valores re-

¢ Quod fi ergo {iboormalis prima PQ ftatuas
'7‘—-_,_."P(D+Q_, erit fecunda QR::ZWP-{—PCD+Q,
i1 RS—= 47 P-+PO+Q , quartd ST—6mP
PO+ Q. etc. ficque iftae  fubnormales fucceffiuae
togrefionem arithmeticam conftitueot ,  cuius differen~
ot — 2 wP , vii problema poftulat.  Vnde fi in
s his fubnormalium  progreffionibus eidem effe de-
¢ differentia , fun&tionem P conftantem cfle oportet.

otent

T Quoniaxﬁ autern ipfie hae fubnormales dif-
arentias praebent abfciffarum facceffuarum . AP, AQ,
R, AS etc. flatuatur abfciffa prima |
A= =L@ MO+ N o
vitentibus L, M, N functionibus ipfarum fin. O et
cof ®, eritque abfciffa fecunda
AQ:LQ)’—}—MCD+N+4—11L(D++7WL+27:M

vnde fit differentia
PQ=47LO-4mrlA-2mM
quic cam aequalis efle debeat primae fubnormali PQ
—PP4-Q, erit _ _ '
P—4mL et Q=4m rLt-2mM
\ hocqus
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boormales  finnt diff

hocque modo 'ﬁmulﬁ fequentes fu
Hinc igitur fumty 3

yentiae abfciffarum fequentinm.
prima abfciffa expreflione S |
AP—z=LQ +MP+N, fubnormalis erit .
'PQ:4-'HL4?+4-’TYTL——}—-2’KM:¢ :
et fequentes fecundum differentism 87wl p
diuntur, o

26. Ponamus nunc appl

et quia -ex fubnormali PQ=1 habetur 'yd—dxl =1,
gy=2ftdx, ideoque NI
gy=4mf(2LP 27l M) (PPdL-+20Ls
ST T QM M )
‘quac formula evoluta pracbetz - | g
yy=4mf §2LP'd L+4LLOd .C_D+;2LM7<§>d<D+27rLl\ld§

icatam curuae PI==

2 LPdM A2 LP4N + 27l

) 42 wL®dL 4+4mLLPdP+ MM d

. iM@L +epLdPMi M

. = Lo LMPdP
L AMPIM

quae five integrari poteft, fue fecus, femper valo
idoneum pro applicata y pracbet. Veluti fi pon
M=o, et N=o, at L flatoatur conftans ,
x—=LP*, erit , : |
JJ'—"—Mrf(A:LLCP’dCD—kMLL@d@) , fen
W= SpLLQ 87 nLL "+ Conft. |
Cum ergo fit =V'§ » erityy= soxy Lat grnlatC
Sit srmL—a; fit yy=3xV 2ax A-ax-ab,

- gurua algebraica ordinis quarti.
._ P
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. Problema 4.

2-,- Si ad verminum cuiusque Jubnormalis applica-
L, conflituatur 5, Ut @ quotis curuae punito 't incipiendo
ories infinita Subnormalium fucce[finarum P Q, QR,
RS efc. proueniat, inuenire eos <afus , quibus iftac Jub-
normales sonflituant progre/fionem geometrzmm, CHIUS £X-
onem fit datus —n.

' . Pofita ergo pfima fubnormali PQ:t, xequmtm-,
't ﬁt fecunda QR —mu?, ertia RS=n"t, quarta
ST —nt, €t ita porro, fumatur dterum angulus QP pro
yariabili pun&o I refpondente, ita wt pundis fequenti-
bus K, L, M -etc. :tefpondeant anguli 27r+(I), 47 +O,
w+q> etc. «quorum omnium ddem eft finus —fin P,
demque, «cofinus ——cof. CD, atque- functiones -quaccunque
yniformes 1pﬁ1rum £in.Q et cof (P illis curnae pun&is
nfinitis T, K, L, M etc. aeque conuenient , cuiusmodi
Rinctiones httens shaiusculis P Q, R etc. md1cemus.

froblematl .ergo ‘fatisfiet ., Ti ponaums et'—nz zmp) tur

bnim. pofito (D-}—zm Joco fb,fubnormahs fecunda erit
3 -2

n v P—nt, ﬁmllxque :modo fequentes praefcri-
tam progreffionem geometricam -conftituent.

. 28 Pro abfaﬁ'a igitar AP._x aflimi debet hu-
usmod1 expreffio & = ;1. n”’P—l—Q,’vt pofito (D+27t_
pro O, abfcifa AP abea: in AP~ PQ, vnde fi vo-

femus applicatam PI—y, ob ° xy =1, habcbxmus
¥y —2ftdx, 1deoque. -

BN
W= "PP+2fﬂ 3 PdQ
~Tom. X, Nou. Comm. v Quare
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Quare pro curuis- problcmati (atisfacientibus affecuti .
mus has formulas generales :

: %
X=i ”‘P +Q
Jy=a=ih . PP+2fn’“’Pa?Q

vnde §i fit Q=o0, et pro 2fndeQ_fcr1batur +
obtinetur flatim curua algebtaxca hac aequatione ¢
tenta :

gyt em""(n- 1)xx
quae pracbet hyperbolam , ac, fi fuerit a=0, lin
xe&am y=xVn—1)

2¢. Euoluamus etiam exemplum curuac “tran
dentis fitque P —a et Q —=ofn. Q, vt fit

9
x=; —-'n”‘—i-bﬁn ®, etyj_n"’ "'+2 abfn “d(b(

Cum autem fit

| fn”‘dCDcof CD::n”‘ﬁn H—1% fn”‘dd)fm q
fn"’”dCDﬁn (D*—‘—-n”‘cofq)—l—l" fn”‘dd)cofc
S 2"‘d<Dcof Cb—n”‘nn P42 nzicof O-5) _[n""d¢

Qlomam igitur haec integratio ad f ipfam redv
In
fi breuitatis gratia pomtmus m= A, adipifcimur

nm(ﬁn O+ xeol. )
| fnma‘q)cof(l)._ O
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, m&iUé curna quaefita his formulis determinabitur :
= A b0 §

®_ y =
¥ e s o 27 (60 O+ ncol. P)-ce
, ¢liminanda quantitate exponentiali , fit

vy +cc:‘i‘:—'%(—°;°,_:f‘>\£"£l((1 4 AN (1 —AN)bfin. ()

—+2nbcol. ).

50. Solutione autem horum quatuor problema-
om methodum aperuifie videor , . cuius ope alia quo-
que huius generis problemata refolui -queant , in quibus
{cilicet fimul ad  infinita lineae curuac inueftigandae
punéta cft refpiciendom. Methodus vero ifta in hoc
onfittit, quod loco primarise variabilis accipi debeat
angulos @, qui, dum continuo quaternis  rectis augetur,
facceffiue conueniat fingulis illis pundtis ; quoniam emim
hi anguli omnes @, en—t+®, 47+ P, 6+, et
cundem  habent Gioum —fin.§, eundemque cofinum
=cof., functiones quaecunque Vniformes harum dua~
Tum quantitatum  oranibus illis punétis ‘correlatis aeque
conuenient. Per compofitionem autem idoneam talium
‘fan&ionum,, vna cum ipfo angulo ¢ ,” huiusmodi pro-
blematum folutiones funt fofcipiendac , €o mode, quo
in his quatoor problematibus fum vius.

V2 | DILV--






