3 40 wiid (o) Sl
PROBLEMATIS

CVIVSDAM GEOMETRICI
PRORSVS SI&G\JLAR].S EVOLVTIO.

Auctore
L. EVLERO

I

@uaeﬁ:ionﬁm hic geometricarn ad -examen {um re~
K. vocaturus quae cum ad geous adhoc nondom
tra@atum pertineat ec maiore zttentione digna vi-
detur , quod folutio gquam Analyfis fuppeditat, itd
fit comparata, vVt eX ea vix intelligi gueat, verum-
illi vnica fatisfaciat linea turua an plures ac fortaffe
innumerabiles. Neque vero memini alia huiusmodi
problemata a Geometris effe confiderata quae tali |
incertitudini fint obnoxia, vt inuenta adeo folutione
analytica ancipites haereamus , vtrum ad genus de-
terminatarum guacftionum, an indeterminatarum fint
referenda.  Quare. non dubito, quin euclutio quae-
fiionis , quam hic fum inttitutorus, occafionem fit
prachitura fines cognitionis noftrae analytlcac haud

msdmcrlter profcrendi.

, Nonfﬁma antemn  circuli -proprietas , qua
re@a angulum 2 binis. rangentibus formatum b;fecans
circalum normaliter tralicit, quaeﬁlonem h:u, trae
&andam fuppeditanit, .

. L
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EVOLVTIO PRORLEM, GEOMETRICL.

Propofita [cilicer reity pofisione data, A B Eits-
modi quacritur curug A m M, wr dufla ad eing puni-
um quvdeungue "M tangente M T rectae il AR in
T occurrente vedtq T C angulum A TM bifecans ean-
deim curgam in i normalirer traiiciat '

14x

Manifeftum igitur eft huie quaeftroni {atisface~
re circulum-quemcunque retam pofitione datam
A B alicubi tangentem; et cum tam locus contactus

quam magnitudo circuli arbitrio nofirg . relinguatur,

folutiones. quidem Ainnumerabiles inde nafcuntur, quae
tamen omnes, quoniam eadem fpecie continengur ,

viicam quafi folutionem conftituere funt cenfendae,
quaeftionis momentum in

Ex quo praecipunm hujns
hoc verfatur, num practer circulos alize dentur lja
neag curuae , in quas cadem proprictas competat,

3. Mentem ergo a circulo abfirahentes quae~:

fionem propofitam ira aggrediamur , vt analytice
generatim in eas lineas curuas inquiramus , quae
proprietate memorata fint praeditae.  Methodus an-
tem hoc problema refoluendi ideo hand parom  vi-
detur recondita, quod bina pun&ta M et m, quo-
Tum pexus non fatis definitur, ad eandem curuam
fint referenda , duvm pro alterg M re@a tangens pro
altero vero m normalis agd curvnam confiderari debent
quas binas retas MT et w T jrg in recta data AB
concrrere necefle eft, Vt ifla m T angulum A T M
bifariam fecet.  Neque verg haec binorum pun@o-
mm M et m relatio eft reciprocs » VU in plerisque
aljis  hujusmodi quacfionibus vy venit , vhi ex

r S 3 cerea

Tab. II,
Fig. 2.
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certa quadam. biporum punétorum relatione naturam
curuze inumeftigari oportet.

- 4. Quo igitur indolem binorum punétornm s
et M ad fimilitndinem perducamus , ad m quoque
tangentem concipiamus' mt reftae datae A B in 7
occurrentem , ac iam mapifeftum eft relationem in-
ter lineas A7 et #m eadem aequatione eXprimi
oportere , ac relationem inter reftas A T et TM,
¥bi ergo videndum eft, quomodo hae binae relatio-

nes inter f& conne@antur. Hunc in finem confidere-

tur aopgulus B 7 m, qui vocetur — uw, et ob Twmz
re@am  habebimus augulum A T m —g90° — o, cui
cum per conditionem problematis aequalis effe de~
beat angulus M T m, erit angulus MTB =2 u,
ynde folutio eo rewocatur , vt curnae pundum M
codem modo ex angulo 2 w determinetur, qito pun-
Gum m ex angulo w determinatur, | '

5. Cum igitur pofito angnlo Bim=—uw fit
angulus BT M — 2w, vocemus recias . tangentes
mi—t et MT=T, ac nunc perfpicnum eft,

‘qualis fuerit fun@io quantitas ¢ ipfivs w, talem. fun-
Gionem effe- debere - quantitatem T ipfius 2 w; haec-
que -eft corditio ob legem continuitatis requifita. qua
efficitur vt bina pun@a m et M ad eandem lineam

curuam continuam referantur.  Simili vero modo

cum etiam reGta A tanquam funétio anguli
Bim—=uw {pefari poffit, neccefle eft vt reGa - AT
Gmilis omnino fit fun@io anguli dupli BTM=—z2a.
Harum autem reGarum A ¢ et AT differentia T 2,

| : quia

~




PROBLEMATIS GEOMETRICL 14
q'ui:_;-' ob triangulom

— t
Tt___cm, €x hac

tmT reGangulum effe debet
ipfa conditione folutio ‘proble~
matis eric deducenda. " Ceterum hijc notari conueniet
angulim B #m — . defignare amplitudinem gicug
Am, ifa vt arcus A M amplitudo illins fi dupla,

6. Ad quaeftionem itaque refoluendam  gifpi-
ciamus , quomodo per angalum Bim=—uw e tan-
gentem zm = r interuallum A ¢ in’ re@a pofiticne
data A B determinetur ,
punctum fixum A accipiatur, Du&a igitor curnae
tangente proxima pe; ve gt angulus Bz =u4du,
ideoque angulus 7 B T=duw, vnde centro m vel
P deftripto arculo elementari 78 ragio i T pro-
du@o in 0 occurrente, erit 10—y, hincque ob
b7 =900 —q fit ¢ :}f_% » quod eft incremen-
tum interualli “Az ira ve hinc concludamus Ap—yide

Jinae®

Qua expreffione ad Priorem figuram translata , B

pro*z feribamus T et Joco anguli. w eivs duplum

2.0, IeX continuitatis praebet :
AT 2Tde _pr Tag

vode elicitur interuallym

—_— Tdw_ __ rtda
Tz_'f’ Jim, ool Jin. w

. » - 1 . .
quantifatl o dequandum,

7. Sumtis ergo diﬁ%rentialib;ﬁs hanc 'adipig;jq.
mur - aequationem s - S
Tdw ~— tdw.._ dy

——tB  _tdw. . d i dew fin o
Jin o eofl @ i@ T el g ol

60 uf

-+

vbi quidem perinde eft vbi

Tab. II-
Fig. 3.
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guae reducitur ad hane

Tdu_ — 4t 4. tdw
Jinaw cofls w cry’ :a Jit. w cofe ¥

-mdeque ad iftam:
Teof w =24 a ﬁn.mcof &

Quocirca quaeftio iam huc eft perdu&a, vt pro '
eiusmodi fianétio 1pﬁus w fit inueftiganda vt i pro

T fimilis fun&io ipfius 2w feribatur, aequationi
modo inuentae fatisfiat. Quemadmodum autem eius-

modi conditiones fint adimplendae , methodus certa
adhuc defideratur , imprimis fi folutiones generales
po{’tulentur Quamoblem haud inutile erit aequatio- '
pem inuentarm in plurimas alias formas transfundere,

ex quibus quae fuerit fimplicifima, facllhmc quoquq l
poterit tractari.

8, Angulum quidem o pczpetuo in caleulp
conferuari oportet quia per eum quantitates “ad bina -
punéta m er M referendae commodiffime defiviuntur,
Ponamus igitar ipfa intertalla Arz—wx et AT=X,
ita vt iam fimili modo X talis debeat effe fundlio
ipfius 2w, gualis & fuerit ipfius @, Quia erge
habemus [J,de"’ =X et [EE2—p, Dbinc fit

w cofe W Jim.w

g = 420 et pune folutio problematis pcrducxmr

ad hanc aequationem : - o
wai—w—tangmfeu ' Y :

X cof. & = 4% fin. © -4~ & cof, w.
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Quodfi porro ponamus x fin.w —y fimilique modo
Xfin. 20 =Y wt fit X cof w=F , haec 2 .
Quatio _Emdit fisn plicior = o S

Y —dy Ny 24y @
:ﬁnw j—— &E‘ -fel,‘l Y ..._.-7 dm ﬁll- Cﬂ | ) |
oui aequationi jta fatisfieri oportet, wt qualis y
fuerit fun@io ipfius w, talis Y fit finctio ipfius 2 .

g, Poffumus quoque pro puno s’ ipfam mor-
malem # T in calcolum introducere , pofita enim
m'T = p, et norihali pun&o M conueniente —P, -
quia eft p=ftang.w, erit fimili modo P=T¢ang. 2
et ob ¢ = 2w pr T - BoL28 gequatio {olutionem

Jm.ow T jimew

gontinens abit in hanc formam 3

szd»mcnr.zm_fpd-mcoj.-w___ P
F T Jinzw )2 (FawE ~ fo.w

quae differentiata dat @

2P dwcolze ___;‘Prl'm.'f-‘o_f-t;ﬂ —_—ab __plucloe
L fita 2 9}.)’ (Jthewm P — Jjin. @ (fimw)

. feu Pdwcol 26 = 2 dpfin. o col.w” =dpcof. o fin. 26

Jdta vt fit P—22 cofl wtang. 2 w.

10, In computum etiam duci poteft ipfe arcus Tab, I
curuae A m, qui ponatur — 5, ita vt relato inter Fi& 3

hunc arcum A m— s et amplitudinem eins o fit
“definienda. Ex figura autem 2, hoc facillime prae-
flabitur , cum enim pofita tangente m:=—=¢ fit~
mremt-dr et mp —ds, obtd=¢tdw hinc-
que vh = tdoe erit md=i-ds LY,

Jim w i w

L Tom, X V1. Nou. Comm. T quae
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Fig, 2.
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quae lines. iph- o=
vide colligitur:

¢+ d s aequalis flatni debet

- f dwenfwy — doffinowe
d.f‘._—dﬁ—l ’ J’znw - _ﬁn.,m. .
ideoque # = o fdsfin g Quare fi fimili modo

ponatur alcus AM._.GS tangente exiftente MT= T,r_
habcbimun
' deﬁn = [dS{‘n.mcofm ;
105 valores in aeguatione f{upra inuenta T cof @
—i-+9L fin.wcofi @ fubfiitui oportet , ex quo
conﬁdru:;
= [dS ﬁn, 2} cofm._.,

— fine o1.c0f. cof w

= fds fin. c:a+‘“ fin. w cof &

~ ;;{ @ fd s fin. w

fen fdSfin, wcof.w = fin. W fdsfin w47 fin.o’ cof. @,
1. Hac aequatione differentiata prodit
dS fin.w cof w24 w fio, w cof w/ds An. w45 fin. &
o —}-d“uu o *cofu- 2 d s fin, weof. w'— drﬁn m
ac faa dll.li.ﬁo,!l& per fin, wcof. & fie
dS=adufdsfin.u—adscolut-2L 5 fin.w

ddS_zdmd:ﬁn wieddscofa-2dudsfn. w5t in! @

o +ddscoﬁ _
1dcoq11e ddS= 3cfdfcofm+d”fnm . e

bi quidem: differentiale de pro conflanti eﬁ fumtum,
Hu]c aequauom fatisfieri  Ratim llquct fumendo

dds ..
3 i_,. o quia’ tum - quogne fie -‘”—9 — o hinc.antem
e Tl collis
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colligitor s —a@-~bw ita vt arcus Am=ys fit am-

plitadini propomonahs, quae eft notiffima cu'cuhv

proprmras

T2, Quodﬁ porro radius ofculi curvae in s
,ﬂatuatur =r, in M vero = R quoniam tum it
ds=rdwet dSz2Rdw, aequat1om=m modo in-
ventam facile ad radios curnaturag traduumus .
vonde refultar = | :

2dR'—3drc0fm+“‘“ﬁn.

vbi multo magis perfpicuum eft circulos fatlsﬁ%cere,.
cum fumto radio ofculi conftante conditio iftius ae-
quationis impleatur. Vlterius vero curuae A m M
euoluts induci poteft, cuius fadius ofculi pro pun&o

_ex w nato fi ponitur —+, pro punéto autem ab M.

_derivato =R, quia conflat efle dr—rdw et
dR =2 Rldu prodit haec aequatio : :
4Riz==3# cofm«-lr—"” fin. w.

Quae{’ao igitur nofira jam huc eft perdué’ca vt judi-
cetur, num huic aequationi per alios valores prae—
ter '~ o et Ri=o f&tlsﬁﬂrl _gueéat.. '

r3. Com it ds=ds 102w et radius
ofculi curniae’ in # quem poﬁumus '

_.ds — dt t cofs
r— dm+ﬁpm?

. et radms ofcuh in M
’ R___ aT + TCOLQ[AJ

Jino2wm ?

B
-

T2 . quibus

’
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quibuscitmr normales ad curuamr in m et M dudas
et in C concurrentes comparemus. Quiz vero eft

1T \ — %, ob: MTFT—=T it
angulus MTC=ATC=9c"~uw, obt MT=T enit

. = Tofw— 1y dF eaf
Mc‘ﬁmﬁﬁn.w-kd*m )

fin fubfidfum veeando relationemr dnter tingentes:
mi—vet MT=T fapra inuentamr. Tam vero
hinc porro habetur =

CT =T d

— LA
T e " Jinew ). -+ duw”
wnde: auferasur interuallumg

N s e o 1 — 1 fin. - - pe Ay
Eom—rtang.o.— ho » V& pemanecat

" — Feghw o dFE
ml= Zr—+ 75 |
eX quo perfpicnwn et hane redtam: wC ipfi radio
efculi in aequari , ideoque: puaétum. € repering. ip
enoluta curnze quaefitae; o

T4, Com: normals m € Vipote: 1‘eadfi'u3{ ofculd |
~euolitam. curuae quacfitae. in: € tangat ,, normuljs:
vero: M€ per idem pun@um: trangea » €& hic eng--

lutam: “fecabit ,. nifi enoluta: fuy
 eoncentretur,, wti euenit in: cireul
Cter’ eirculum. alige eurnae
faciant . earum euolatas  ita;

viicums  puh&um:
ulo..  Quare. fii prae~
noftrae  quaeftioni: {atisw

comparatas efle. oportet,,,
. ¥t 11 normalis: 7 C enolizen

M C eandem: hic fecet pro
ficque: necefle eff ,. omnes-
fimul’ alicubj interfecare,.
tangentibus contingere: po

- tangat in: C,. normalis
diréta: vero- alibii tangat .
enolutae: tangentes eandem
quod- quomodo- in: emaibus.
fiit ,, hand. perfpicitur,, nifi
- C forte:

T tmA 43 Teeed fedn
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forte i‘pxrales linese miris fprris contortae , fint sd=
hibendae, Summa autem difficultas hulusmoui mi-
rabiles figuras concipiendi earum impoffibilitatem mi-
nime. arguit ,- peque hinc concludere licet practex
circulos nullas alias lineas curuas quaeflioni {atis-
facere: poffe.

15. Quanquam’ sutetn vix vlla patet via ae~
guationes inuentas refoluendi , tamen ea, quae wde«

tur fimpliciflima Y =242 ”ﬁn Gy PIO qua eft 2= = ot
ey Emfineg e Y Ol
my—r= Tdw dw= o Jimea

: R - o d d N ) (- - 3 ‘
vode fit 45— =2 ——}—_y d w: baud. feue fuppeditat 7
argumentum, quoe praeter circulos omunes aliae figu~
- mag excludi videntur. Si enim folutionem generas
- lemy quaerentes flatuamust

IJ=A~Bu'4-Cuf -~Du’4 BEu’~ etc.

- Ho—Bw 4 Cu' D" € o’ — ote.. B
vt it ob principivm continuitatis =

Y=A—2"Bo +2Ca’'~2°D o - 2"E ' - ete

Lo Hw— 2" Bo 2 €' —2” ,‘.‘D‘uf—}— 2’ w— etc..
evidens eft, tam poteftates: pares,, quam ingares feorfim

dcﬁmrx pofle..
¥6. Ponamus brenitatis gratia
fin. o= - a +€w ~ W »1—5(:3 —etc vt fit
| m-—— T - _'..—-. — B —_ , . -

@ =5 fy._.sb—? 5 o= =5 eten
&t pro- peteftavibus parilius-, ob.

iy STt T @Yy g

Fu—— 2BeF4Co™- 6D+ s By~ cte..

T3 aequas

Y
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. : 2.4y — — R At
aequatio 22 fin, a~Y =0 pracbet hane aequationem

o—=—4Bu’+8Cu'—12Duw 41 6Ew—20Fa"
++otB—- 80 C +isaD—16ak
S — 48B4+ 885C —128D
+4vDB—8 vC
: i — 4. & B
—Ad2* B—2"C42°D —2"E +27F et
vode colligitur A == o, tum verg per 4 diunidendo
prodeunt hae. aequalitates : |
(2 ~2)C=aB
(2F — 3)D“20¢C—-’,—€B
(2 —4)E—3aD~428CH ¢ B
(' — 5)1*...4&]3—%3 QD»{—zyC—-{—é“B
I 6t€. T
1+7. Etfi hinc vix vllam legem progreﬁioms _
concinnam’ fperare licet , tamen practer expectatio-
pem euenit , vt {umto ,,,B = fequentes ehrlantur :
valores : |
B —“-ﬁ;; C=-2% ;D= B =

1e 2+ B¢ 4, 4.....6’ senaed

efc.

:ﬁm111que modo pro poteﬁatibus 1mpar1bus reperitut:_r

H=b; B C—_% -, @-— etc.

123’ lLeaas§ Iaara?

quae feries cum per finus et cofinus fint fommabi- |
les , colligitur fore J=acfw—a-+b ﬁn. o ; vnde
concluditur - :

——— —
= fﬁn,*@“ atang metd‘—“r—--—a,

ita vt curuae quaefitae radins ofculi vbique fit eius-
dem magnitudinis ideoque curua circulus.
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18. Cum ‘gutem haec lex progrc{homs ex cal-

" culo perynam opelo{'o et molefto per mduéhonem

fit conclufa, ne huic concludendi generi  faepenu-
mero fallaci nimium confidere videar , idem alio ad-
huc modo facilius euinci poteft. Statvatur enim

J= A+Bcofm+Ccof3 m+Dcof5w+Ecof7m+ etc.

vbi quidem multipla paria omitto, vt quantitas

’d‘” fin. o tantum muoltipla ﬁmlha anguh W comple-

- Gatur , qualia valor ¢

Y—=A+Bcof, 20--Ceof. Gm-}—Dcol" 1outEcof14w ete,
continet. Cum 1g1tur fit
fT-?:—B fin.s—3 Cfin, sw—sDfin. sw—7Efin. Tu—etc.

per —2 fin, & multiplicando abit Y—-’ ‘”ﬁn w=oin

B-B cof.2t—3 Ccolig4u—5D cof.6w-7E cof. Sw—gF cofxo wetc.—o
+3C 45D +9E . +9oF . 411G -

FALE +C +D

vide primo patet efflc B—=~A, tum vero C=o,

D =o0, BE=o, fequentesque litteras omnes eua-

nefcere ; ita vt fit

= A (1 —colLw).
xg. Simili modo i fatuamus :

= A+ Bfin. m\+CﬁrL 3u+-Diin sutEfin 704F ﬁn.9 a ete,

hincque:
dy—Bcofm 45 Ceof.3u4-5Dcof5utmE cof""; w etc.

asquatio noftra induet hanc formam s

p=B R
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e—DBfin.2u+ 3(}Lﬁu.4mﬂ— s Dfinbw-7E fin.8m--oFfin 1 oW} gte,

&Il

o==B+2Ccofa~Beolaw-2Ceol.3m-3

S oA + B

—-—.51_)' —=E —oF S F L C :
—-C | —D
¥bi fit A== o, tum vero wt ante C =0, D =g,
E—o, F—o e ita ¥t his waloribus coniungdis
habeatur
y—a(x —cof )+ bfinw
quae eft ipf folutip jama ante innenta.

o0, Hiec antem folutio merito non fatle ge=
geralis widetur , cum ex valoribus ipfins y multipla
paria anguli « praeter neceflitaten reiecefimus ; iié
enim admiffis i flatmamus: ‘ o
9—=A+BeoflutCeol.2 w+Deof.gwi-Ecof: 404 Feolswete.

wt fit

23— Bfipp—2Cfin20—gDfin.go—4E fin.40-3F fin.5 - etc.

fequens vefultat Aequatio s | | ,
Deof 4u—4Ecol su-3Fcof.6u

gD 44E  A5F +6G - +9H
+ C D

vhi iterum ef¥ o
B——A; C=0, D=0, E—o, Fzo, Gzo et
certnm videatur , folutionem .

e vt nage guidem
neque praeter circu-

'praegcdentf:m latifime patere ,

fos vilas alias curuas quaeftioni fatisfacere poffe. Quod
enim hic .de cofinibus eft -oftenfum, iem fimili mo-
do de finibus demonfliains, : -

\

21,




2z, Cum; igitur {upenor indu@io fir penltufs
sonfirmata,, illae determinationes eo _magis ﬁlnt 10~
tati dzgnae quae huc redeunt, vt ﬁ fucnt- |

2* C— 2C_{__ B

L 20 v -
2 D~3D+——,23'+~—-_,
ES E_ﬁq.Ev—}—:E_+~,;is+-——,fﬁ‘,
+ B 1D B.
3’ B:—P-SF—'[-lm*nf =u-.~_€+h-u?+,.-~&
gtc&

-

tum iftae quautrtates ita determmentur, vt fit-
B—‘*“.,.C._-—-—,D'-— 5 B= =

1z * Tavaeg *

e an

x..us

111 valores uemadmodum ex .illis frclatmmbus com- -
s g

modc deriventur , ommie accuratiorem disquifitio=
Hem mereri videntur,

2‘2 Simili vero modo fi ibi §. rs. flatuature
%Im %m 4+ Cu’ Dy’ 4 Ew’— etc, vt ﬁt
‘””2[ 3By’ +5€0'-79° —{—9@&1. - &tc.
.‘Ubtmetur ifta aequatio
o“éalm 6%@—1—10@&3-14@&&—]—18@04—517&
—2a¥ + 62D —10af + 1408
+ 289 — 68D 1 10EE
~ 2vU+ 6¢B
B B
~2¥q+ 2" B—2"€C F2'D —2°F et

Tom. X VI Nou. Comm, ' | vode h‘
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134 EVOLVTIO

ynde nafcuntur hae determinationes:

V=8B
2'C=5@- 2B . 2
Is 24 3 Taueel '
Sy 1. s €. s 6 [ $
2=®M7®+1.2.3 C lessed +1,.-_--‘f
, —_ . 7D & i) o
2 @'_9@—] 1. 2.3+1.5...5+:..'.".1 —&_"l'u.--g

- et o
quae euolutae fequentes fuppeditant valores ¢
NA—b; D= -t.; €= ; D= -2 et

tezaz ) Tieau & Y

quae fimplex progrefionis lex nonnifi per multay
‘ambages ex illis formulis deducitur, ideoque diftin=
Gior euolutio maxime defideratur,

~ 23. Neque vero hoc argumentum fatis vali-
dum videtur ad enincendum praeter circtlum nullas
alias lineas curuas quaeftioni noftrac fatisfacere. Cum
enim aequationem Y == %"U—J?-ﬁn.m ita refolui opor-
teat ; vt Y fiar talis funcio ipfius 2 w, qualis y eft
ipfins w, refolutio hic adhibita paturam iftius  ae-
quationis minime exhaurire videtur, propterea quod
pro y ciusniodi feriem affomfimvs , in qua nonnif
poteltates ipfius ‘v, quarum cxponentes funt numeri
jntegri pofitiui , occurrunt; dum fortafie etiam ex-
ponentes_vel fracti vel negatini., vel etiam irratio-
nales atque adeo imaginarii locum habere poflent ;
imaginariis filicet fo mutuo "defiruentibus.  Quod
num fieri poffit fatnamus s ' |
p=Aet+But 4 Ca¥ etc.
o R - quorum
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quorum exponentium primus « fit minimus, Erit

ergo .
= e A 04 - BB =" et
quae feries. per
2 fin. o2 w-—to +——-——ﬂm‘-—-atc;_

InZa 3 e 3

“multiplicata praebet hanc formam

oa Aw* 4 2EBuwb et
__'zacfi_mtt—-{—-—a — 288 §+z—etC-

. leZe d 1y 24 3

4 22R e ete,

o4 ...-5

ipi Y——z"‘Am + 28 B wfg- 2YC o ete. aequan—

dam. Neceffe ergo eft, vt infimae poteflates virin- .

que fint aequales , vnde fit 2*— 2, quod realiter
duobus tantum modis fieri pote[’c fumendo vela— g
¥l &= 2, ex quo feries fupra affumtae totum ne-
“gotium .conficere videntur.

24. Cum autem nullam - Gt dublum, qum
aequatio 2%:=— o a praeter has dvas radices innume-
ras aljas imaginarias comple@®atur , merito nafcitur
fufpicio, ex iis quoque folutiones vtiles nafci pofie,
Neque igitur  abs re fore arbitror methodum indi-
cafle, qua etiam radices imaginatias huius aequatio=
nis proxime faltem definire liceat. Cum ergo o fit
numerus' imaginarins, eius forma certo eft huivsmodi

a*p.—r-vV_ I, S ‘ :

vide fit '
"‘-—-af* “""“‘“2”(C0f(ﬂz)+'1/—-1. fin. v 7 2)), cui
L o2 -2y Y ~ 1

YV o ita




mes . - B *i.’r o"L 7T 10

‘ ; Bt 'aequ;ﬂ'c fratui debet vt pattes feales et imagina-
o : riac feorfim aequentur 3 hinc ergo fit
p,—*'z*"cof(viz) et 2y 2t fn, (viay B
ideoque : : : i l '

4 (v —*'2”’“ et p=V (2" F - ),

Ponamus == cof.Q, et pmgr y:a"*f_”_’\f?ar.g)‘:ix tang O,

Cum igitur Gt Ccaf (via‘)__ -—f'—‘_?;—“"«cofq} ffequiQ

qur fore 12 = 2 7w -+ O, denorante = w mul-
tipliym’ qiibdcumque - totius rcircem ferentiae, " Quare ba-

betor p.[a tang, $ — 27?’F~’—GD el % If:cug-g’
gui  valor cum “illo ex formula % == 2% ol i

oriundo’ conuenire debet ~Hoc autem ob 5 nUes

xnm #rbitrarium nnmm@do jntegrum infinitis” modis

ahbtineri pofle «enidens ?pﬁ Seilicet firmiendd RS
2T e U

‘gt ponesde T iy ftpprommamombus aligoot

mﬂw:utxs oolugm:ur angelus P = 61 %., 4,“1 ._.mng..

ague
U= 4,0980836" €t W=, 31830, ita vt fit

. m__p.—i— V¥ - =4, 09%0836 4—"‘7, 1 Sao.“l/v- x‘
25 Inuestis ergo humsmod} ‘va’.lombus maagi- ‘

‘nafrus pro w, vi fit 2% 2w, talis' forma pro »
#ingi debet

P A " -—Baa"'*"_ﬁ;_ Cmb—iw Dma-‘i—?_i?}_lmm
*mde fig- . ' .
- Y=rahatog? “BW“'*'”'%-?- aCm“+*-2 aDu““”’-l« €t

quas
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quae feries ipf - '

, 2dy W=t (o e % gt % N
; ieine=z2(zqg T W w et

acqualis’ e flatuends , filicet huic expreflioni
2aAu®—a (a4 2)Bu** 4 2 (a ~t-4) Cu+te gte,

L 2aA L 2(0:-4-__21}5
| PO t [T
i “{_. 2 G A

Pessss

vide fequentes determinationes colliguntur &
2 aB=(ai-0) By 24

Te2e T

| o 2alfe -t g)C4-Er0® oy en R
- 8 - B . 9 ; g . 2] , . ;
2 aD=@-6)D - Bl sy en

eic,

26, Hine ergo fine dubio voefficientes B, .
D etc. -gefinire licet, at ne vilum dubiam foperfit,,.
an hoc modo pro y walores reales cbtineri gueant
notandum eft bines valores idomecs Pro y Inwmentos
femper inter fe confungi poffe. Hoc obferuato Fo-
namus ex valore a=p ~y¥ — g prodiiffe y— P,
ex walore autem a—p—y¥—1 feri y=9Q, quae
binze expreffiones vtcunque fuerint imaginariae cer-
tum eft €x s realem lwinsmodi I=mP1+aQ
wonflari poffe , idque duplici mode, Atque ex forma
aflumta quidem @ = W 4 » ¥ — 7 feries pro y ita .
SYUNt comparatac -
y=uteol (via) (A+Bu +Cu'y Do 4 ete.) el
F=wtfin.(vle). (A4 B6' + €'+ Du't erc. )
, Y 2 quUATIIn
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quarum fumma vel differéntia itidem praebet valo-
rem fatisfacientern pro . Fuidens autem et hos
 yalores minime in feries fecundum poteflates fim-
~ plices ipfius w progredientes conuerti poffe. Huius-
modi auntem formae ftatim ab initio pro y fingi
poffunt ; vbi cum in Y contineatur cof. (v/2 w)
notandum eft effe: - .

cof. (vl 2w)=col. (Iw). cof. (vI2)—fin.(v/w). fin.(v72)-

29, Ne autem hunc caleulum nimis moleftum
quo infinitac aliae problematis folutiones declarari
videntur {ufcipiam idem -ex relatione inter radios -
ofcali euolutae curnge quacfitae facilius oftendi pofle
videtur. Cum enim §. r=2. inuenerimus

4R/=3# cofiw+4Z finw, fi fingamus?
A—=Aw 4+ Bur+24-Cot+t ete. vt it
Ri= 2" A ' 2" 2 B+ 22"+ Cu" ¥4 etc,

._'pro p'ot'éﬂate_‘ fnfima’ & de,betr‘eﬂc
4. 2" A= g AnA fen 4. pt— g gttt
eni conditioni duplici modo fatisfit, altero #=-2
faltero # = I Statudmus ergo ; S
H:T}——Jr— B Co'- D’ ete, erit
g =24 B —4-3Cuw - s D' etc.

--.'R":;—%\+.2-.Bm+'93(‘3m""»4—7:'32"Dm‘“?i.;.."'ctc. -

vnde




PROBLEMATIS GEOMB.TRICI

159
vade colligitur efle debere :

=A+3Bm_{_32(:m 128Dy’ +ctC.......
3A+3B - 3C ~3D

3 A B 30
l.z . e 2 :—2.

3 A 3 B
k3 +l-o-.+ +I-o X3
—— __.__3A
- Tern:®
~A+B  —3C 45D
LA B —_3C

l'tuc; LT 4 I ETTTY-3

A . B

foeas § +l-aa.5

A

-

Teran?

hincque siusmodi eruuatur valores

‘tionem realem praebere  videntur,
defideratur adhuc methodus hoc
refolyendi

» qui vtique folu~
Interim * tamen
problema perfecting

CONSI«




