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§. 1,

gympmmata linearum corvarum, quae non totae in eo-
< dem planc jacent, et a Geometris lineae duplicis,
curvaturae vocari folent, iam pridem quidem definita re-
periuntur: verum analyfis, qua ea funt inueftigata, figu~
ris tantopere perplexis innituntur, vt non folum fummam
eltentionein, fed etlam maximam circumipe@ionem requi-
rant, ne repracfentatio quantitatum dlﬁrennahum, atque
aden dxffcxent:almm fecundi gradus, imaginationem confun-
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dat et in errores feducat, Quamobrem faepe et multum
-~ mecum cogitaui; —annon—eadem-— fymptomata meth odo fa-

ciliori ex primis elementis derinari queant, ifa ¥t.non
opus fit fignras tautopere complicatas et propemodum,
inextricabiles confiderare. His omnibus difficultatibus pro-
be perpenfis tandem perfpexi, totum pegotinm fatis coms-
mode ad Trigonometriam {phaericam reuocari atque adeo
multo plenius tradtari pofle, quam quidem methodo vui-
gari fieri licet.’

rum, in genere faltem, more. {olito confiderari conueniet,
quam totam quacftionem ad do&rinam {phaericam trans-
ferre queamus. Conflitutis jgitur pro lubitu ternis axi-
' | ‘Tab. I bus inter fe normalibus O A, OB, OC, in punco fixo
!: Fig. s» O concurrentibus, fit Z pun&um quodcungue talis cur-
vae, cuius fitus determinetur per ternas coordinatas

OX—==%, XV=3, YZ=3,

axibus illis parallelas, inter quas duabus aequationibus o-
pus erit ad indolem curnae propofitae exprimendam, quo-
niam pro quauis ablciffa O X = x, vtraque religuarum ¥
et 2z aflignari debet, vt pun&um Z determinatum locum
obtineat. Omnes autem quaefliones, quae circa tales curuas
proponi poffunt, in genere huc redeunt, vt primo pro quo-
vis punfto Z pofitio tangentis refpedtu ternoram axinm
definiatur.  Deinde vero etiam bina curuae elementa con-
tigna confiderari debent, quac, guatenus non in directum
jacent, certum plavum determinabunt, cuins pofitionem
refpeGtu axium, vel refpectu ternorum planorum A O By
BOC et COA invefligari oportet. Denique etiam ne-

- . .- ' cefle

§. 2. Ante autem i dolem harum linearum—curta~




—— —rogatita—tribuatur
~quemque  referri queant. - Hunc in finem ipfum arcum
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cefle eft,. vt radius curnaturae pro rtalibus binis elementis

exploretur, . eiusque nor folum quantitas, fed etiam pofi-
tio refpedtu ternorum axium afgnetur. Fuideas autem
eft, has pofteriores determinationes. differentialia fecundi
gradus inuoluere, quorum repraefentatio’ in figura taedio-
fam attentionem poftulare folet. B -

-1

§ 3. Aute omnia autem conueniet calenlum ita
exfequi, vt nulli ternorum axium prae reliquis vlla praes
» atque ommula pari. modo ad vnums-

(CHIh2E, quem vocemus = §, tanquam prascipuam variabi-
lem in calculum introducamus, ad eamque omnés reliquas
varizbiles repocemus; ita vt omnes tanquam functiones
Jpfivs s fpe@ari “queant. Hunc in finem (tatuamus ftatim
ab initio dx —=p 45, dy—=gds et da=rds, vade cum
fit de=dx*+dy4-dz, erit ppi-gg-4-rr— T,
ideogque differentiando pdp - g4 g+t-rdr—o. Tum
vero pihil impedit, .quo minus elementum 4 s pro con-
ftante accipiamus, quandoquidem aequaliter ad fingu=
Ins axes refertur, vnde nanciscemur differentialia fecundj
gradus ddx==dpds; ddy —dgds et ddz—drds,
ficque hoc modo differentialia fecupda penitns euitabimus.

§. 4. Confideremus nunc feorfim elementum cnr- Tab. 1.
Vae Zz—d s, qued quomodo ad ternos noftros axes fg P 0
habeat videamus.” Hunc in fidem ex pun@o Z ducamus

Yeltas Zp, Zg et Zr, axibus parallelas, et ipfum elemen-

ttm Zz erit diagonalis parallelepipedi a ternis lateribus

3 Zp




%ﬁwﬁﬂ::d,n;:ﬁcff; Zgzdy=qds ct-Zr=dz=rds,
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formati; vode patet ipfum clementum 7.5 ad direCtionem Zp
ita inclinari, vt anguli z Zp cofinus fit =p, anguli vero 2. Z ¢
cofinus = g et anguli g Z r cofinus =7, vode etiam ho-
rum angulornm finus definire licebit , ita vt hinc pacturi
{imus - : |

cofzZp=p3 finzZp=V(x ~pp)=V (gg4rr)
colis Zg—=14; fin.zZg="{ x-—gq):V(pp—er;

;’?fb ; defcripta, quod quidem ia figera non appatet ad.cuius {u-
& 7 perficiem dudti intelligantur terni radii axibus priocipali-

cofgZy—=r; fingZr=V(1 —rr)=V (pptq9)

Hae ergo formulac fimul monfirabunt pofitionem tangentis
Ccuruae in Z refpedtu ternottin axiumm, Scilicet ifta tangens
in pun&o Z inclinabitur ad axem O A angulo cuius cof.
—p et fo.=V (g9-+77); ad axem O B angulo cuius
cofinus = g et finns =V (pp7 r); ad axem O C an-
gulo cujus * cofinus —r e fious=V (pp+ 79D Sicque
jam primo requifito circa pofiticnem tapgentinm curuae
refpetn  axium principalium fatisfecimus pneque adhuc
opus fuerat ad do&rinam {phaericam confugere.

§. 5. Concipiatur nune fphaera circa pun&um Z

bus O A, OB, OC paralleli, qui fuperficiem- fecent in
punétis a, &, ¢, Hoc modo, dudtis circulis magimis a &,
¢ ¢, b vrietar triangulum  {phaericum abe¢, cuius fin
gnla latera ecrunt guadrantes et anguli a, b, ¢ redi.

Tum vero €X contro 7 fecundum tangentem noftrag cur-
' uie
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nae in pun&to Z educapyy radivs Z 2" in fuperficie defig-

bans punctum z, ynde ,ﬁ,,,&,d_&ﬁgm:osﬁlmf arcis za,

2b zoe, i mﬁri,eumr,iucliuationem tangentis Z 2, ad tere
n0s axes Z g, Z"‘t’w,_'Zc", ideoque erjt _ -
cqﬂ‘az:p;-ﬁp.az:V'(x~pp):”f/‘(gg—}—f‘r');
colbz=g; ﬁn.éz::V(x %—lgg):”i/(p;p‘;i—‘r'ﬁﬁ)_et
colczzy, fin.cx =71 -—rr):.:_]/(pp—g—gg).

‘vsque ad laters oppofita, finguli erunt quadrantes, vide pa-

‘Praeterea vero fi arcus az, bz, ¢y concipiantur produdi-

tet, taugentemjzjdﬁsiaﬁumﬁziﬁﬁiue ad planum A OB

autem 'BOC fub angulo cpjys finus = p, et ad planum
CAOC fub angolo cuivs finus =4¢. Hic quidem radium
fphaerae tanquam vaitate expreffum fpetamus, quod ta-
men non impedit, quo mings deinceps radius ipfi els-
MENLO curvae Zx—dys aequalis ftatuatur.

§. 6. Hoc modo totum nofirum triangulum fohae-
vicum a b ¢ dividetur in trig triangula fphaerica abz, arz

baz colligetur

i — ca}'.bzwkmﬂ'.aﬁcnf.-oz__‘ a
co{'éaz"— fincabfm, az T Y{gg=rE) T

a af s . L] } " -— ' R
Similj quo ¢X triangulo ¢ g % erjt (_:of,ca;_ TR,
Quia vero angulus 44 ¢ eft reftus, erit '

> i i — r ——
fin.d a z = cof, r;az__m__i_,.,. 5

vode fequitur fore ,
tang. b gz — ~ hincque tang. c g2 — Z,
: o Eg»

"(Fz’g. 5.) inclinari fub angulo cuius finyg =r; ad planum -

¢t bcz, in quibus dantar terna latera, vnde ex triangulo
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Lodem modo erit

T

tape — P et tang.ac g L.
tang. b ¢ % ==~ g.a ?

§. 7. Quod fi iam quantitates p, ¢ et 7 fnis dif-
ferentialibus angeamus, peruveniemns ad pofitionem f{equen-
tis tangentis refpe@u axium fixorum. Hoc igitur fado
transferatur in figura pundtum 2z i puntum 2/, eritque
radius Z 2! pofitio fequentis -elementi curuae, feu potius fe-
quens elementum patallelum erit huic radio Z z', et arcu-

e r—f—v—————]usfq'fnﬁnircﬂaawusgzgz’ _dabit inclinationem binorum ele-

mentornm curuze contignorum, vade ftatim colligetur radius
curpaturae horum elementorum. Si enim radins ofculi

curnae dicatur — R, ‘quoniam hinc inclinatio horum ele-
. " d s R ds __ i . ds
mentorum eft &, erit viique =22, ideoque R—=—=52,

Practerea Vvero, quia fequens elementnm parallelum eft radio
2 !, dum radius Z z refert prins elementum, ambo haec
clementa fita erunt in-plano z Z 2/, five particula 2 2/ con-
tipuata praebebit circulum maximum cum ifto plano con-
vepientem, cuius ergo inclinationem ad terna plana prin-
cipalia per arcus ab, aé, % ¢ determinata affignare licebit.

. §. 8. Ad haec expedienda vocemus arcum #2=¢,
vt fit cofl a= p, eritque arcus e —a--da, et ducto
perpendiculo 24 in arcom a2, vt fiat a5y —a 2=, erit
particula s2!== da; quvia autem o eft arcus cuins cofinus
= erit da—— —2&__— 26 __ - Simjli mod

P : TR — T Vaee Simili modo
vocemus angolum baz=uw, eritque sngulus baz'=w-+46,
ideoque angulus elementaris zaz'=dw; quia vero w de-
notat angulum coius tangens eft I, erit dy — 24r—rda

7 =

. . . Gg4TT
.gui du@us in fipum arcus az=¥ (g9-+rr), pracbebit ele-

men-
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mentum 5= 24r—=rdq  y,. igitur modo in triangule B

T AVl@g =yt ‘ L TTe
- “chara&erifticc ad ¥ re@angulo z 5z, ob cathetas sz et
s & datos’ ¢olligetur.

(ZZ") —"qu’_""f?"dqdr—kfrdq“!—diﬁ?
4q+r7

Quia. autem. eft | _
pdp--qdgi-rdr—o, erit.
gdqg-r dr—=—pdp ideoque
 ggqdg —+—2qrdgd1~—{—rrdr““*ppdp )
vnde fit- |

7ﬂﬂTﬂ7ﬂTﬁ?p adp '-——ggdg ——rrdrz
qui valor fipra fubftitutus dabit

(z zi)z__ (99 4+ rr)dr? . (g9 4= #7) dg? 4o dp? (r-—pp)
qqr7

Quia igitur eft x-pp_,gg—!—rr, fiet’

(Y =dp - dg A d s ideoque
zz‘—‘V(dpz'—{-dg -+ dr?).

§. 9. Hoc igitur elemento z 2’ inuento reperitur

. p— ds . -
radius ofculi curvae R = VPR ag - ary s Quare cum po

fuerimus p—d4= 4 =22, r =32 fumto elemento 45
€

~——ds? ? — ds?

conflante fiet dp —"Lds y dg=12943 gp— ddz, ficque

habebimus: ' |
R — d 52 :

V@ a*" 4 aa 7 d d e

Verum fi nullum elementum pro conftante habeatur, vt
Bat o |

‘e ddo_ dxdds

- dp —EEE -
g og— 88y - duod
dg=1di

‘drzddm__dzdds
d 52

A8q dead, Tmp. Sc. Tom, VI, P L D erit
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erit : pdz !
e - y ] 2z i
: : d‘p :}-71771 :1—~7i 1‘”4’“‘*’”#“ 4 gfz i
— 2dds @zddetdyddytdeddz) 4 dds@eHdyibde?) o

d s% d s* ]
vbi ob 4 x* -4y -—I—dz:d.f et |
dxddx-}—dydd_y—i—dzddz:dsdd;,
haec formula tranfibit in hanc': =~

ddx’+ddy=+ddz'—dds=
d sz ?

atque hmc expreflio generalis, . nullo elemento pro con-
——flante affumto; pro—radio—ofculi—erit

. !
R"'— ds

Vddoat Fddy -dd e — das)*

quae formula per Analyfin. communem demum po{t cal-
culos maxime perplexos eft eruta.

§. 10. Quo nunc etiain pofitionem plani, in quo
bina curuae elementa proxima funt fita, inueftigemus: in
triangulo  charafteriftico 22’ 5 quaeratur angulus- zz's, at-
.que-ex. omnibus eius -lateribus cogmna concludxmus fe-
quentes formmlas: *

' T . gdyr —rdg . Ty
ﬁn'zz‘r—'ﬂqq-i-rr)(dp —+ dgqf +adr?) et

I3 — "’dp , :".Jl
cof. 8 3! § = g e T hincque ‘

ol g——7da—gdr
tang. 22 s " —— dp »

atque hae ‘eaedem formulae Valebunt pro angulo quem
particula 2 &' retrocontinuata cum arcu @ %z conflitvet,
quandoquidem = et &' infinite parum difcrepant.

Tab. 1. §, 11. Producatur nunc vtcunque elementum 2 2/
hg 8 1nuentum donec latera noftri trianguli ab¢ fecet in pun-

&is
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&is ¢, r et ?, et modo wdxmus fi angulum 4 2 ¢ voce-
“mus = Q, fore : - o

gdy —+4d A
fin. @—V(qq+rrJtdp*+dq —f-dzzﬂ

cof'(b-———_ AP

f(qq-i—-rr)(d;b‘-i—dg‘l—i-dr’) et
- rdg=—pgdyp.
g Qimrio—qar
atque hinc definiri oportet primo 1p{'a puné’ca p, q, r, vbi
Jfte arcus terna latera noflr trianguli fecat, deinde etiam
angulos, quos ille in his -punctis. cum lateribuys coni’ntum

Quo hoc facilins €Xpediri poffir, ex pun®o g in arcum

7,74110Jucarm—usﬁarcumﬁzm7qm productus lareri. 4 ¢ .oc~
currat 1n #, et in triangnlo. retangulo 2z m  cum. latere

az datur angulus @z w, vnde inuenitur

dyr— d
fin.am=fin, 2 % fin. azm_m-%.,’:dg"_,_ﬂ,.zj et

— —_ dp
tang Rm = tang.ax cofazm VAP aFE I )
demque erit Ce

— - o — dﬁ
tang.zdm cufazmn,gazm p(gdr-—-rdq)’

Supra autem vidimus effe tang. 2 2 & -—-5_, .vnde fit tan=

gens fimmae horum angulorum, feq

_ tan —-L’M"—rde)—l-qdp
g bam Pq(qdr—rqu—rap’

- Cuius numerator ob £ 4y — —Pdp—gdg, reducitur ad
hane formam: (g9~4rr) (q 4p~pdg), denominator ve
ro- ad hanc (g g~re)p dr--rdp) » vnde fie

— 1P —rdg
tang, bam Py o o

©t quia angalus bac eft rectus, erit

- tang. m c"—”—"—’”:”’?’
8-ma dp—pdgq®

'D:z‘ §-12¥
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§. 12.- Quia nunc -arcus an eft quadrans circoli

‘et arcui & ¢ normaliter infiftity” etit ) — ]
gdr-—rdg . '
yid ]b7'+uq‘-l-cl.r2)’ v

col. mu —

vnde quia ambo arcus mp ct n p eidem arcui % # Not-
maliter infitunt, ambo erunt quadrantes €t arcus i 7 erit
menfura anguli m p n, ficque erit . ‘

qd“}“——f‘&q | .
pz—-l-d-qz—l-d.rz)’

col.mpn=— col ¢ P ¢ =g

'at(jue fub hoc angulo planum quaefitam inclinatur ad pla-

planom C A, erit

num &¢, fiue in quinta figora ad planum BO.C. At |
vero arcus @ m metietnr angulum, fub quo iftud planum
ad axem O A inclinatur, cvivs ergo finus - erit

— qdr_{—r‘dq
M=y idg 4" -

fin.

§, 13. Inuento autem angul'of zph, quo planum
quacfitum ad planum b¢ inclinatur, per analogiam conclu-
demus angulos, fub quibus ad reliqua bina latera inclina-
tur, fcilicet cofinus inclinationis ad planum &¢, hoc eft ad

—_— rdp—tar
— V@ pF +-d g2 +drz)’

et cofinus inclinatiopis ad planum A B -

— pdg—gdp
—YEFE

At analogiam fequentes, guia prima formula erat cofi¢p2
{ecundum otrdinem btterarum @, &, ¢ et P, g, r progre
diendo, quoniam in poftremis formulis dubium effe poteft
an pertineant ad angulos agz ¢t arz, an potius ad angnlos
p gz ct &rz, ambiguitas tolletur hoc modo ‘

o — qdr—~rdq - .
ol 6P 2 = ggpagar)

cofe
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__rdp—pdr
cor'aqz'_ﬂdp'—l-dq-—g-d r3}I

_ pdg—gqgdp
cof. b rz = VAP S d g - drg Yy

Interim  tamen analogiae confidere non poflumus, quia
pund’cum p extra noftrum triangulum gadit, vnde inuefti-
ganonem fequenn modo m[hruamus.

§, 14, Omni ambiguitati occurremus, fi refolua-
mus triangulum 2 27, in quo cognita funt latys 4z, cam
angulis z 2#» et az», vnde fiet

- —_ bqrdr—-prrdq..p.qd'jﬁ
g —
cof. a N g F+rrVidp 4+ dg? gy ?

quae expreffio ob rdr=—pdp—gdg transmautatnr in hanc:

‘ . — 9dp—pdayg
cofl. g 1 B iy v a@Fdr"

‘Prasterea vero etiam hinc cognoftemus
, . tang.gr-—99r—rdg o

pdr —rdp
y — rV(dp?4dgt-dre)
tang. 3 r— - .

§. x5, Simili. modo refolvi poterit triangulum
% a4q, in quo praeter latus @ z pariter dantur ambo an-
guli 2ag et azg: reperitur enim

— pdr—rdp
cofl. a q b — Vi{d p2 o d g® 4 d )
tane. a —gdr—rdg t

g.aq= qdp—pdg ¢

_qudp2+dq=+dr*3
tang. g 2 — —

Denique jam  vidimus arcum ¢ n efie menfuram‘ anguli
cam, et quia arcus ¢b et np funt quadrantes, erit arcus
bp=c¢n, vnde erit.
. — p dr—rdp i
tang. b p — tang. # ac— q“_rdg >
vade porro fit ‘

—_—T dr
tang. ¢p = ;_a':?‘::?dp

§t 16;
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§. 16. Quae igitur “hactenus’ inuenimus fequenti

modo afpeftui exponamus; ac primo quidem pro angulis, -

quac ex pundis p, g, # formantur, habebimus:
_— - qd"r»—'rdq“ o
‘coﬁépz_._coi}cpz_,_?wpz_*_dqz_‘_”@),.

—_ . rdp—rpdr .
cof.s g 5= —colia g 8 = g o avmy

: — dp—pd
cof.arz=— oLl rz=ggE * dgf.f. ar7° .

Deiude pro pofitione ipforum punétorum p, ¢, # habebi-
mus: ' 3 o ‘

i

L pdr—rdp '

tang. b p =L 158 tang.cp =7 dg-gdr

r—rdg pdr—=7rdp?

__gdp-pdg. e—gdr—rdg
tang. ¢ § = ooty BBl = ap=5aq

) , e gdr —rdi ., ——pdr—1rdp
tang. @ r = L350k tang. b r = BLT=T50.

Fuidens antemn eft, fi ducerentur arcus pa, gb ct r¢y €08

fore quadrantes. Denique arcus p 2 commode reperitur

ex triangulo- azp, in quo latus ap eft quadrans, ac prae-

terea datur latus g%, voa cum angulis az p et zpa, quip-

pe caius finus cofinui zp4 aequatur,”vnde reperitur:
tﬂng.p3~i-'9"'(d,pf—_:iq! +'d.r2)’ '

jam vero erat - .

—— g V(AP e d g A d 12
tang. g 2= T ,
tang. ¥ & = TX@ AL H I

§. 1. Inuentis nunc omnibus, ‘quae ad pofitio-
pem’ plani,’ in ¢uo bina curuae elementa contigua incur-
yantur, et quod circulo maximo gz rp continetur, fpetant,
etiam in pofitionem radii ofculi, cuius quantitatem jam_in-
venimus, inguiramus, qui quoniam ad radium Zz_ éﬁﬂ nog-
malis ct in ipfo plano circuli’ gz7p fitus, civs pofitio. tan-

| _ o gentj
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genti huius circuli in 2 erit parallela et, quia ipfi centro

~fphaerae Z applicatus eft cenfendus, du@us concipiatur ex
centro Z radins tangenti circoli in-2-parallelus—atque—in
eins directione fitus erit radins oculi.

. 8% x8  Tranfeat igitur ifte radins Sphaerae, tan- Tab. IL E
genti in 2. parallelus, per pun@um R, quod vtique firum Fig = J
erit in circolo p r ¢ continuato, ac ‘manifeffum eft arcum

ar fore quadrantem. Hine du&us arcus at metietur in~
clinationem radii ofculi ad axem Za, five ad axem OA, J
quem arcum ex triangulo 2z R definire licebit, cum fit ‘
zR=090" et angolus Ry a— y80°— P, latus-astemn a2 -
detur, vnde colligitur -

. 2R — _ dp :
¥ cor‘“R“‘“ﬂdp*—}-w—:-drzz-’ A ' f
tum Vero erit IR | S _ - ‘ :
tang. z g R— 744 —qdr !
ang. z 4 R—= -4 ‘ o
Hinc anfferatur angulus z a ¢, cuios tang,’= 2, ac remane- : [
bit tang.ga R =~ %2, vnde fi ducatur arcus ¢R,in triin- o
gulo R a ¢ dantur duo latera a¢ et 4R cum angulo  in- ‘ - E‘
tercepto, vnde colligitur . ' - : } '
' IR, p——r— d r ) ’ "
cof.cR..._fin.aRcoﬂqaR_..ﬂapa_hdq,‘__-?_“,) . 7 {
Eademque modo reperictus :
cof, b R = s

Y@ d )’ L \ _
Cognitis autem angulis, fub quibus radius ofculj ad ternos |
axes principales O 4, OB, Q.C, inclinatur, eorum eom-
Plementa ad 90° dabunt eins inclinationes ad plana oppo-~ . f
fita, fcilicet BOC, AOC, AQB, Sicque pefitio ;ad“li? ' -
) ofcuti
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o efenli et sl e ___..__._...,.E__._.___.——V_- ‘ :
ofeuli, cuins guantitas eft = gz a AT d perfecte

determinatur.

§. 19. Hae autem determmatxones adhue facilio-
yes reddi poflunt,. fi, quemadmodum mchnatlonem circuli
g2+ ad arcum a2 dedimus, eiusdem quoque inclinatio-
nem ad arcus £z et £2 defisiamus. Hunc in finem quae-
vamus angulom @'z b, ct €X triangulo a 2 &, quatenus tria
lgrerae funt cognita, €rit | ' : '

-t
colsa g b= 55—

PP =29
Demde fi fiat in eodem trmngulo

{in. a z : fin. abz—f{ip. ab: fin azl,

inde colligitur :

———" ¥
fin. a 36 = Gr=FpG =90’ :
o Eodem modo erit

1

hincque porro tang-a 2 b=~

— =47 ..
COﬁbZ-C——V(J;—qq)(:-—rT) et

?
fin. bzc""-«(x—qq)(l-—rr)’

‘hincque tang. b2 ¢ =7 2 Ac denique

Cofh c28 =y =T

'ﬁn.cza:ﬂ,_wm__”) ’

i —— =1
hincque tang. ¢z a = 55 -

Y

§. 20. Quoniam 1g1tur fupra innenimus efle

. —dp
Cora“’"'“ﬂqq—}—rn(dp“—i—dq &+ d )’
dypw—rdg

fin. azf__v(qr__!_,,,.)(dpz_l_dqﬂd-dri)!
tang. @ 2 r — T4=487, |
_ {ubtra-

?




'-%'é% )'3'3( $Edem

fobtrahamus  hunc angalim gz ab angulo @3 %, ac re-

periemus

' —--rc'lﬁ-—qud‘qi—i-?q-‘qdr
tang. bz r = Padb-rrdgEgrar Cx:
- Eodem.modo cum fir ' -

tang. a z ¢ :Lﬁf_”T—é‘j_z ,

fubtrahatur ifte angulus ab angulo @z ¢, cuins tangens eft
;_f, ac reperictur L
A ¢ "-—-—’qdi’—ﬁ?rdr—«l—fl‘rr{_q—-—qti?“?d'{
tang. ¢z g = Prdp—gqdrggrdg — ir *

—rdp=pdr

§.—21.Quoniam —igitur —omniz determinag imus,

quae ad pofitionem tam plani, in quo duo elementa pro-
Xima curnae inclinantur, quam radii ofculi {pectant, at-
que adeo multo vberins quam per methodum comunem
fieri folet, coronidis loco fubiungamus quaedam ‘theorema-
ta ad doctrinam fphaericam pertinentia, ad quae ifla tra-
Qatio perduxit et quae omni attentione digna videntur,

‘Theorema 1.

§. 22, Propofiro  trianguls Sfobaerice abe, ¢y-
us emnia latera funs quadrantes, fi wel intra id vel px-
Ira capiatur  puntfum quodeungue =z, ex eoque ad angujos
trianguli educantur areys o a, 2b, zc, femper eric

cof. 2 a° - cof, 2 5* - cof, % ¢* — I.

Demonfiratio.

Ex triangulo a3 4, fi eivs latera vt cognita fpe-
Ctentur, reperitur

AGa dead. tmp. Se. Tom. VP, 1. E cofs

Tab 11,
Fig, 2



wsd Y a4 ( Febe

Cﬂ,{.qu—?COI-bz.

ﬁn P

e 77.77ljvﬁdefmanifﬁﬁ0gﬁft

Tab, 1L,
Fig, 2,

ideoque

arcus g2, bz, €2 continuentur, vnde quia arcus ap, by,

eodem modo ex triangulo a2 ¢ erit

cofcaz =T,
ynde quia angulus bac et redus, fi quadrata addantur
prodit

o cof.h 2 - cofi e 2%

cofbazcofcad =1 == "5

fn. gzt —cof. b gt A-cofe2® =% — cof, a 2%,

cofl a 2* - cofl b &8 1 cofi ¢ 2 =1. Q E. Br;%
Theorema II.

§. 25. Propofie sriangulo [phaerico abc, cuius
ommia latera fint quadranies, fo imtra wvel extra id capiatur
puncium guodcunque 2, €x €0qUue in fingula latera ducaniur
arcus perpendiculares TP, ZG, z v, [emper erit

ﬁn.zp’+ﬁn.zq?+ﬁn.zr2:.1.

Demonftratio.
Tuidens eft haec perpendicula oriri, fi praecedentes

¢ # funt quadrantes erit
fin. z p* = cof, 2 a°,
fin, z ¢" —cof. 2 & et
fin. z > — col 8 ¢°;

guare cum modo inpenerimus ' ,
cof, 2 a* - col. z b* 4 colL 3¢ = 1, erit vtique
fin. 2 §° A= fin. g ¢° ~ 0. B 7 = T Q. E. D. ,
"Theo-




“E=8 ) 85 ( S&%w
Theorema TII.

§ 24. Pmjmﬁm#mwzguia~fplaae_rz'ou abe, cuins omnin Tab, IL
laiera  fing quadrantes So ducatur cireulus maximus guicun- Fig. 3.
que. 3 oy gui fecer lavera trignguli, fi opus efp produlla, in
pundtis o, (3, Y> 5 ad baec latera g inclinabitur, ot it

cof. & o, o* - cof; 23y - cof g v B = 1.

- Demonflratio, | .

In triangulo Bawy, ad o rectangulo, erit.
coﬂaﬁry::ﬁn.aprycoﬁa'y;- | 4
fimilique modo In . triangulo bay, ad & rectangulo, erit
colb ey =—=1fin.} v a cof, by, _ :
Addantur nunc quadrata harum duarum formulargm erit-

que o |
col.ban*cof, aﬁryz*_fﬁn.ayﬁﬁcoﬁayz—]—ﬁn.szyoﬁ cofi b,
et quia ' '

byarmang et cof.a"y’—l-coﬂbfyz_:r, -
erit ‘

col.bony? ~cofaBn = fingy @ — 1 —~coflay g3,
vode fequitur, quod demontirar debet, fore

ol bary® ~+coflaBy® - cofiayp — 1.

~ Theorema Tv.

§. 25.  Propofizo triangulo” fphacrico abec, cuiys
Singula latera Sfinr guadrantes, £ pro lubity dycaryr arcus
Cireuli maximi quicungue o 3+, in bumque ex anmgulis ab ¢
ducantur aroys perpendiculares ap, b qs €T femper erir

fin. 2 p* 4 fin. & g —+fin, ¢ p* — 1,

' E 2 _ Demons




wid ) a6 ( S
Demonftratio.

Ducantur arcus a2, @b et e, qui erent guadran
tes, quomiam Omnes arcus €x 4 in latus & ¢ duci funt
quadrantes, ac praeterea etiam normaliter infiftunt. Hine
quia angeli ad p, ¢ et r funt etiam re@i, erunt quoque

-arcus ap, B¢ et - r quadrantes, vnde fequitur fore arcum

ap = angulo ao p, ideoque .
, fin.ap = finacp=colbay:
Eodem modo erit 5.4 =5 (3 g, ideoque

finhg=finbBg—=colafy;
denique erit ¢# == ¢/ 7 hincque

fin.cr=fin,eyr—=colayf
Quare cum fumma quadratoram horum eofinvum fit
= 1, erit quoque !

fin,ap® -+ fin.bg* + finer* — 1. Q. E. Do

J

M E-




