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am 4nte complures annos nouwum prorfus Calculi genus ad-
vinbraui, cul dualyfeos Infinitorum indeterminatae nomen in-
pofueram, quoniam ad Analyfin Infinitorum ordinariam eodem
modo refertur, quo Analyfis Diophantea ad Algebram com-
munem. Indoles {cilicet huius Calculi in eo confiftit, vt eius-
modi relatio inter binas variabiles inueftigetur, wvnde vna plu-
resue formulae integrales nancifcantur valores five algebraicos,
fiue datas quadraturas inuolueates. Veluti fi talis definiri de-
beat relatio inter binas variabiles » et J» vt ifta formula in-
tegralis: /(3 x*+ 3%, - algebraicum valorem adipifcatur, vel
etiam datas quantitates tranicendentes inuoluat. Hine enim
cuidens eft curuas algebraicas obtineri, quae fint vel redifi-
cabiles, vel quarum rectificatio a datis quadratuels pendeat; at-
que hinc problema illud Hermannianuwm celeberrimum methodo
directa folutum dedi, que requirebantur curuae algebraicae non
rediificabiles, fed quarum re®ificatio datas quadraturas inmol-
veret, in quibus tamen nihilominus vel vous, vel due, vel ad-.
€0 quotquis voluerit arcus affignari poffent abfolute re@ifica~ -
biles,
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biles, poftquam ipfe Hermanuus et Bernoullii methodo maxime
indireGa ad ecius folutionem peruenifient. Praeterea Vero et=
jam tum temporis plura alia huius ‘generis Problemata non
parum curiofa ope methodi, quam ibi expofui, felici fucceflu
expedini.

5. Methodus autem mea hujusmodi Problemata fol-
vendi ita eft comparata, vt eius beneficio fequens Problema
generale pertractari poflit:

Si P, Q. R, §, etc. fuerint functiones quaecungue darae V=
riabilis %, [emper eiusmodi relatio algebraica inter binas
variabiles % ¢t y afignari poveft, wi omnes—iftae formulae -\
integrales: fPoy, [Qoy, /R dy, etc. gquotcungue fuerint,
algebraicos fortiantur walores. Quin etiam effici poteft wi,

wna carum, vel etiam duae, datas quadrairas inuoluant. .

Quamuis autem ifte cafus latifime paterewideatui&, tamen hac
conditione maxime reftringitur, quod in iftis formulis altera
- variabilis y vnicam tantum obtineat dimenfionem. Si enim di-
ver{ae dimenfiones occurrerent, neutiquam adhuc perfpicere pos-
fum, gquomodo refolutio fufcipi deberet. '

§. 3. Quoties igitur cinsmodi quaeftiones proponun-
tur, quas ad huiusmodi formulas reuocare non licet, fateri co-
gor, me nullo adhuc modo perfpicere pofle, quibusnam ar-
tificiis folutionem faltem tentari conueniat, id quod exemplo-
fimplicifimo declaraffe fufficiet. Veluti i hae duae formulae:

et f i_i, ambae reddi debeant integrabiles, aliam folutio--
nem exhiberi poffe. non video, nifi quae fponte {e offert, dum-
pro y poteftas quaecunque ipfius & affumitur. Vix autem as-
feuerare aufim, nuilam aliam folutionem locum habere pofle.’
Ex quo intelligere licet, quantopere adhuc iftud nonum cal-

’ cul
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culi genus ncbis fit abfconditum, et ommnia quae adhuc funt
praeftita. vix tanquam prima eius elementa fpec‘lau pofle; vnde

maxime eflet optandum, vt fagaciffima ingenia omnes vires in-
tenderent ad. iftam. Analyfeos partem vberius excolendam, '

§- 4. Ad boc etiam qucuh genus referri debent bina
:alla Theoremata, quae non ita’ pndem in medium’ afferre fum
aufus, quorum priore aﬁeueram, prqeter c1rculum nullam' 4l
am dari curuam algebraicam, cuius: ﬁnguh arcus’ per arcus cir=
culares exhiberi . queant, five nullam aliam-inter ¥ et J rcla—-
tionem . algebraicam’ aflignari poﬁe, vt ﬁelet ' -

VOr ) = i

el (f=m B m) .

Altero autem Theoremate affirmaui,, nullqm plane darx é:ur-
Nam - algeblfucam, cuius finguli. arcus: per fimplices, logarithmo$
exprimi queant, five vt fieri pofﬁt V(ax'-i— 0.9 )::5'-3‘. FPlu-

ribus quidem rationibus veritatem horum Theorematum cor-
roborare fum annifus, ita vt nallum. amphus dubium fuperefie
pofle - videatur ; -interim tamen plenam eius demonflrationem
vix ante exfpediare licebit, quam nouum hoc Calcuh genus
vberins fierit elaboratum.

§. 5. Imprimis autem ad iftum Calculum pmtinent quaes-
tiones iam paffifn tractatae de 111‘1615 rectificabilibus in data fu-
perﬁme five conuexa fiue concaua ducendis, quarum, folutio
femper multo maiorem huius noui calenli’ perf'e&mnem requi-
rere videtur. Poftquam enim multum defudaffem, vt in fiiper-
ﬁcw fphaf:rlca lineam reQ&ificabilem inueftigarem ) nnllam aliam
reperire potui, praeter eam, quae Geometris iam’ pridem in-
notuit, quae fcilicet defcribitur, dum circulus fphaerae maxi-
mus fuper iminore prouolultur, et cuius inuentio cafui potms
fortuito quam certae ‘methodo accepta eft referenda; Vnde Vix

Noua AGa dead, Imp. Se. TIIL G~ dubi-




e (50) mome

dubitauerim affeveraré, praeter iftam curnam in fuperficie fphae-
rica:nullam aliam dari, quae eflet re&ificabilis, Quin etiam in
fuperficiebus cylindricis et conicis nullac alize lineae rectifica-
biles mihi -quidem exhibere pofle vldcntur, praeter eas quae
1Pfae funt rectae.

§. 6. Nuper vero fe mihi alia huius generis quaeﬁm
obtulit, cuius quidem folutio iam aliunde mihi erat cognita;
interim tamen eam ita comparatam, deprehendi, vt nuliam pla=-
ne -viam - dire@am , ad eius folutionem pertingendiy perfpicere
potuerim, nifi ipfa folutio iam aliunde innotuiffer; Hinc fci-
—licet methedwm maxime obliquam-et indireGam -deriuaui, quae
demum per plures ambages ad {copum perduxerat; quamobrem ,
plurimum lucis in hoc obfeuro calculi genere affulgere pofle
corifido, fi* problema iftud cum mea folutlone, quantumms ob-
hqua, Geometns propofuero. | : ~

1

Problema.
Inueﬂzgare relationem inter binas guamzmtex mzma&zla q
'z, vr primo baec formula: { q d z, fiat algebraisa, wim wero ifia:
S22Y98=D greum civcularem exprimate |

Solutio.

- § 9. Hic manifeftc fumma difficultas in POﬂ:BI‘lOl‘I f'or-
,_mula deprehenduur, quam ad arcum circularem reunocari opor-
‘tet, vbi quidem in tranfitu notari meretur, fi ifta formula et-
iam algebraica reddi deberet, vti prior, re vilam plane viam
me perfpicere. pofle hoc negotium conficiendi. Ex quo con-
ditio, quod ifta formula ad arcum circelarem reduci debeat,
multo difficilior videbatur; interim tamen haec ipfa conditio vi-
am nobis apperiet ad {copum propofitum peruemendl , id quod
ex fequentibus operationibus patebit,

6. 8.
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S & 8 Primo igitur formulam [ a_ﬂ_———”""‘?zq?'“ 0 areui cire
¢uli,- cuius tangens fit %ﬁ, at’:q‘ualgm.‘ ftatnamaus —,‘,?_ib.i‘ data opera’
duas nouas variabiles x ety in caleulum, ‘introducimus,, . quo
'd_eilqc'eij‘s;.;{mbac': noftrae fpji-'gpﬁ_ﬁtﬁ'é g €t % per eas comm_o.d_iulﬂs
exprimi ‘queant. Sumtis igitur diff¢géntialibus- confequemir
hanc a@qugfio:ngmf“:ﬁji%__h”;l%, et nunc faciamus
gz ==& Xy 1d quod vtique, fine. vlla quaeftionis reftric-
tioné fieri licet,, propterea quo_d’_:ambaie,zli_jctarﬁc‘,_ x et g_pfoi:Q
Pofito gutem g3 =X ¥ 177>

{us -a. n’éﬁr“o“-, arbi'trig_;,p.e}nd ent. .
Y (gq—1)=ydx—x0s, Vnde cum
i d hanc dcterminationem:

fupereft vt fiat 203
{itziiz —x0x Y 0J deducimur ad
' ‘ — yp3m—ux3d I
]/(q 9 I>"”£a Ix.:f*"y.a'; * . o

: § 9. "Vt jam hapc'formulam 2 ‘differentialibus libere-
mus, ftatuamus 0y —=pox, vbi manifeftum eft formulam in~

tegralem [pox abfolute integrabilem fen _alge_braica,m_f reddi -
7—2%  ybi
?

-

[

debere.  Hinc igitur habebimus ¥ (94— 1) — s
. commode v{u venit vt fumtis quadratis figt' gg'= %&%@; __
gy B [ ET

quaré ob ¥ x-1Cyy =25, erit' radice extradta ¢ == Loty
~ita vt nunc “ambae variabiles. g€t 2 propofitae fatis - concinne
per binas nonas variabiles x et ¥ expreflae prodierint, atque
pofteriori conditioni, qua formula [ CEAALE RS arcum circuli
exprimere debet, iam perfeéte fit (atisfadum, idque fam gene~
raliter, vt. nulla, limitatio fit- introdudta, quandoquidem: in cal-
culo - adliuc ‘duae yariabiles x ety remanferunt, nullo modo

a fe inuicem pendentes.

§. 10, Quoniam fgitur pofteriori -conditioni- problema=
ts eft {atisfaGum, nihil aliud fupereft, , nifi vt prior condirio,
qua formula [g 0% ad quantitatem algebraicam  eft reuocanda
-Joco ¢ valorem inuentum fubfti-

adimpleatur. . Quod -fi. vero:
. P G o, . - . tuamus
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_tuamus, 1epeuemu5' §dr = ”“/“’“T’ By quare cum fie

. E+py
zaz‘::'xax—l—}’ayzax(x—-}—py),-
quaﬁ praeter. exfpe&anonem dedummur ad’ 1ﬂam f'mmulam ﬁm-
- p11c1ﬁ=mam g Bz —ox ]/(I —|—pp), 'quandoqmdem hiné’ depo.
- Ipinator quafi cafu fortmto eft fublatus, . ex quo tota quqei’uo
huc c{‘c reducta, vt Iﬂa formula integralis, f8 x1/(1 +pp) ad
quantrtqtem algebrazcam 1euocetur" fimul vero' etlam, ‘vtl iam
ante: obfeluaulmus, haec formula fp 0 & ewadat algubralca,

Ty H

qu1bus duabus conditionibus éum’ fuerit’ fat1sﬂé’cum, ploblema .

noﬂrum in omni extenfione fi mul erit refohltum, tum emm

. piimo habebimus y—/p Bx hmcque perro - =~ F.7
2= I/(x x -—I—J’J’) ef g = __zﬂ.i:;f;ﬂ P -

_HIS autem Valorlbus ambae -conditionés : prae!’cnptae .ita adm—'

“plentury vt fit f4 0z —*fax]/(x ~|—pp), quae per hypothe-

{in eft- _quantitas’ -algebraica; pro altem autem condmon’@ fit

e f%a“V‘qq_“—Atang -,\”"

1deoque arcui c1rcuh aequahs, vtl reqmrebatur. '

i

§ 11, Quaeri igitur debet c1usmodl ralatio inter bi-
‘nas vmmblles p et x, vt ambae iftae - formulae [pox et
jax ‘1/(1 +pp) euadant algebraicae. * Cum igitur fit . -

. fpax__px-»-—fxap et . .
, ]/(I+Pp)__x]/(1+pp)_f_i2_2P_ S

Vie+pp)?
quomam hae duse nouwae formulse in fupra §. 2. memoratis
contmentur, .per methodnm. olim expoﬁmm flatuamus primo
Sxop=i,vt fit x :g—;, atque altera formula abibit in hanc:

pat - 5w, _
fm, quae fi ftatuatur = #, hinc fiet —W = vbi

“iam pro " func’honcm quamcunque - aigebrazcam ipfius ¢ affu-
o : mere

o~
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mere licet. Quare ﬁ ponamus du=wdt, ‘erit
v - : ) ) ] s
hlﬂcque p—-—'—']ﬁlI,_,vful et ]/(I._]__p.p)_'l/“‘_.._ru'v}

iz +pm — Vs

§. 12. Tota ergo nofha folutm.o 1&1 {e habeblt. Sumta )
fun&ione quacunque variabilis 7, quae vocetir —— #, vnde ﬁat | - ;
Ou=w0l, itavtetiam v fit fun&io ipfius 7, hinc: pnmo erl’t .-

p——.?’.u-—-mvl et ]/(I +pp)_“1/[1——-'vfu)’ .‘ N
quo valore inuento. capiatur x == .g_;;, ita vt iam ‘p et x per

~folam Jvarﬂbhem k2 ﬂnt—tx—prﬂﬂa&ﬂ Tum. vero-erit

P =tg =y S
Deinde {imili modo erit - e : - '
faxV(I+PP)—~§—-1:—'],—f’i——~‘:_ﬁ,4,*—~u—*quz.w' s

Denique ex his ipfae quantitates in problemate quaefitae 1ta
per nouam variabilem exprimentur, vt. fit s=3 (xx +y¥)s
—

ét-hine g =22 F%, atque ex his valorlbus -problemati ita
Z Py

fatisfiet, ve fit - | ! -
= = Y. 32"/(&”1——11 — x
fg0% m___ﬁw, — et [ Atang.

. §. 13. Quo haec ‘clarius intelligantur, exemplum euol-
mmus, fumendo #=— 2", ‘vnde fit - :
w==na """ et Y(r—o00) =V (@—nn aaz’-“"’),
vnde colligitur '
naitt

'1?:1/(1——rmaac”—2 et 1/(1+pp)*“]/(1

. ]
anaar ")
Cum ngtur Tine fit T
nin—1)al™ "oz . ‘
BP = 5, erit L

(1--~-;vznac:zI“"“")§ L | P ' -

Gi3 e -'.x:::
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. tle—n—anaat®" ")

on—1

Quoniam vero hae formulae iam nimis fiunt intricatae, {uma-

mus ¢—=1 et =2, vt fit u=1J et v =214, ex quibus
porro colliguntur valores
. — ot : —— L
?= Vit 41} _et Yy (E—4-pp = Vii—att)?

. 3 _ S .
I(x— 411, y == — 4 #, hincque

x =
: 2=y G—atr-+ I2 1%, ac denique
- VYV (G—str4121)
q_-' I - .
o . 57"4-3t-
Problemati autem iam ita fatisfiet, vt fit
| fqaé“_:.-é——gwet e
. > .
fa‘z]/(‘q,q_j.) — A tang.vg_ﬂ,

2 8 .

Alia Solutio.
per formulas rationales procedens.

. _
§. 14. Vt formulas radicales eunitemus, ponamus fta-
. — T T —1I [ A S - t a1

tim p =1, vt fiat -]/(I—l—pp).____. =2, ‘Nunc igigur has
duas formulas: - ' S

[p 0= Ur=r% g
SoxV (x4pp) = friniz,

duas




== (55) == =

ulaS' f rox.-et [ 2z 1ntegrab1les, tum enim ‘fiet
—ifrox—}i 2 et
ax]/(I—}~pp):§frax-—]—-
S1cque quaentur einsmodi relatio inter 7 et x, vt tantum hae
duae formulae euadant 1ntegrab1les. - :

3

§. 15, Hu: 1g1tur redu&mne fupra adlublta vtamur et

cum it
A
frax:rx———fxar et

ponamus [x 0 =1, vt fiat x_.a_,

duas f'grm

Bx:

tum Vvero altera formula

x3r — 311 cpius wvalorem fi vcllemus flatuere — #, ,

erit [EIT—= /[,
T ~Tr

quantitas * ﬁgnum radicale inuolueret, quod vt euitemus, via~

mur eadem. reductione: P — L - 2 f127, ac iam flatuamus:

S —=ys, fietque 1:-*"'3;'{‘ H1c 1am pro s fun@ionem quam
cunque ipfius # acmpgre 11ceb1t, ynde fiat 95 =« dF, fics
~que habebimus =S hmcque regledmndo >

1"1"
tum Vero, poﬁtq BJ’—'J”' dr, erit ¥ =3 - s"—-{—-r“’

§. 16. His valoribus inuentis, cum fit
frax=—=27s —}'—-r‘*"s” et -/' ' -\'_
f“——zs—l—q.e"s +rrs’,

ex his duobus valoribus colligimus. fcquentes'
[ dx —=—54 ———-2r)s -3 (r‘*—--M')J
fax]/(x +pp)'—J+(r —a—zr);’—l— (r‘*-i-w").r”

ex quibus porro deducuntur reliqui: fpox, z=V (xx - 79}

—zVi+PP), hocque aé’co tota, folutio formuhs rationalie
q Lx—py q P

bus abfoluctur.

 .§--*7~‘
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- o & 19, Ceterun non +dubito, quin :conteplitio hy.

fus Problematis et Solutionis' vtcunque obliquae , quae cafy
tantum fucceflife videatur, Geometris -occafignem fuppeditare
queat, hoc nouum Calculi genus, cuins vix prima elementa. no-
| bis etismuuic fint cognita; vlferins rimandi atque ad fnaios
S rem perfedionis gradum eveliendi; quandoquidem hine  maxis
ma incrementa ad vniverfam Apalyfin . redundare funt exifti-

manda. , -
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