. DE
NNVMERES CVRVIES ALGEBRAICIS;
'QVARVM LONGITVDINEM PER ARCVS ELLIP- -
‘ TICOS METIRI LICET.
: ’ Anudétore s
L. EVLERGO.

Comuens. exhib. die 10 lunii 1996.

§ 1.

Pm Ellipfi, cuius finguli arcus nobis menfuram curuarum quae-
ﬁtfu:um fuppedltare debent , fit abfciffa — v, applicata vero

i R ._D'U'F/[I-}-[nn—-r)v@"
=n ]/(1: W, vade elemeutnm arcus colligitnr = e

quamobrem. fequens nobls pmpoﬁtum fit problema.

- ~

. - - Problema.
Pro coordinatis x et ¥ eiusmodi fmfé?zone.r a[geﬁmzm: -

fus © inuefligare, vt fiar
I--{n n-—!)'v'v] ] ’

— v Y]
V(@x—+0p)="2 e

Sclutio.

o §. 2. Vt formulae y/ (0 %° -}——831) formam praefcrip-
tam conc1hemus, quoniam denominator 3 (1 — o o) duos ha-
—(phg1d v

bet ﬁlé‘mes ]/(I +u) et Y (1 —2), ﬁatuamus 0x =
. Dy

T
: \




0y — A—2I2% "hinc autem fiet

1/<Bx”—’—ay)—BWV(M+M—-2M¢?%
vnde - patet pro p et g ciusmodi quantitates quaeri debere, vt
prodeat pp—{—gq-——-ngv*x—[—(nn——:)ww.

§. 3. Ante omnia autem hic euidens eft, fi modo
pro litteris p et g funcliones ‘rationales integrae 1pﬁus v aftig~
pari ‘queant , ambas formulas pro dx et 0y affumtas femper
integrationem efle- adlmﬁuras., piopterea quod ambae iftae - for-

iow - 20w,
mulae _rr femper funt integrabiles, fi
¥ (1 ‘U) 1/ (r—w)

modo exponens i fuerit integer pofitivus. Ad hoc igitur ne-
gotinm abfoluendum fequentes cafus euoluamus.

I. Calfus

quo p=1 et q“_-oiq;.

§ 4._"‘H1c igitur- erit pp—]—qq::—}—aa@fv et
‘e pgo==2avwv, quamobrem effici oportet -
1+aarv‘v——~2afvlv—"1+(nn—-1)fwv

vnde patet fumi debere a= 1+, vita vt ncfira elementa hoc

cqfu fiant
-_.Afr-J-(n-l-I)v]aa:" — {I-——l‘u-!-x]'v]aﬂu
dx — e et ay A

vbi integralibus fumtis reperitur
x—=ift—en¥(n41)p]Y 2(z-+v) et
y=ilea—1-(a4-1)e]y2(x—w).

& 5. Vi hinc qmnmatem v chmmemus, addamus
“ambo quadrara, 6t obtinebimus

glocae =y y) —! . e e N i
.....-—;-.....—-...._(2?2 .I) 3 (nn 1)@@,

ex




— (g ===

ex qua aequstione v f'acﬂe per xety ‘determinatur; inde cnun
fit fz‘;‘v:"‘”‘“”z—— stzxd32), Quo iam hunc valorem lo-

3(nn—1) g4 (nn—1L}
co o facilius fubftituere queamus , Afumamus produfium no=

firarum formularum
22y = [(neex Yoo (an— 1) ]1/(1 —92)
quae acquatxo i quadretur, vblque tantuny parés dimenfiones

ipfius @ occurrent ,. ac locs w v, valore fubftituto aequatio in-

Lter x ety ad fex.tum ordmam afcendet.

1 Cafus
qIJO p:x—l—ﬁfuru et q_,ow.
-§ 6. Hic ergo erit:’
pp-]—gq-——x—{—(aa+2ﬁ)wv—r-ﬁﬁw4 et
:ngfu—'l—l—zocfvtv——]—zaﬁtu’f
nde conditio adimplenda erit.
I-—l—(md—l—zﬁ*—*@a)‘va . SR
+(@ﬁ—2o¢]3)w*""*1+(7zn-=-—:c)wvv_:“

Hic 1g1tu1 ante omnia efle oportet 33— 2&{3 __..._o? ad@oque v

B == = &, atque nunc fupereft vt fiat.. . -
7 aa—tg ﬁ—-—-zcc:cx.oc—"—zoc.__fwz———r, s el
ﬁcque c1p1 debet @ —n— 1 et Bz= 2. (1)

T ‘

§ 7. Pro cuina igitur deﬁmenda habeb1mus
jb"'—l——k (ﬂ————l)‘v‘v et q__(n-—::)ru,

ficque nunc erit | .

e T [T YV A R (B T ) DV
dx — e duv et
.._,I~—t‘n--rlfu+2tn—1)f0fv
a'}, Covelr—w) dw

Noua da 4 cad..fmp. Se. T. V. K quae

N ST S A




m Cr‘%)

quarum’ mLeQmuo mullq amplius labomt mﬂlcultftte, vnde 4110::

Ia,bme merito fuperieaemus.

IH Cafus ‘_ |
- que- p—"—1+r3w et. g:c’w%—-—qw“ .

"-

§,-.8, ‘Hijc igitur cepit - Toee T
pp—i—qq:1+(da¢+Qﬁ)q)@vi—(ﬁﬁ—i-zwy)v‘*—}-'y'yfv et
Pq—av+(aﬁ+v>v3+ﬁvv" |
vnde conficitur

j)p+gg——2pqv—1+(aoz+2ﬁ~—2a.)wu

o +(ﬁﬁ+2w~—wﬁ-—2wv"+(vv~2ﬁ'v)fv )
quae quantltas aequari debet 1 + (mn.— 1) o “Hic-dgitur pri-
mo poteftas v° tolli, debet, quod fit ponendo VYT A [3 "= Oy
ideoque v == 2 @3’ demde Vero cnan} ’P(f‘.te”ﬂtem quartam tolh.
oportet , vnde fit | .

pp—}-zar}/-_ B———z-q‘w:ﬁo ﬁue'_

BR+2afl—4p =0, 1deosque i

.ﬁ——4-_525'6tfy——-8——'4nm01 . ‘

Tawipwverd cosfficiens ipfius wioerit: i oo L

-o!.a.-l—zﬁ-——-zas__o:cc—}—s—-—-tSo& ’

[
S A

quem aequau oportet ipfi mn—1, vndﬂ collr-.gxtm', L § Ty

fiue ¢ —#n -3, tum Vero

B=—2 (140 ew_-.v-apcn—r-x)'

K I—I1s igitur valoribus muentls noﬂme fmmulae

integrandae erunt _
ax_r+(ﬂ+3"v~—2(n-—0—-t10fvo—4(n+1]q}3 a U ‘et

P Yell—p)
...—-I—-(T?--'l-a)'v—-iln;'—i——l)T)'U+4(n~p..—.t.\-rf:3 ;
a‘}, ,;.y ) VZ(I-—-—'D) alv’

'qﬁa-




m (75)

qu‘mh‘u Ilhcgl:}ial(}‘}l “iterum, non immcmblmur. Vmcum tantu’m
adhuc talem Lafdm atiingamus, :

' - TV, Calos
quo p:x—-;—*ﬁrva—-i——é‘fv‘* et g:aw—{—«yq)’

§¢ 1o. Hic igitur erit '
pp-;—qg:x+(aa+2p)wv+(ﬁﬁ+2§+2a7)qﬁ
+(2fB3+yy)vi+odet et
pg—"atv-—;—(aﬁ—l—y)«vs‘q—(aE—;—ny)fvS—i-fyS‘v’ 4
ex quibus conficitur formula
pp—-l-—-gg———ﬁngv”‘"I——]—(o&d+2ﬁ~—2o&)‘v‘v |
| S (BRFdayba—2aB—2q)o
! +(yy 2 B8 za &~2&wv
& i . e '-1—(55"—‘2'}/8)"’5
quae formula cum aequari -debeat huict T +(w 7= I) g rv, prl-
o™ mllatur poteftas- oftaua, vnde fit § ¢ e’y S o, zdeoquc
0= “Iam poteftas -fexta afficitur hac- formah iy e
vv+-@&“wﬁ~4ﬁv“vv+¢@v_ﬁma
- quae uihilo aequata. pracbet y =4 a— =2 B, hmcquc 3 Sa—%p
“Porro autem poteflatis quartae coeﬁiaens eft

BB-t-2ayt28—2af—2y="
pﬁ—-6m§—45+3aa+am.._of _
q!lae aequatlo dinifa’ per. B-—'2'a priebet @ -—14 e 4.,' itacwt
‘pro g geminos nancifcamur vilores, alteramif —=:2 uy altﬁ’mm
VLo B o4 a4 4, quomm rvtmmque* {feorfim- enoluqmus. .

: o S P ST TN Y 38 81 LUF LR 1 NG
RIS & SRR Sli‘ mfm p's’ =2 a, eritgie iy = orety & =i,
quo -ergo cafii res ad cafum fecundum reucluitur. Sit igitur
B=4 a—+ 4, et nunc fiet vo—4(a+2) et §=— §(a+2).
. : K 2 . . Ve-




B

. “

i (96 =

Verum hinc fiet poteftatis - v v coéfficiens aa~~2f3-—2 e 5

ipfi # 1 -— 1 aequandus, vnde fit-a+ 3 =1 five’ e = — 3

hincque. porro fiet ' | :

? —a(n—2)y=—g@—1) et Sim—8 (n—1);

ex quibus ergo conficitur : Ny |
p—1d-4(n—2)ov—8(n—1)0* et

= (n—3)v—g (r—1) |

b R .o, A

vnde tandem colligitur R
e [lp A1 o g (P )3T
xﬁTI,fﬂ—et‘r-i-v) et *y"_f il 1—w}
quem integrationis laborem fufcipere foret fuperfluum. -

Digreflio

S pro cafi z = 1.

§. 12. Ex euolutione cafuum fuperiorum manifeftum
_eft, curuas continuo ad altiores gradus afcendere; hinc autem

L_P.'f;l"pctuq ~excipi oportet cafum, quo foret n — =+ 1, qL;ando-
v

]

L e : . ’ 301/1__'_(1;71_::)_1)\'0 L 3
quidem ‘arcus . ellipticus 0% abiret inf oot mmyy

‘ Y{i—Tvv) - .
hoc eft in arcum circularem. Cum igitur praeter _c1rculu1n
nullae aliae dentur tales curuae, necefle eft, vt curnae, ‘ad quos

“cafus “praecédentes nos deducunt, quando fuerit z— 1, cir-

culum exhibeant. =~ - .

§ 13. Pro cafi antem primo, vbi integralia iam euol
syimus., quando fit # === 1 ideoque ¥ # —1I =0, -dequatio

rpemltima ~abitin hanc: F{x'x -y y) = (2n— 1), hoc el
acquabitur. vel. — 1. vel.—= 9, ita vt vtrogue cafu curua mani="
fefto fit circulus, cum tamen pro alils omnibus valoribus ip~

(ius: 4 aequatio: ad fextum -ordinem affurgere fit obferuata.

o A ] i .
oLl ‘ L v : L . - v f . R
Esd . - - Lo I . -
PR S T e Y P . - . - A ao o oendw . .o . ar
N ' ) . I-q-n
H-:E‘ M . ' . t. N .




(77) ==

§. T4, Pro cafu fecundo .facmmus pumo n_—+~x,
eritque 0% T= 2% et 0y — it “vnde integrafdo fit .

Ve(z-v) | I
x=V =2 (I+q)) ety — —- 1/2(1———-@), ex 'quibus mani-
fefto colhgltur X X +p¥ = 4, quae vtique eft acquatio ad ¢ir-
culnm. Sin autem {umamus # == = I, reperitur

N U R
dx =IO et

_.I~+-""u—-—4'vrv
ajf Yelt—v) aw’

hinc autem cuculum enafa fequenu modo facillime oﬂendetur.

§.-15. Hunc in ﬁnem f’catuatur v — cof. 2 ®, eritque
dov——29Qfin. 2P et Y 2 (1~ o) == 2 cof. O, fimilique

modo Ve (I —g)— 2 fin. §. Ergo pro pricre formula erit

Vz_“_m — 2.0 Qfin, O, alter vero factor fiet
- —=r1—oz2cofi2P— gcof. 2
— 1 — 2 cof- 2(])—-—2cof 4P
quamoblem habebimus
=20 fin. (x4 2cof 2 d)+2cof 4.(1))
Conftat autem effe .
2 fin. q'>cof ¢ — fin. 3(1)-—-ﬁn D et
o fin. @ cofs 4 ® = fin. 5  —fin. 3 O,
quibus fubftitutis obtinebitur 2 x =29 P fin. 5 P, cuius . inte-

grale eft ¥ —.-—2%cof. 5 . -Simili modo pro altera formula

prodit - 3"_1__;_) p— -—4 2 3 O cof. O, alter vero fadtor erit
1+2cof 2@-—-4.c0f 2 PP — _142cof2P—2col. 4P

:(icque fiet '

By*zacbcofd)(x—-zcof24)—;—2(:0['4.(}))
Conﬁat autem - efle ,
2 col.Peof. 2 P—=rcof. § O—+cof. P et
. zs;;offbcofq.d).._.cof 5‘(})_+_cof3<b,

K 3 . quo-




s () E

'Iif,'quomrcq pro‘uemet dy=— BQ)COf 5 CD, ideoque y =31 fin. 5 o,

coffequenter hic cafus nobis fuppeditat xx—q——‘}‘y._, &, Quae
. ltexum mfmlfc{’co eft aequatio’ 1d c1rcu1um.

§. 16. Tra@emus fimili modo cafum teltlum, pencndo

primo # == -+ 1, et habebimus
r-—}—4'b-—-—4'v’u—-—8'v$
ax'—' Yel1—+v) a‘v et - .ér
___1—-40-—4wm—l—31:3 P ‘
a‘y Yaji—w) - 0@,

. Statnamus iterum » = cof. 2 { fietque

dx=—2 0 fn. Cf)(x++cof s O— 4.c0{'.2CI)—-3cbf2(D3) et

ay—;—-zBCI)cofC})(1-4.cof 2(D 4(:0{' 2(}) +8cof 20,
vbi notetur effe =
4 cof. 2 @* :2—-}—~2cof 4P et
8 cof. 2(])3‘_—__6c0f ® 4 2 cofl 6([),
'vnde habebimus
ox =2 oQfin. QD(I—i—ncof d)—a—zco{” q.d)+ocof 66)) et
oy = 200 col.P(1—2cof.2 CD——:zcof 4P—z2col. D).

Quodfi iam has redutionés viterius profequamur, nancifcemur
tandem

0x = 28(1)36‘1.7@, 1deoque x_._._ 2cof. 7 O,
-eodemque medo , S S

0y — 2 a(})cof7® ergo ym_:,ﬁn 7(1), N
- ynde iterum colhmtul xx+jy_49, 1dcoquc prb circulo.

§. x7. Si pro eodem cafu .tertio ponatur fz""é—x fet

T T2 ¥ — ’ .

ax;—' Va(x-*i—-fu)alv et a“y_"jfz(xqu;j|a..lvf' !
Statuamus igitur © = coft 2P, eritque. ¥ 2 (1 4-0) = 2«:0r (I‘)
et Y 2(x—w)i=2 fin. @ et Btv.ix———zadbﬁn.zt’p, quam-

obrem-




‘obrem habebjtur

dx= LL:*‘_“_MB(I)'J;i'L‘L'é‘@':-—-zB@ﬁn.d)(zuim beof 2@y et

ij ____““‘;}zéfj 213 fin. 2 P=—2dPeof G(x—2cofl 2D),
quae formulae pom'). 1a€sucuntur ad has: N o
0x — ——~28®ﬂu.3q§ et a_}/ —-28(]303{3@’
hmcque 11116g1and0 ﬁet o R
S « 3 Ctj’_;-ﬁ“laq):

vnde colhgxtur,, e 9, quae e{’c aequatm p1o cnculo,
cums 1ad1us ._3‘ o .

§ 1 Quodﬁ qms ﬁmlh modo cafum qufutum euol-z

ete voluerlt ponendo” five # = - I fiue # =—+— 1, itidem
reperiet curuas fatisfacientes pariter ad circulum reduci. _Hinc
}gltm -anfam, 'lrrlplmus problema noftrum alio modo refoluen-
dum fciiicet in formulam, qua arcus curuze exprimi de-
bet, ftatim” finum- coﬁnumue cuiuspiam anguli mtmducemus

~ Alia problematis folutlo
ex calculo anguiomm petita.

, §. 1 Cll“’l elememum arcus curuamm qmeﬁtﬂium
A-debeqt e{?'e L -ﬁ__ : o . L
' ——53"0':/[I+(1Ln—-11ruv]

ECh T YRS e . 2

l R |
ponamus fatim o = fin. ©, vt fiat o =

25 =9 PV (cof. @' +un fin. FD),

vndc {hfim ‘manifeftum’ eft capi’ pofle

r—"BCDcofCD 6t ay:'naq)ﬁn (D,

d CD, erxtque

Vnde fit x—=fin. D et y==—n cof. @, ideoque # =7 fin. OF
vode colligitur 7% % +yy =nn, quac eff ipfa agquatio pro
' o ]ilhpﬁ,

B | e e



(80)

‘Elhpﬁ, cuius arcus mcnfuram rehquarum curuarnm conftituere
debent.

§. 20. " Ex hac autem folutione infinitas Ahas curuas
quaefito pariter fatisfacientes derinare pofflumis 4 ponendo

3 x — 9 & cof. O cof. w—ndQhn. ¢ fin. @ et
By:a(bcof @ﬁn.m—-}—ﬂa(})ﬁn.@cof Wy

fic. cnim euadet |
ox —0J’ =og cof@ -k—ﬂnad) ﬁn.({). —-35. |

Tantum igitur fupereft vt iftag duae formulae d1ffelenuales ine
tegrabiles reddantur, quod manifefto in genere eueniet, fi=
mendo w=A{, tum enim per reduChones fatis cogmtas nan-=
cifcemur ; : :

'*‘_355—-*(12-4—1) cof(?\ —1—1)([) (n.—1) cof. (}r»--I)CD et
22 = (s -+ 1) fin, &+ 1)O— (n—1)fin. (?\—-1)43,
atque hmc integrando impetrabimus :
2x_“”f‘1 fin, (A + 1) (D—"’“”ﬁn (?\——- 1)),
2y =12 cof. (A + 1)(1)———““"‘{:01’ (n— )0,

quae ergo ambae formulae femper funt algebraicae, folo cafu
excepto vbi A— 1. Caeterum quando # == - I, curuae
‘refultantes manifefto abeunt in cu‘culum, quicunque valor ipfi
A tribuatar.

4

_ § 21, Haec folutio non fohun eft admodum fuccm-
g&a, {fed etiam multo latius patet guam praecedens , quand0~
quidem praecedentes cafus ex hac {olutione deducuntur , f{u-

mendo A==~+1; vel A= §; vel A= 3 vel A= %
Quatenus igitur lic pro A numeros integros accipere licetsy
| : vel




(D \

vel etiam quascunque alias fra&iones, eatenus haec folutio lon=
ge alias fuppeditat lineas curuas, quae ex priori {olutione
nullo mode deduci poflunt. Euoluamus igitur aliquet exempla.

Exemplum 1. .
§. 22. Quia pro A vnitatem affamiere ‘non leet, pona-
‘rnus ftatim A ::'"_‘2 , atque habcblmus -

x:%—“’*“ﬁn 3 O — = fin. O et
. + ¥ : - n—r1l . :
j_q_._.(i.é__& cof. g P 2= coll Py -
binc iam colligimus ;
o

__(n+:}2 [n——z\z . {ma——1)
rxy ....L.J:‘J! —I—- p COf 2 QD,

ex qua acquatmne angulus [0 haud difficulter per x et y de-
terminatur , qui deinceps in alterut:a fubf’ututus praebebit ae-
quationem inter x et 7. ~

| Exempum 2.

Sumamus efiam A =1, erit

x == - 2B fin, 9‘(1)—}—'(12-—— 1) fin. ;D et
‘y__, ‘“+"cof3(b—+-(n—~1)cof O

Fscde autem patet hoc exemplum cum cafu fupra §. 4. trac-
tato congruere. :

Scholion.

§ 28. :Haecc igitur folutio praecedentem maxime {u-
pereminet, cum non folum infinities plures curvas in fe com-
pleatur , fed etiam “valores pro coordinatis ¥ et y inuenti
tam fimpliciter exprimantur, vt duobus tantum terminis con-
fteiit, cum fit '

Nqua Aéa Acad. Imp. Se. T. V. ) L 2y
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2t ( 8 Q‘ ) v ki

xR (v ) PRI () e

iy =l (e DG F=R et A0

Ex qua forma coordinatarum colligitur iftas curuas omnes affi-
nes efle Epicycloidibus, et generari pofle ex prouolutione cire’
culi fuper circulo, dum fcilicet fiylus defcribens. non in ipfa
pexipheria circuli ‘mobilis affymitar. Interim tamen ne haec
quidem folutio pro generali haberi poteft: namique innumera-
biles alias curuas fatisfacientes affignare licet, quae-ne in hac.
folutione continentur, quam inuentionem lic {ubiungamus,

- Adhuc alia folutio

.«  problematis propofiti.

i i . - .v AT PO SR S
§. 24. Maneat vt ante @ — fin. (D, et cum hinc- fiat -
95 —20® v (coft & ~-nnfin. @),

feribamus T — fin, @* loco . cofi €, eritque

2s =20V (x + (wn— x) fin. §).
Faciamus autem breuitatis gratia .mi#-— I —— @ m ., alque huic
conditioni ftatim fatisfieret, fumendo dx=0Q et oy=moPfin. P;
hinc aufem ob ¥ — Q “prodiret curua’ tranfcendens, quod ta- -
mien non impedit, quo minus infinitae curuge algebraicae hinc
deduci queant. Statuamus enim T
dx—30 coll AQ —mdPLhin. $fin. A D et
Dy =P i AQ+m 9 Phin. Dol 2P,
atque hinc prodit LT
a0yt =0 (z - m fim: .
Nunc igitur membra pofteriora more folito euoluantur €t ob-
' AT Ve O , ) I I

1

tinebitur D '

50 %




| ommrlu———

st (8°> Pmtnemiors

L1222 2z cof ) P cof. (h—-—I) @+ drcof A1) O et
3‘-5‘9_5’_ = 3 fish AP fim (?\ e 1) (D — 1 iﬁu. C?\-——I) Q) ,
vnde fumts mtegmhbus ent e
e A B g G0 DO 2 () O et
....,.zy ,____‘coflcb—r cof (7\-1)CD+ —cof Q=) O,
| qufu, crgo formuhe enf[m funt 1Igeb111ca | folo cafu A==

- 1 eXCEpto. Pelfplcuum autem ' eft,hos’ Yalores penitus effe
diverfos a pmeccdenubus ptoptcrea quod terna - membra in=
vol‘uunt. E " . ‘

t§. 25, Practéfea’ Vero ‘hic “mianifelto affumfimus effe

nﬂ‘;- T4 ita ¥t haeg folutio- exténdi’ nequeat ad: cafus quibus ‘

an< 1, cam prior folutio pro ommnibus valoribus numeri #
valeat ; interim tamen etiam haec foluzo 3dapta11 poteft ad

| C‘%ﬁlb qmbus np< L, it vt fit

Bx._—:a@}/(x—-—-(x—-ﬁn)ﬁn C])),

- qudé’ expre{ﬁo, pofito LLLCD ool ¢ --co£' P, abit 111 hagc. :

B@';/(ﬂn—f—(x --72!2) cof QD),
et. ponto b1eu1tat15 gratia T.— ma I k., j;ﬁ_e_t;_- T
s_._ BCIB]/(nﬂ-{—-kk col. CD),
vb1 fotetur’ eﬁ'e nn-k k — T
8. 26 Huic ei'gd 'formulae ﬁ'atimr'fatisﬁe'f';pon!c;gﬂp .
Bx—‘nacb et B;f_kaq}coffb, ‘

ynde autem curua refultaret uanfcendens, quale vt curms al-
gebraicas eruamus, ﬂ.ltuftmus 3 ante :

|
f




| e (84') .

dx —noPfin. NO -+ ko cofl. ®cof. X et
‘ 0y ==ndPcolf AO—k P ol Phin. A,
ynde ambo valores, prodibunt algebraici, dum ne it A==+ T~

§. 54. Rédu@ione igitur folita in ~yfum vocata nans
cifcemur has formulas :, - ‘

29% — o fin: A+ k Eo_f. (?\—4—:)(]') - k COf C\i‘f‘f_lj (I) et .

t:;a‘_q)i — 27 cof. AD — k fin. (A—+1) ¢ — kfin. (A1) o,
vnde. integrando deducimus : . B o
2y =— 2" cof. AD+ xﬁ—i—_x fin. (?\—4—1)‘(})—4- o~ fin.(A—1) OF:
R a ; ) .
2y ==+ 32 fin. AP L cof. A+ 1) P+ s col. A1) P

quae curuae. itidem maxime difcrepant a praecedente folutione.,

Scholion.

' § 28. Quamuis autem hae folutiones infinities infini-
tas fuppeditent lineas curuas algebraicas problemati noftro {a-
tisfacientes, tamien vix affirmari poffe videtur, in. his formulis
omnes plane folutiones contineri: tam parum enim adhuc iftud
-argumentum -eft elaboratum , vt vix quicquam certi in hoc
negetio ftatui pofle videatur; fed potius quaeftio - generalis 5
qua curuae algebraicae defiderantir, 'quarum *longitudo per
datam formulam integralem [V 9o exprimatur,  vbi V .deno-
tet fun@ionem gquamcunque ipfius , fantopere etiamnunc te-
nebris obuoluta deprehenditur, vt folutionem pauciflimis tan-
' pum'gafibus - enoluere’ Ticeat’, -quemadmodun nobis folutio fuc-
cefit pro arcubus Parabolicis et Ellipdcis. .Si enim talis
quaeftio circa arcus, Hyperbolicos proponatur, fateri cogor,
nullo ddbuc mode me vel vnicam faltem curuam algebraicam
~ eruere potuiffe, cuius finguli arcus per formulam :




f'j,——z Y (1 ‘f.)") y o | IR

exprimerentur.  Si enim v denotet abfciffam Hyperbolae aequi-
laterae inter afymptotos, applicata erit y=1%, ideoque Jy ==
-——%—2 , vnde elementurh arcus refultat

81:%5]/(14—04). o

Sin autem aequationem generalern pro Hyperbola affumere ve- '

limus, qua eft ¥y == n y/ (x +v.2), elementum arcus inde nas-

citur Qg == 2Nelbndnve), quae formula ita comparata

‘eft, vt omnia artificia, quae quidem mihi detegere licuit, pe-

nitus fruftretur. Quin etiam hic nullo modo calculus angulo-
rum cum vllo fucceffu in fubfidium vocari poteft. Neutiquam
antem etiamnunc affeuerare aufim ;. practer Hyperbolam nullas
alias dari curnas algebraicas, quarum longitudinem per arcus

Hyperbolicos metiri liceat, quemadmodum hoc de circulo aue’

dader pronuneiare -non. dubitavi. Hac igitur fpeculatione am-
pliffimus campus aperitur,-in quo Geometrac non fine infigni
fructn et Analyfeos viteriori perfectione elaborare poterunt.
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