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consentsnea deprehenditur, ita ut ista expressio latius pateat, guam
omnes casus speciales junctim sumti, unde eam -per conjecturans
conclusimus; namque in omnibus. ecasibus specialibus littera. i ne~

cessario denotabat numeros. integros tantum positivos.

4} Demonstratio Theorematis insignis pew
conjecturam erwuti, ¢irca integrationem

t

formulae.

. 0 QPcos.i P o
_/(i - aa— 2 acos. O)*+71

M. 8. Academiae exhib. die 10 Septembris- 1778,

§. 83. Cum nuper hane formulam integralem tractassem,,
ac potissimum in ejus valorem inquisivissem, quem accipit, &i inte-
grale a termino @ == ¢ ad terminum @ = 180° usque extendatur;,
ex pluribus casibus, quos evolvere licuit, conclusi ejus integrale im
genere ita expressum ik

Ta¥

(1—aa)in+i

ubi V denotat summam hujus seriei .

_ . i - i ) i ey oa ‘ .
V=) (ri::;z ) -G (:i—::_: o + (-57) (i:{“‘é) a¥ tetc..

Hic scilicet isti characteres clausulis inclusi designant coefficientess

¥, : .

potestatis binomialis, dum statuimus o

(4 -+ =t Dz + D2+ (D >4 () o +etc.

§. 84. Circa hanc autem formulam integralem ante om-
nia temendum. est, litteram i perpetuo significare numeros integros,
quandoquidem in analysi constanter assumitur, casu .—=180° sem-
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_ pér essq sin. i ) = 0; tum  vero etiam ejus valores perpetuo wut
positivi spectari possuﬁt, propterca quod cos. (—-id))::cos.
(+ ;(])) Interim tamen mox ostendémus nostram formam integra-'
lemi etiam veritati esse consentaneam, quamvis litterae i valores ne.
gativi tribnantur. Ad hoc ostendendum circa charactefcs m subsi-
dium vocatos sééuentié. sunt -observanda.

1°).  8i p et ¢ designent numeros integros, ac primo
quidem positivos quoniam in evolutione potestatis binomialis omnes
termini primum antecedentes sunt nulli, quoties {uerit ¢ numerus ne-

gativus, semper erit (~—) — 0.

0). Quia coefficien® tam primi termini quam ultimi sem-
per est unitas, erit tam (§)—1 quam (%): 1,

°) “Quia iermini ultimum sequentes pafitel sunt nulli,
quoties fuerit ¢ < p, valor characteris (——) semper p10 nihile ha-
beri poterit.

4%). Quia in evolutione potestatis binomialis coefﬁcientes
ordinem tenent retrogradum, hinc sequitur semper fore ( )= q
Sin autem superior numerus p fuerit negativus, ob rationem plaece-
dentem semper etiam erit (———) — 0.

~ 5%. At si g denotet numeros positivos, character (:q?_
perpetuo dabit valores alternatim positivos et negativos, cum sit

D=1 (5 f’)""—Ps (58)= 22N, =ty PG oy,
Atque hinc |
60), In genere tales characteres, ubi - superior mnumerus
est negativus, ad positivos reduci poterunt, cum "sit_(:q?):i(ﬁ;q—i)’
ubi signum - valet si ¢ fuerit nwnerus par, inferius — vero, si
impar,

31¢
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§. 85 His proprietatibus eirca characteres hic adhibitos
nofatis, in forma- nostra integrali loco i scribamus — i, eritque

aq)cos .._.;(D ’ Wa;—i \
J— . V,
/(1+

aa ~2acos. Q)"+t (i —a a) ittt

existente
V= () (5 D (220 o o (3D (2 o
“ n+z) n—i
— i3
ubi posteriores factores evanescunt, quamdiu denominatores sunt ne-

+ =) ab o+ ete.

gativi: primum igitur membrum significatum habens erit (=

:“!:_—%) a’?, cujus valor exit ("—T—I) a’?; sequentia autem membra
erunt
(50 (=i 8T = D G @it
tum vero ( CN (@) a?i4, ete. Hoc igitor modo erit
v = () 5 +GED (T @+ (5D () ot hete]

eaT
(1 —a a) gn~1
o+ - +i
(1 aa)!m—]—i [(n ’)( ) n z) —1—-(:1,_;)( )a. +ete.]
quae prorsus congluxt cum nostra formula valori positivo ipsius i

qui= valor ductus in -pracbet hanc formam

z-—]—i

respondente, qui egregius consensus haud contemnendum firmamen-
tum pro veritate nostrae formae integralis continer.

§. 86.  DPraeterea vero circa formam nostram integralem
imprimi motari debet, seriem pro V supra datam semper alicubi ab-
rumpi quoties n fuerit numerus integer positivus, gquippe quod eve-

miet, quando vel in priore factore, cujus forma est (*5), pervenitur
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ad terminum quo A >n — i, vel in posteriore_f“actore, cujus forma
est (:‘_—:_l__“:.)_: , evadet A > n; quae proprictas eo magis est obser-
vanda, quod, -si series V in infinitum porl'igeretur, parum luerati
essemus censendi, id quod praecipue de iis casibus est notandum,
quibus 7 foret numerus fractus, quos ergé casus penitus ab instituto
nostro removemus, ita ut pro n tantum numeros integros simus as-
sumturi. ' '

§. 87. .Consideremus ergo etiam casus, quibus » est nu.
merus negativus, ac primo quidem jam per se. clarum est, guam-
din is minor fuerit guam i, ideoque 7 -~ i etiamnum numerus po-
.siti"zus, tum seriem pro V datam adeo citius abraptum iri; tum igi-
tur demum in infinitum excurret, quando etiam n —+ i fuerit nume-
rus positivus. . His autem ecasibus forma integri'alis supra data ita

transformari potest, ut abruptio pariter locum inveniat.

§. 88. Ad hoe ostendendum statuamus 7 —~m — £, ut

formula nostra integralis evadat
SO Peos. i P (14 a a ~— 2 acos. P)™,
cjusque igitur valor == w a’ ({1-—aa)?™+1V, existente jam
i i e 3 A i ]
V= (FRREh (RS 4 Faieh et

+ (-—'m—z- i -—-23) ""mz:—'iz—,"‘ i)all_!_(_?)z; 1= i) (—?7::5—}-3) a6-+ efe.

quae series manifesto in infinitum excurrit, quam autem ope sequen-
tes lemmatis transformare poterimus, '

L''e m m a:

§. 89. Ista series per characteres hic introductos proce- -

dens
8 = O+ DD+ E= +(D(HEDe* + et

b

-
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in hanc sui similem transmutari potest

8 =(FD D +EP) EEHCEER »° +ete.

quandoqmdcm inter earum valores + et & Ista relatio semper lo-

cum habere, non ita pridem a me est demonstrata
(e—l—f) ¥ ____(e—-ﬁ'—ﬂ) (1 — m‘)f+lz+i 3,

cujus demonstratio profundissimae est mdagmls, dum adeo per ae-

quationes differentiales secundi gradus procedit.

§. 900. Applicemus jam istud lemma ad casum nostrum
propositum, eatque ut series % cum mostro V consentiens reddatur,
ut ﬁat F —V, sumi debet f'— — m - { — i, ho=—m—1 ~~1,
£ = ; et x__._a. a, unde altela series & hanc accipiet formam

5 =5 CFH+ D) aat H (3 a4 ete.
quae series jam .certe abrumpitur alicubi, propterea quod hic m
denotat numerum integrum positivam: at vero relatio inter s:uperio-?
yem V —— % et novam hanc seriem é' ita se habebit

(2 ¥V =(B) (1 — aa)y2=~1g.
§. 94. Hinc igitur formulae nostrae integralis hujus

SOPeos.iP(t +aa — 2 a cos. (D)m:”(_T)W“ ci,

-—-"m.-—' i)

‘ubi & denotat seriem modo ante §. 89. expositam, qui valor cum
factorem habeat‘(?ﬂ) semper evanescet, quamdiu fuerit i > m, ijta
ut his casibus valor integralis semper nihilo sit aequalis. Ceterum
hic notasse juvabit, facta evolutione esse

m{m—-1) . v e o (me—mi—1)
(_) (:'" (m+1)(m+2) < v e (m:}--z'). ’

ubi signum superius + valet si i fuerit numerus par, inferius —-
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vero sl impar: . His circa indolem nostri-theorematis notatis, ipsam
ejns demonstrationem aggrediamur, quam quo clarior evadat in va-
yias. partes distribuamus.. “

Demonstrationis pars prima
. § 92, Quoniam valorem nostrum integralem ad duas
formulas accommodavimus', eas distinctionis gratia signis © et €

designemus’, sitque

@___f 0QPecos. i [MNad=0o ]
T J(WHaa—2acos. Q)* 1] ad Pp—180°}"
— . . =0
. c=so0Pcos.i® (L 4 a'a— 2 acos. 0 [azg):mo],
quarum. posterior €. in priorem O. convertitur si loco m scribamus
— n — {; modo autem vidimus, has duas formulas a se invicem

pendere, unde a posteriori tanquam simpliciori, siquidem: denomina=

tore. ({ — @ a)?" 1 caret, incipiamus, quam quo simpliciorem. red-

a ., . N
damus statuamus Teas — b; si¢- enim habebimus

€ —={t+aa)y"foDcos.iP(L—20cos. Q)

“eujus ergo integrale nobis erit investigandum.

§. 93. Ante ommia igitur conveniet potestatemr ([t = 2 5

cos. OY” evolvi, unde fiet

( — 2 beos. PYP =1 (®).2 b cos. . -1 (T) 4 b° cos. O

‘ ~— (%2) 80° cos. % - ete..
eujus ergo terminus quicunque erit + (5) 224" cos. O*; ubi sig-
num -+ velet si A fuerit numerus par, alterum vero —= si impar.
Jam quia hic potestates ipsius cos.  occurrunt, eas per praecepta
.s-a,tis cognita in cosinus simplices convertl opdrtct, quibus fit

Mierrie

um LTreee
=i T L

4
by
iy

R e Y
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2%c0s.(p?=2c08.2P--1(3),

23¢c0s.(P3—2e08.3P +4-2()cos.P,

24c0s.Pr—=2cos. 4P4-2(Hcos. 21 (%)

25cos.Pz=2c08.5 Q+-2(%)cos.3P—-2(F)cos. P,

26cos. Pb==2cos.6 P-4-2(§cos. 4P--2(§cos. 2P4-1(8),

ete. etc.
Ubi notanduin, in potestatibus paribus postremum membrum cos, .
0 O = ¢ dimidio tantum coefficiente esse affectum. Hinc igitur in
genere erit -
2%cos. O* == 2 cos AD+-2(3)cos. (h-2)P-4-2B)ecos. (A — 4)D
—%—2(%“)005.(}\.-—6)@—]—6&. '
ubl notetur, quoties fuerit A numerus par, puta A== 2 i, ultimum
. membrum fore tantum 1. (2—;) cos. 0 .
§. 94 Postquam igitur omnes cosinuum potestates ad co-

‘sinus simplices fuerint reductae, integrationes mnostrae semper ad
talem formam redigentur /0 O cos. i CD cos. A {, de qua forma hic
imprimis est notandum, ejus integrale a =0 ad O == 280°
extensum ‘semper esse nullum, solo casu'A ==i excepto, Cum enim
* it - '
cos. i Peosc A Q=gcos. i +=2) P - zcos. i —2) D,
erit illud integrale indefinitum

— $in (i -2 -~ sin.{(i—~2) P
— 24N ‘ 2{i—2) ?
quod pro termino (O == 0 manifesto evanescit; pro alteto vero

fermino (b::: 180° = 7, ob i et A numeros integros, manifestum
est, hoc integrale denwo evanescere, solo casu excepto quo A=—=i

81 enmim i -— A ut infinite parvum spectetur, puta == w, pars po-
sterior hujus integralis erit M:%, id quod etiam inde patet,
guod sit

2w
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cos.z(])’"._...z 3008, 21D,

JoPeosiQ=1Q 4-isin2;:P—gq

§. 95. Ad integ:ale igitur quaesitum obtinendum, ex po-
testate (1 — 2 bcos. )™ evoluta, eos tantum terminos, qui cos.
i qb continent, 'e:'ﬁccrpsisse sufficiet, cum reliqui omnes nihil plane

ideoque

ploducant, qm si junctim sumti praebeant N cos. i (D totum no-
strum imtegrale pro ( erit

{={ +aa)y” . iNm;
{iuocil‘ca nobis incumbet, in omnes superioris formae ‘pa;rtes inqui-
rere, quae formula cos. i (D erunt affectae; unde evidens est, quam-
din in illo termino generali = (3) 2% b cos. P* exponens A minox
fuerit quam i, inde nihil plane in integralé inferri, |

§. 96. Primus igitur ,t,ermiﬁ_us, qui hic in computum venit,
erit == () 2 b% cos. P, pro quo signum. supetius —~ valebit si
i fuerit numeis par, inferius — vero si impar. Hinc autem par
superjorem reductionem proveniet —

2% cos. OF == 2 cos. i D),
ita: ut hinc pro N oriatur pars prima -~ (”—;’—) 2 % Tum vero ex
termino immediate sequente, qui erit

T (;27) 2 bttt cos. Y,
nullus angulus’ z(I) oritur, cum sit

2i-+1 cos. OF 1= 2 cos. (z+1)¢+2(3j1—) cos. (z——-i)({)—]—-etc

At vero terminus sequens

e (52) 212 B2 cos. (2, ob

23"“2005.(])*"1‘2,__4005 G-+2)P4-2 (D) cos. z(]) ~ ete.
Fol. I7. 32
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paftem hinp in, litteram N resultantem dat -
i-f-2 m N g1
2 (57 G bR |
Simili modo ex casu A =i~} 3 nibil nascitur. At ex sequente
-+ (’J’L) 2i+4 b"+4 cos, PP +4, ob |
2i -4 ¢os. (D"‘*"’*'—— 2 cos. (z-—[—-J;) ¢ + 2 (‘+1*) cos. (i - 2) P
( ) cos. i O -~ ete.
pars ad litteram N accedens erit

1+!1
) (z +D bi+lf,
Eodem modo ex casu A ....z»{—- 6 pars ad litteram N accedens
bz -6

erit
( ; -—-}— 6 ?

§. 97. His igitur- ommbus partibus colhgendls , nancisce-

et 1ta porlo

‘mur valorem completum litterae N, qui erit
_ , . .y
Nz 2 B+ G CEOGE0+ )b +eted
ubi motasse juvabit esse, ut sequitur '
+ 2 —
(I_H) (1-1-2) (T )(;4-1)
—2
C 6) (;-4-11) i ('m) (;m_}.-g ’
z+ —_3
( 3 ) (z‘+6) — (3)(?4-_9} H

etc.

Per hos igitur valores erit

N2 M) - (DEFDI+ D CFH+ (D) GED et

guo valore invento, erit integrale nostrum gquaesitum

= (1 aa B [(2) (3) + () (B 1 4 ete]

" quag series manifesto abrumpitur, queties fuerit m numerus integer
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posiﬁvus Statim enim atque in hoc charactere ( ) denomina~
Ctor i A superale ineipit numelatmem ‘m o~ A, valor ¢jus in ni-
hilum abit. o S
Demonstrationis, pars secunda. -

§. 98. Tt autem hanc integfali—s exp’ressioﬂem ad éolam
litteram @ revocamus, proutl in nostro theoremate supra est reprae-

sentata, hic loco & restituamus valorem assurntum ifg— ﬁetque

(=~ al (1—}—aa)m_" [( ) (") -+ (_) (1‘ + 1) (z-—]—aa)
, —32
ri- (—2') (”;..]_2 ) (1+aa)4 - ete.]
ubi, ut formam supra datam eliciamus, potestatés ipsius 1 4~ a a

evolvi oportet. Hunc in ﬁﬁem'statuamus C =+md A, ita ut
jam it , -
A=(g) (U +M)"‘"+(—) G (1-raaym—i=s
+ () (Dt -aar =1 (3) (Fpad(teafr— e
Facta autem harum potestatum evolutione, fiat
| A—a4pBa+4ya 3af 4-caf £ a?® -y a'? 4 et
quarum litterarnm a, B, %, 0, etc. valores investigemus.
§.-99. Primo igitur statim patet esse o = CIICDF
deinde vero reperietur
B=@ @ CED+D G
At vero pars posterior per priorem divisa, .facta evolutione, praes

bet 1’%’:1. quo observato erit

B=i G DD,

quod reducitur ad (3 .__( ) (55

i) -Simili modo Iitter-a v con-

32%
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stabit ex tribus parti'bus v oerit enim

¥ =) CE () CF) O (M 5D,

‘ 2(m——i—2
‘wbi pars secunda per pumam divisa dat ~T—) At tertius. ters

{m—i—2) (m — & — 3%
mintds per prxmum divisus praebet 31 +;) ;. unde. fit

G — Fmwi—0) | (m—i—2) (m—i—53
oy =t T T — - G GF) "
At vero est -

My f— 2 m-—ir L
e e e E I
m»—-z—-z R - A o
( 1.—1-1, (i+ 42 4""""1-1—2’. N
unde eolligitur '

Y= T ws @D,
guae expressio contrahitur in hanc () (1—”'—

§ 100 Cum- igitwr sit

0’-‘-—-—\ )(ﬂ_) = ( )(zs-i—i) 'Y-—(m) (1-—!-2)

hine jam satis tuto eoncludere liceret, fore

0 r——( ) (H-s\’ Eﬂ(zﬁ) (z-—}-—!;)7 ete.

Verum ne hic quicquam cenjecturae  vel mduenom wibuamuss

in genere pro valore litterae A investigemus coéfficientem potesta-
tis indefinitae a®*, quem vocemus —— X, eritque |

_— —i . T 23 et —f

4 =N + N EREETI+ (’J(ﬁf)(mm.lg -’

+ (BCED 7Y + ete |

§. 104. Hujus seriei pro 4 inventae singulos terminos

sub hac forma generali complecti licet (m)(’:’_’: 3) ("i'%i—_—eia),

quae sectndum factores evoluta trapsmutatur in hane formam
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m(m—i) e e e ey (= —1 ) — e 1) ‘
¥ . Exd . . -« (Fox1. . (=8
wbi nurheratoris factores ab m incipientes continuo unitate decres-
cent usque ad ultimum (m—i—x — § -1 Jam ista fractio
-supra et infra multiplicetur per hoc productum

AA—1 . o o e o (A—0-1),
ac prodibit ista- fractio \
X —1) v oy Rk xmm—d) . o o fmeei— Xem 1)
1.. 2. & ....e+1zs...(z+9)x123 v e . AT

in qua primo continetur character (—), deinde etiam ibi continetwr

character (5-); quod restat dabit characterem ( ) sicque habe-

bitur forma generahs = (5 ) () G T 9
successive scribamus 0y’ 1 2, 3, ete., quia in smguhs termmls com-

Unde 81 loco ¢

munis inest factor () evit valor htterae

4= (VI CEF+OGEED+ G )"’:;“;‘)Htc]

Verum ante aliquod tempus demonstravi, hujos similis seriei

2‘) (*q“)“}“ (? )(r _;_1) —+ (f‘)(r_l_z) +( )(r—i-s) .4- etes

— (P4 P—I—q
summam Ssemper esse - P+?)'—’( )

tione, erit p—= A, gz=m — A, ¥ it swquevﬁnito modo habebi~

mus ..
4 =D =EG==)

guae est demonstratio conjecturae supra allatae et ex wvaloribus

Facta ergo app lica-

a, (3 7y, conclusae. _ |

§. 202. Quod si jam hic loce A successive scribamus.
numeros 0, f, 2, 3, ete., Danciseemur verum valor-ern seriei, guam
sub: littera A complexi; erit scilicet

A= (FY(F) + DD @ + @D )““
"+‘( )(1-}-3)“ - ete.
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atque hine valor integralis ‘sub signo ( indicatae'formu}ae erit
¢ =xmd [(F)F) + () T+ (P o + ete]
quae eXpressio mamfestq semper abrumpitur, quoties m est nume-
rus integer positivus, Hic autem meminisse oportet, signi ambigul
- superius locum habere guande i fuerit numerws par, inferius vero
s1” impar.
Demonstrationis pars . tertia.

§ t03. [Ista forma, quam pro valore integrali  hic

sumus adepti multo adeo est simplicior ea, quam theorema nostrum

nobis suppeditaverat, quippe quae, si loco & seriem quam designat
scribamus , -erit

(= (_,Eif R - e G e

Superest igitur, ut perfectum consensum mter has duas expressiones

specie multum a se invicem discrepantes ostendamus. Hic autem

m-—i m+z

plurimum notasse Juvablt esge (— ) = =+

»  propterea
quod supra §. 88. jam pbservawmus, esse in genere (—?): et
(L‘*i:f) ubi signum superius valet si fuerit g numerns par, ine
ferius vero si impar; quo notato posterior forma pro ¢ inventa
erit
nai(2)
(== m -1

("";'_)

{. 404. Quoniam nunc ambae formae affectae sunt signo

({EPYEP+HCTHER) @ —+ete.

ambiguo -+, demonstrandum nobis incumbit, si utramque expressio-

nem per ( ) multiplicemis, duas sequentes series inter se pror-
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sus €sse aequales

m—l—z m+z
L (HHED+@ED G
- )(H—z m—Ha - ete.
1I. @y (- EF) (1”;“;) &y a®
i
+EDHED ~+ cte.
ubi aequalitas primorum terminorum ob (-(J—)_et ("'_""—O‘_i)“_—_i sponte
se prodit; deinde vero non difficulter aequalitas inter terminos se-
.cundos ipso a a affectos ostendi poterit, similique modo  etiam de
sequentibus hoc idem est tenendum.

§: 105. Verum ne etiam hic inductione uti cogamur, con-
venientiam binorum terminorum eadem potestate a?® demonstremus.
In priore vero serie ista potestas a?* hunc habet coéfficientem
()‘)(H_)\)(m_H), n. altera vero -ejusdem coéfficiens est (————)'

(::‘_}';) (—) Evolvatur igitur uterque in factores sunphces ae prior
deducit 'ad hanc fractionem o -

moe - . M—=AF)xm . v ;i (m—i=ApR)xm-4+1) . . . (m41)s
T . . Ax1) . . - . G+mxi . . .1 ‘
posterior .vero praebet istam
(m—i) . . - (m—z—)\——l—i)x (mdi) © o o (m=Axm . . . (m—it)
1 . - N A Y L el

ubi denominatores utrinque manifesto sunt iidem, ita ut tanium ae-

qualitas inter numeratores sit demonstranda.

§. 406. Primo autem in priore numeratore "tertius factor
generalis cum primo eonjunctus praebet hoc productum
(m-4 . . e (m— A1),

guod etiam in forma posteriori occurrit: his igitur sublatis aequali-

v

tatem monstrari oportet inter partes residuas quae sunt,

.
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in priori formam . . . . (m—i—X\ 1)

in altera . m . . . ‘(m'“"“i'-T—i) % (i) o o (i R
-ﬁuae nunc iterum -est manifesta. Sic igitar weritas nostri theorema~
tis, quod demonstrandum suscepimus, jam rigide est ob -eculos po~
sita pro formula 1ntegrah :

€ =49 cos. z(])(i-l—aa—— 2 a'cos. C.D) [QZ$§W]-

Demonstrationis  pars  quarta,

§. 407. Invento valore formulae €, tota demonstratio
jam confecta est censenda, quandoquidem jam initio ex valore for-
mulae O ille rite est derivatus. Imterim tamen hic quoque vicissim
ex.valore { alterum wvalorem O derivari 'conve_-n_iet. Utamur au-
tem forma simpliciori ipsius €, ad quem nos ipsa demonstratio im-
mediate perduxit, qui erat

(=7 [() (5 )+( )(H_i)a +(—) (z+z) ak 1 ete]

ubi signum superius valet si ¢ fuerit numerus par, inferius sl impar.

§. 108, Ex hoc jam valore formulae € alterius formulae
© valor deducitur, si modo loco m scribamus — n — 1, qui

erge valor hinc erit
g —1 —n =1 —n—t,
O =amd () C5—) - ——’1 )(jfl_1
z-—-i

—{—(“’2 )(z_’_2 Y ot 1 ete.]

quae autem series nunc in infinitum progreditur, siquidem n fuerit

) a?

numerus integer positivus; quamobrem hanc seriem in aliam con-
verti oportet, quae abrumpatur, quoties =z fuerlt numerus mteger po-
sitivus, id quod ope lemmatis supra initio ﬁlatl praestarl poterit.




AD TOM. L CAP. V. ‘ 257

§. 109. Seriem igitur hic inventam cum serie % in lem-
mate comparemus. id quod fit statnendo
’ —me—n—1, Az —~n— 1 et e 2}, :
ita U.t"\j'am sit © ==4mwa’ . Ex his autem valonbus altera se-
ries signo ¢ notata fiet, ob

—~ B AT, — f = TR, et w:a’,

= B+ G €+ () @+ et
At vero relatio ‘inter has duas series erit

(1-—-—-7?.--1 e n+i)é‘ ;

— 1.:,___

i . (1 ——aa)zn“i‘i’
ubl notetur, eum supra jam observaverimus esse
(-é_—) e (P+Z 15, hic fore (——1+’) =+ (F);
- ubi lterum signum superius valet, si i fuerit numerns par.  Hinc
igitur erit .

e EFh e u
,—_'r_. (_;i).(i___.aaDE?‘z"i-'i

§ 110, BSubstituatur -igitur -iste valor loco %, quo ipso

duplex signorum ambiguitas e medio tolletur, loco & autem series

modo data scribatur, atque pro © sequentem nanciscemur expressio-
nem ‘
mat I
T (D —aap
quae series manifesto semper abrumpitur, gquoties n fuerit numerus
integer positivus Verumtamen hoce labmﬂt defectu, quod casibus

[( ) (-0 (z+1)a’ +(z)( )a4+ctc]

quibus 7.<i, oh ()= 0, infinite evadere vidétur, Verum notan-
Fol, 1IF. 33

fy
1
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dum est, his casibus etiam omnes terminos seriel @ in nihilum abire;
ex quo ncecesse est, ut in ejus verum valorem totxusque explesslcr-
nis inquiramus. At vero reliquis caSJbus quibus, 7 > i haec ex-
pressio adeo 1lli quam in theoremate .dedimus praeferenda videtur.

§. 444, Ostendi ergo hic debet, omnes terminos nostrae
seriel ita transformari posse, ut per denominatorem (%_—) divisionem

admittant, At Veroqmilibet nostrae seriel. terminus sub hac forma

?z+z

contmetur( )( —I—l)’ quae ‘per factorem comunem (——) multipli-

cata fit (’%"‘—’) (f) (i_—iff)’ quae in facteres evoluta ad hane fractio-
nem reducitur

i) o0 v a, (nt)xnm o oo ln—AF+nm.. .. (n—-z—-—)\—l—i)
i.....zx} CAX e 4oy o (IFA)

ubi tam numerator quam denommator tres habet factores principa-

les;. factores aumtem ~singulares im nAumeratore continuo unitate de-

crescunt, ‘in denominatore unitate increscunt. Cum igitur sit '(%):
TR z—l—i)

, superior fractio per hanc divisa, ob

S
..... . (m—i—A1) . ] ,
n;z PP, FFZCH.Z—;'+1 —_ '('n"—l’)’b-- 0w ¥ (rl 1 ’—=?h + i)!ﬁ
proveniet
(ﬂ+i) PR (fz"l"i),xn e . (n‘—k'-}—d) X(ﬁ—""i) T (Jz_i'““"}\'—}-i),
) 1.23-.---)‘\X1-2-3- (i+7\) 2
"guae manifesto in hanc uansn; (ob duo priores factores cohaérentes)
At} oo an e e (n—A-1) % (n-——-z) (n-—-—z-—-—?&-—!—‘l)
1. z ..... Axi1.2, (z+);) T

ita ut Ommbus ad characteres reductis, sit forma generalis cujusque

n—z

termini —— (z -i—l’ (=) »

§. 442, Nunc Sgitur loco A successive scribantur valores
0, 4, 2, 3, etc. atque valor imiegralis formulae o prodibit, pror-




AD TOM. I. CAP. V. | 259

sus utl in theoremate est enunciatus, seilicet ' ’
T o

O —_( 1 —_— Tl ) 20 + 1 [( 1) (n+z) (n_z) (:z:’l::) (M___‘)(n-—}—'z) a4,+_, etc ]

quae expressio jam non solum semper .abrumpitur, quoties n f'uerit

numerus integer positivus, mnec ullo: émp‘lius laborat defectu ; cum
omnibus casibus valorem ipsius O determinatum exhibeat, sicque
adeo nostrum‘theorema, ‘quod anfeh sola conjectura innitebatur; so-
lidissima -demonstratione est .confirmatum. !

33*




