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Cum ‘hic numerus manifefio fit famma duorum quadrato-
rum, fcilicet: oo ®-+ 5% quaeftio huc redit: num ifte

. numerus adhuc alio modo in duo quadrata diuidi.queat?
Si enim id nullo modo fieri poteft, hic numerus certe erit
primus ; fin antem adhuc alio modo “talis refolutio fucce-
dat, tum non erit primus, atque tum adeo eius diuifores
alignare licebit. Quoare i vnum quadratum flatuamus
— zx, inquirendum efi, vtrum altera pars, fcilicet:

100c009 — X & enadere queat quadratnm , praeter cafus )
x==3 et x — 1000, id quod fequenti modo explorari po- . S
terlt

§. 2. Quoniam ifie numerus definit in o, alterum
quadratum neceffario diuidi- poterit per 5, atque adeo per
25, Statnamng igitur, hanc formulam roocoop — XX effe
diufibilem per =25, ac perfpicuum eft, neceflfario efle debe-
¢ T —25¢@--3; tum enim habitur haec formula:

1000000




tams £y

L000000 —=6. 25 ¢ — 252, g g
Guae diuifa per 25 abit in hanc: 40000 — 6. — g5 g,
quae ergo forma quadratum effe debet, ' .

§. 3. Hic duo cafus funt confiderandi,, prouti
fuerit vel numerus par, wvel imper. Sit pro priori cafy
@ =2b, et fata dinifione ber 4. quadratum efle debet haec
formula: |

A= I0000 — 1 bf:‘"}jbb,ff e B

 Pro altero cafu fit a==4¢+1, et formula quadratum reg.
denda erit ' '
B=30060 — 224 ¢ — 400.c¢Cc,

quae vtique quadratum impar effe potefi: fin autem pr
eodem cafu ftatuamus o = 4 d — 1, haec refuliat formula:

C =39981 4~ 156 ¢ —400dd,
quae, quia per 8§ diuifa relinquit s, quadratom nungquan

efle poteft, ita vt tantum binae formunlae A et B fint exa

minandae.

Evolutio formulse,
B=39969 — 224 C— 400 C ¢,
§- 4 Hic igitur litterse o fucceffine omnes salores

Os T, 2, 3, etc. tam pofitiuos quam negatinos tribuambs,
et quomiam a numero abloluto 30969 fubtrahi debet for

mtla 400 cc4ong e, Prout ¢ fuerit nuierus vel pofitiuns .

vel negatiuus, iftos humeros fucceffiue fabtrahendos in dua-
- bus columnis , vna cum eorum differentiis annotemmns:

tu
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P . . meres——
¢ 1400€CC— 224 C Diff. | ¢ [4c0 cc - 224 ¢| Diff. |
’ o ) o o
I 146 1761 624, 1 624
| 976 1424
2 1152 2 2048
18 ] 1776 _ 2224
3 2928 : 3 42472
1 2596 6 3024
C 4 5504 |~ 14 729 |
! PR — —

vhi fiatim patet,

crefcere per 800.

Is

pro vtroque cafi differentias continuo

§. 5.  Iftae igitur differentiae a numero

illo abfolu-

S Htof43,9969f430nftifn—uo7fubtrahantun,;id7qgod commode etiam
) per binas columnas fieri poterit; vbi ergo videndum erit,
an vsquam numeri quadrati refultent.

39969 | 59969 [} 31089 | 28849
199 624 4196 4624
39793 | 89345 || 26973 } 24225
9761 1424 4976 | 542
38817 39921 ] 21957 | 18801
1996 | 2224 5946 6224
37041 | 85697 |l T6I61 | I2577
2596 | go2g4| 65761 7024
34465 | 32673 )| 9585 | 3553

3376 | 3824} 7376

- e
31089 | 28840 |l ¥ 2200
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§. 6. In vtrogtie hoc calculo vnicum ‘occurrit qua.
- dradratom ¥ 2009 == 44%; vnde patet, numerum propofitun
non effe primum, quemadmodum in differtatione, Tomg
XIX. nouor. Commentar. De tabula numerorum PLMOrym,
vsque ad millionem et vltra continuanda, inferta, eff cope
fignatus, fed habere dinifores; ad quos inueniendos note

tar, hoc quadratum proueniffe ex valore ¢ = — 1¢, vnde
it ¢ =~ 3y; tum vero colligitur x = 250 —+ g = — 971,
. hincque I e

1070029 — X X == 55225 = 2452,
ita vt hanc duplicem refolutionem habeamus:
1000% -~ 3% == g~n2% 1~ 2552,
hinc transponendo '
ro0oQ® — 2352 : 9772“-’*—‘39,, .
vnde fequitar ' o
(1000 — 235) (1000 235) = (972 — 23) (972 -+ 3),

ﬁ.{m 1235 . 765 == 969 .975. 'Hiﬂlc.flt. o ::gg%, quae fra(?-
tiones deprimuntur ad hanc fimplicifimam: %, vnde deni-

que denique concluditur, nofirum: numerum cum {umma qua-

dratorum 19% —+ 15% communem habere diuiforem, qui ergo

erit 293, atque reuera reperimus effle

I00000g == 298 . 54I3.
Ex quo patet, in tabulam memoratae differtationis , vbi
omned numert primi intra 1ococco et 1o0czc00 contentl

exhibentur, errorem irrepfifie, inde natum, queod confidera-
tio diuiforis primi 205 eft practermiffa.
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Euolutio formulac
A — 10000 — 8 h— 25 b b

§. 7 Haec formula eft pars centefima formulae
00009 — T X ad quam igitur euoluendam iterum duo

10
cafus {unt diftinguendi, alter quo b. eft numMeEIus par, altex
yero quo impar Pro priori caft cuidens eft, nifi b fit nw

meras pariter pars formulam propofitam quadratum effe non
offe. Sit igitur b—4c¢, ct forma refultans, per + diuifa ,
flet 2500 — 397 100 C G, quae num quadratom efle queat,
caflum € =05 haud difficulter apparebit. Primo
enim euidens €ft, effe non poﬁ‘cﬁ’:f:*j_fif;wdeind,e pariter fo-

mi nequit ¢ = 2 Sit igitur ¢ — 43, €t formula nofird
euadet 2500 ~ 900 —+ 9 == 1600+90, quod quadratum efle
nequit.  Sin autem fumatur ¢ ==t 4 fiet
. QSOO"IGOOiIQ- —— 900 =12, ,
certe non quadratum. Denique fumto €= 4.3, pariter qua
dratum oriri nequit: prodit enim
2500 — 2500 313 =0 -~ I5.

§. 8. Pro altevo cafi, vbi b numerus Impars, fta-
tuatar primo b = 4¢d -+ I> ac formula propofita euadet
9972 — 212 d — 400 dd,
quac dinifa per 4 fit
2493 — 53 & — 100 dds
quae cale d — o manifefto Don eft quadratum. Sumatux
igitay d ==z prodibitque 2393 & 53, pariter nou gua-
dratum; at cafus d =2 pracbet 2093 = 106 ; cafus ve-
1o d —+3g dat 1593 =159, ¥ quorum neutro quadratum

refultat, neque €xX calu d=-4, quippe qui dat gg3 212
Iz Cafus
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Cafus denique d = — 5 praebet — 4 -+~ 265,  Sit denigue
b numerus formae 4 d— x , prodibitque ’

9978+ 188 d — 400d d

!
qui numerus, cum ft par, neque tamen per 4 diuifibili,
quadratum efle nequit, : '

§. 0. Quo vis huius calculi magis eluceat, exami-

nemus adhue alivm huiusmodi numerum in duo quadratp

vbi
piox

_cell

~—refolubilens, qui fit ToOG08T = Iooct | 5%, et videamus
virum adhuc alio modo in duo quadrata refolui pofiit, quo-
rum alterum, vti in cafu praecedente, neceffario per 5 de

bei effe. dinifibile.  Pofito igitur vno quadrato — x x, vi-
deamus an reliqua pars 1oooosr — xx poflit effe quadss-
tum per 5 fiue per 25 dinifibile,

§- to. Iunc in finem ftatnamus x— 25 y -+ 9, fiet
que -formula illa 1000000 — 18. 25 ¥y —25%yy, quae per
4 divifa abit in hane fimplicem : 40000 — 13 ¥y — 25 ¥
Sit nunc primo y ndmerus par, h. e. Yy =2a, et formula
erum per 4 diuifa ita fe habet:

A == 10000 — g g — 25 g .
Secundo pro numero impari fiatuatur 1% y=— 4 b+ 1, pro
dibitgue ' L .
B—39957 — 292 — 400b b,
qui numerus eff impar et per 8 diuifns relinquit 3, ideoque
quadratum effe nequit, vnde penitus omitti debet formula
B. 2% Statnamus Y=4c¢— 1, et formula erit
C‘:39993+12820——4.00 CCs .
: vbi
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ybi pumerus 39993 pexr 8 divifus relinquit x, ideogue Pic-
pioi examini eft fubiiciendus.

Fuolutio formulae
C o= 39993 128 ¢ 400 . € C.
_rr. Quoniam hic a TUMEr0 abfoluto 30993 fuc-
ceffine fubtrahi debent pumeri in forma 400.¢°C & 128 C

contenti, in fibfidinm calculi, vt fupra, {ubtrahendos nu-
differentiis, prouti ¢ fuerit vel pofitiuum vel

meLos cuin _
negatiuan s in fequenti tabula apponamus:
¢ |4ooCC— 128C Diff. | ¢ [400CC+ rog ¢ Diff— e
© © D2 «- © / o 28
1 | z42 L 2Ty ) 528 = 5
1072 1328
2 1344 2 - 1856
18492 - 2128
3 3216 - 3 | 3984
N A TwARTEE .

Ybi iterum differentiae continuo 800 crefcunt.

12, Subtrahamus ergo a pOIMEI® abfolutc §9993
continuo has diffexentias oflingentis crefcentes, qui caleulns
ita fe habebit: :

13 399938




% 39993 39993 | 380633 20353 .
24972 528 4.2472 4528
59721 = 39405 26361 24825
10472 1328 i 5092 5328
38040 | 38137 )1 -2I280 | 19407
1872 C2r28 58472 6128

J,, 36777 | 86009 /| 15419 | 13360 | ]

2692 29028 66+12 | 6928
34105 | 33081 il 8745 | . Gg4r1
3472 87°8 7472 |

30633 | =2¢253 I243 | i

R G S

Hic igitur nullum plane quadratum occurrit

Euolutio formulae.
A = 10000 —94g — 25qa.

§. 13. Ponamus loco a numernm parem, qui adeo
debebit efle pariter par, fitque idcirco @ — 4 e, ita vt fac
ta divifione per 4 oriatur haec forma: 2506 — ge— 10088
Hic igitur a numero abfoluto fuccefiue fubtrahi debent ni
meri in forma 1ooee -+ ge contenti , qui igitur in fequenﬁ

tabula, prouti e fuerit numerns vel pofitiuns vel negatk
vas, referuntur:

ab




a: ~ro0 66 9— € Diif. j.cgee+9.e'Diff.§
-—6— o | 91 l © IC
| , o 9
. I 9r 291 e 39
. I 382 491 L 418 5'09
3 8473 227 _
Has igitar differzniias ducentis crefcentes & NUMEXS
sbloluto 2590 continuo fubtrahamus, fequenti modo:
2500 | 2500
(B3 109
2499" 230L
20T t 309
- 2138 | 2082 : |
491 | 509 - S
f6om | 1573 |
69t =0Q
936 b 864.
891 | '
45 |

vhi igitur nulli occurrunt quadrati, practer sg00, qui au
[2]

tem nameras ad quadratum notQUm rocc® perdacit.

§ 9. Sit nunc @ numerus impar, ac primo quiden:
formae 4f -1, vode formula noftra eunadit,

0966 — 236 f — 4 ff»
qui numerus cam fit impariter par, quadratum efle nequit.
Statuamus ergo @ = 4f— T €t formula’ prodit

9984




9984 ~}- IG‘l‘f“—"i-ff:
ideoque pariter par; at per 4 diuifa ea abit in hanc:
2496 + 41 f — 100 f f. _ |
Hic igitur a numero abfoluto numer in forma 100 ff+41 f
funt {ubtrahendi, qui, prouti f fuerit numerus pofitiung ve
negatiuus, ita fe habebunt:

af IQOff—z;..le Diff. | f _IOOff—-{—-q.If'Diﬂ_‘.

o e o
59 2? * T41 14: |
2 aI8 9 .2 82 34
459 * S41
3 1023

3 777 .
Subtrahantur iam differentiae ducentis crefcentes a numen

abfoluto ]
2496 2496
59 T41
2437 2355

259 341
2198 | =z2014
459 541
- | I919 T473
f | 659 w41
1060 =32

859

201

Qup.niam igitur in toto hoc calculs nullum guadratum oc
cur_nt, certum eff numermm propofitum I000081 wnico taw
- tum




41f |

vel

‘et umeriin forma —4n—+1eontenti et fine—in 3 fiue in-9- - -

fum modo in duo quadrata refolui poffe, idéoﬂﬁé certo effe
aumerum primum , ,qual'ls in tE.lbI:ﬂEl dlﬂ'ertatrfonis memora-=
tae exhibetur; atque hic imprimis memorabile eft, _quod-
tam facili calculo de hac wveritate {umus certiores fa&i.

§. 15. Dolendum autem efi, hanc methodum non
ad omnes numeros explorandos adhiberi pofle, fed reftringi
ad cos tantum numexos, qul -non folum fint fommae duorum
wadratorum, fed qui definant infuper in 1 vel ¢; quia de

his taptum valet, quod alterum quadratum difinifibile fit

per 5.

§. 16. Interim tamen hac methodo omnes plane

definentes pan fucceffu examinari poffunt; qualldoqtlidgm
nouimus, i tales numerl in duo quadrata refolui gueant,
alterum certo per 5 effe dinifibile. Tum autem, calculo
fecundum praecepta *data infiituto, fi reperiatur, numertmn
propofitum vnico modo in duo quadrata refolui poffe, 'id
certum erit fignum, illum effe primom: fin autem hoc
duobus pluribusue modis fieri queat, inde eius faftores aff-
gnare licebit, eo modo, quo fupra vfi fumus. Quod fi ve-
10 eueniat, vt numerus propofitus nullo plane modo in duo
quadrata diuidi queat, tum id etiam erit fignum, talem nu-
mernm non efle primum, etiamfi eius faftores hinc definire
non licet ; tantum autem conclodere licet, duos ad mini-
mum faftores habere primos formae 4 n-— 1.
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