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CIRCA PROGRESSIONEM NUMERORUM.

2 IDONEORUM SIVE CONGRUORUM .

(V Nov. Act: T.XIV. pag. 51~ N’o.r‘y.}- |

_ . .
Conventui exliibita die 20. Apr%l‘fs/:-I'Z'ZSZ» :

I. Tusigne istud paradoxon io hoc consistebat, guody

etiamsi nomesi idonei secundum. certam: legem: formentur et pros

grediantur, multitudo. tamen: eorum. non sit. infinita. sed tantum.

— ——ysque-—a d.qis__terminasgp,cjlig@tur". Cuilu'smodij paradoxon’ circa

qullam adfue aliam: seriem observatum: esse- meminis neque: vero
etiams istum: finitum. terminorums nvmerum: aliter stabilire: mihi
Yicuit, nisi quod post terminum. 655 quii est: 1848, nullus

practerea. se ‘obtulerit,, etiamsi examen. usque. ad. 10000 et ul-
tra continuaverim. . :

L. Neque etiam: ulla aliz viz patere videtur ad hoe:

insigne: paradoxon: .demonstrandum.. Quecirca: baud parum lucis:

“in hac re maxinre abscondita afferetur quando-saltem: prov certa

gpecie. horumi numerornm y veluti qnadratoruny, demonstrari pote-
rit,, eorum: maltitudinem: revéra~esse terminatany, meque in._serie
numerornmt idoneornm: alios. numeros: quadratos'. OCCOFLETE pPoOSses,
praeter quinque: priores I'y 4 9y L6 et 25, id quod. sequenti
modo: ex ipsa progressionis lege demonstrabo. - .

L. Transferamus igitur regplam . numeros idoneos. ins
veniendi, loco: citato: expositamr, tantum ad numeros quadratosy
quae propterca sequenti modo erit enunciandas o

Ex
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Ex serie ompiom mumerormm quadeatorum, pro quolibef
numero primo p, excludantur numeri in - hac forma contenti
pT - ¥y et malores quan §pp,practer hos pp — g, quod si pro
singulis numeris primis fuerit factum, ex sere numerorum qua-
Aratorum relinquentur i, qui sunt idomei. Infer pumeros aufem
‘primos - Toco binarii eius quadratum 4 sumi debere vidimus.
Cum autem formula P — ¥y nullos numeros guadra,tos,involuawt‘,
%inc nulla exclusip locum habet.

(V. Tdem evenif pro DUMEro PAmo g — 3, Si quidlem

formila gx — yy nullos numeros quadratos involuir, quod
jdem de omnibus nnmeris formae p =~ 4n -— 1 est tenendum.
Si enim formula (47 — x)x — Yy esset quadratum, puta %%
foret summa duorum quadraterum yy - 2z divisibilis per 4n-1x,

quod impossibile esse notum est; ex quo intelligitur pro p no-

bis , alios numeros primos fon \;'r‘é‘lingui , misi-in hac forma.
4 b=}~ ¥ confenfos. ' : '

v
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] V. St igitur p— . ita vt ex sefie numerorum -qua;
dratorum excludi debeant, qui in forma 5% -~ yy comtinentur,
et qui superant I pp == 67, exceptis tamen iis, qui in forma
2.5 — y) coatinentur, qui suat 9 et 16, vnde omnia quadrata
mgiera in forma 57— 5y contenta excludi debebunt. -Cum igitur
omnia quadrata per 5 non divisibilia sint vel formae s — 1, el
82 — 44 evidens est hinc omnia quadrata per 5-non divisibilia, simi-
que maiora quam 6%, excludi debere ex serie omuium numerorum qua-

~ dratorum; hoc ergo facto relinquetur  sequens quadratorum se-

rfies: T, 45 9, 16, 25, 10% 157, 20% Hic scilicet post 16
alii quadrati non relinquuntur , nisi -quorum radices divisibiles

sunt -per- 5.
Vi
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VE qucns pumerus. formae 4 X 4 1est pr—1s,
vnda numeri excludi debebunt in forma 13 2 — Yy contenti,

i qmdem suilt maiores quam 4.*»—, exeeptis tamed iis, quk in

formm 3169 ——-_yy .continentur, qui sunt 25 et 14_4_ Praeter hos
ergo numeri quadm&r excludendi, maiores quam 423, continentur
in forma 13 %'— ¥y, quae forma continet omnes plane quadrax
toe,, quorum radices nom sunt. per L3 d1v1s1blles, sicque  his
exclusis. post. 25 alii non relinquentur nisi per 13 divisibiles.
Per: conditionem autermn praccédentern alii non sunt refictiy
nisi per s divisibiles; ex quibus ergo si awferantur omnes per

.23 non divisibiles, practer ipsum 25, quia -minus quam 423,

alii: quadrati non relinquentur ... nisk qui simuk per 5 et

g sint divisibiles, quii ergo omnes continentur in. forma
(65 a)?; superstites ergo nomerk quadrati erunt: I, 4. 9, I6y
25, 65%, 130%,; 1957, 260% t:tc~

VIT. Sequens AUmerss: PrlmUS forsitae £ BT est p= 2Ty

~hincque formula. excludendorum erit E7 X yy, quatﬁnus sunt

maiores quam. 3 pp- == 72 4, exseptls ramen iis, qui in formula

=2

17% - ¥y continentur, qui sunt—ws® et 8’, qui. autem per prae-

(.edentes conditiones. sunt deletk Ex Praeced@ntl igitur serie om- -

nia quadeata. deleri debent per x4 non divisibilia; uade patet
post: 2.5 alios non rcf‘,],inqu".jr nist qui- simul per 5, 1§ et 19

sunt divisibiles., qm ergo in hac formula. continenter ( 54213, 17 )5

({UOI‘UIH‘ ergo: PI‘I;IJ.US gst. 1105 i

VIII,  Sequens numerds primus forimde g# —~ ¥ est

P = 29, vnde formula numeros excludendos continens est
20X — ¥y, quatenus scilicet continet quadratos, ita wut sit
WX =Yy ~+ L. Haee: autem: ioxmula omines plane continer
quadra-
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quadratos per 29 mon Jivisibiles, <quibus ergo 5 “praccedentibus

ablatis alii non supeterunt,nisi -qui in formula (5, 234175 29 a)?
coptinentur , quoram minimus est: 520435, - - C

" IX. Quodsi hoc :modo :sequentes numeros primos for-
mae 4.4 -+ 1 evoluamus, evidens est ipost quinos  -quadratos
jnitiales 1, 45 9, 16 €t 25 in infinitum wusque nullum - alivm
occurrere idoneum. B o -

-

- X §i -igitar -quaestio institoatur - de. nnmeris quadras

i e

tis, «qui simul sint idonei, rigide iam est demonstratum. tales
numeros non dari, praeter hos quingue: I, .4 9., 6, 25; vade
iam satis clare intelligere licet, -quemadmodumy non -obstante
lege ‘progressionis, :multitudo omfiium plane numerorum ‘idoneo-
rum possit -esse -terminata , ac-fortasse hoc simili modo aliguan-
do demonstrari poterit. o

XI. In ‘hac -demonstrafione assumsimus i - forma -

px — yy omnia -contineri quadrata, quae .non sint per mume-
gum p divisibilia. Est enim p == 4 n —— I Semper -summa duo-
rum -quadratorum’y quae sit aa-t-bb, ita ut habeamus (ga -+ bb) ¥
— ¥y — 3%, vnde, sumpto ¥ == -+ {-’gg, colligitur, in. formula

px — yy dumernm y ad p primum essel debere.
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