sl B

Pﬂt&lltld ﬁst ¥isy quae cuwls OI)JBCtO apphcata, ld Anoverg. conatuy. <o
DH“BCHQ poteniiag. est: linea, ! secundum qoam, potentm -maekm . ,lmprlmere

conatur Y .
. :..-j.-i.sl“t¢

46%?#52??5;?%.@8’9;ﬂ.isp?ositio_ potentiarum  objecto applicatarum, id in -quiete

R - v | b P £

e ,.i 5 Coroll. Gum []_uaB’VIS potentla conetur obJectum movere (2) in statn autem aequilibrii
obgectum qu1escat (lp), Ssequitur tum cujuslibet, potentiae actionem a reliquis impediri.
'T]leorema 1. ths grawtahs est. potentla., T [T .

Demonstratlo. Vls gravitatis causa est, gquod omnia corpora gravia conentur descendere
Edeorsum, _ergo -ea movere conatur; consequenter- (2): mis :gravitatis est potentia. Q. E. D.

Coroll. Cum v1s grav;tatls conetur demsum movere grawa eJus duectlo est lmea ver-

Sohuti.: Fig:d. Sit 0]3je‘ctum',datum':Az,;i;a'llitgetuwmj filum ;- filoquecorpus .grave P. Cum
goave P conetir deorsuin-descendere;. filum: tendet; eoque: ipso- etiam .objectum A conatur abripere,
-quare hoc :

modo obJectum A conabitur descendere. Q. E: . REPEES
Corolis g::r0bjectumergo o tanta vi.conabitur. xdescendere quanta :ipsum. grave’ ‘P,
o Jiffici:ergo pofest, ut rdatum:gbjectum’ data vi conetur descendere, ope gravis

*
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Quia hoc grave conatur descendere, tendet filum PB4, eoque ipso conabitur objectum 4 secum
abripere, idque in directione fili 4B, id est, in directione data; quare objectum hoc modo conabitur
secundum directionem 4B incedere. Q. E. F.

13. Covoll. 1. Patet hinc etiam objectum 4 tanta vi conari in directione 4B promoveri,
quanta vi P tendit descendere.

1% Coroll. 2, Ergo effici potest, ut 4 secundum datam directionem data vi conetur mo-
veri, applicando grave tanta vi deorsum tendens.

. 15. Coroll 3. Potest igitur quaecunque potentia et quamcungue habens directionem ad
pondus reduci, quia inveniri potest pondus faciens, ut objectum data vi in data directione incedere
conetur (14).

16. Scholion 1. Haec de ponderibus ideo ad_]ecn ut in posterum quae de -pofentiis inve-
nientur et demonstrabuntur etiam ad corpora gravia, gquae nihil aliud sunt nisi ohjecta, quibus
potentiae deorsum tendentes sunt applicatae, referri queant, et quaevis potentiae cum ponderibus
possint comparari. .

17. Scholion 2. Monendum etiam est, in sequentibus omnia corpora fanquam gravitatis
expertia considerari, quae nulld applicata potentia nullibi se movere conarentur; ideoque vim gravi-
tatis in potentiis habeo, qua superveniente corpora demum conantur deorsum descendere.

18. Mivisio gemeralis. Dividitur Statica optime quoad diversitatem objectorum, quibus
potentiae applicatae intelliguntur. Quare in primae sectione de potentiis puncto applicatis disseretur,
quae tractatio instar fundamenti est sequentium. In seeunde de aequilibrio potentiarnm objectls
rigidis applicatarum. In Zertia de potentiis, flexibilibus objectis applicatis. In quartn ohjecta con-
siderabuntur, ex pluribus partibus cerfo modo junctis composita. Tandem in quinte de potentiis
plurimis corporibus a se invicem liber-is et dissolutis agere constitui, ubi agetur de Hydrostatica.

Sectio prima.
De aequilibrio potentiarum puncto applicatarum.

Annotatio manu Cel. Auctoris margini adscripta: Dividenda est haec Sectio in dua:
partes, quarum prima considerat punctum liberum, quod aeque libere in omnes parte:
moveri potest, altera vero punctum non liberum, quod ob obstacula in unam vel plure:
plagas moveri nequit. Id quod evenit, si firmo obstaculo inclinet ut lineae vel rectac
vel curvae.

19. Axioma 1. Tig. 3. Si puncto 4 duac pétentiac aequales et quarum directiones direct:
sunt oppositae 4B, AC, applicatae fuerint, punctum 4 in peutram plagam vergef, et proin habe
bitur aequilibrium,

20. Scholiom. Veritas hujus axiomalis constai ex principio sofficientis rationis; nulla es
enim ratio, quare polius in hanc vel illam plagam tenderet. Sin autem altera alterd major fuerit

tum amplius aez[ulhbrlum existere nequif, quia non deest ratie, quare in unam plagam potius quan

in aliam tendat.
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. 2{. CorolL Quande ergo duabus potentiis directe contrarie puncto applicatis, id in aequi-
librio consistit, concludendum est; eas potentias esse -inter se aequales.

22, Problema 3. Datac potenliae puncto applicatae aequale invenire pondus.

Solutio. Fig. & Sit puncto 4 applicata potentia in directione 4B; producatur BA ulira 4,

jii eaque alicubi firmetur clavus C; filam puncto A alligatum super € traducatur, cique dein alia
atque alia pondera appendantur, donec aequilibrium obtineatur. Erit tum pondus P aequale potenliae,
punctum A4 secundum 4B trabenti. Trahitor enim A versus £C vi, quae aequalis est ponderi P (1%).
Et.‘.quia est aequilibrium, haec vis ipsi 4B aequatur (21). Q. E. F.

23. Coroll. Hoc ergo modo omnes potentiae ad pondera.reduci possunt, cum inveniri pos-
sint pondera cuilibet datae potentiae acquivalentia,

2k, Defimitio 6. Polentio a aequalis dicitur duabus aliis, b et ¢, simul sumtis, si hisce b
et ¢, puncto 4 (Fig. 5) secundum directiones 4B, 4C, inler se parallelas et coincidentes apphcatls
illa’ @, directe contrarie applicata juxta 47} cum hisce in aequilibrio consistit.

95. Coroll. Hine innolescit, quid sit potentia dupla, tripla etc. nempe si sit c=¥b, erit
a=2b; si c=2b, erit a =3b etc.
 26. Hypothesis. Potentiaec in posterum designabuntur pel: lineas rectas in earum directione
gunitss ratiopemque ipsarum potentiaram servantes, ut potentia dupla per lineam duplam, tripla per
!’iii:i"p’llam exponetur; et generaliter, si dico (Fig. 6) puncto # duas potentias 4B et AC esse appli-
‘catss, inde intelligi debet trahere eas secundum directiones AB et 4C, et esse inter se ut lineas
4R et AC.

' 27.. Scholion. Possunt etiam potentiae hoc modo concipi, quemadmodum eas considerabo in
‘demonstratione sequentis theorematis. Si (Fig. 7) puncto 4 applicata fuerit potentia 4B, concipio
‘of ‘normaliter junctam esse CD, quae cum basi EF cohaerct pluribus filis CE, DF contractibilibus;
unde fiet, ut haec fila contrahere se quacrentia lineam CD ad EF trahere conentur, et hoc ipso
‘pinetum 4 in linea 4B promovere contendant. Cum dein supponam, singula ﬁla aequali vi sese
confrahendi valere, potentiae diversae erunt inter se uf numeri filorum; ita ut potentiam duplam
dupius filorum numerus exhibeat, tTlpIam trlplus etc.

' 98, Axioma 2. Omnis potentia tantum agit quantum potest.
29. Fheorema 2. Fig. 8. Si puncto 4 tres potentiae AB, 4C, AD fuerint applicatae,
Obtinueritque acquilibrium, erit quaevis potentia AC ut sinus anguli BAD a reliquis comprehensi.

. Demonstratio. Considerentur potentiae, ut § 27 monitum est, erunt potentiae 4B, AC, AD
inter se ut numeri filorum (Fig. 9) BE, CF, DG. Cum omnis poteniia fantum agat, quantum potest
{28), omnia bacc fila se tantum contrahent, quantum possunt, antequam acquiescant, aequilibriumque
efficiant. Quare in statu aequilibrii ompium filorum summa erit coniractio, seu summa longitudinum

‘omnium filornm erit minima. Unde status aequilibrii per methodum maximorum et minimorum de-
terminari poterit. Ea sic se babet,. ut totius status situs proximus concipiatur, quo ea quantitas,
qliae - maxima vel minima esse debet, invariata deprehendetur. Transferatur igitur 4 in a, ita ut sit
AB=gB, et hoc modo longitudo filorum BE.non jmmutatur, Ducantur Ca et Dd et perpendlcula

‘4g et ah. Patet fila CF elongata esse elemento ag, verum fila DG decurtata elemento Ak.. Sit
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3 fumerus filorum CF == m, filorum’ DG =1, Omnium ergo: filorum longitudo 'erevit elemento- m. ag:
‘ : et deérevit elemento n.4h.. Quare: ex proprietate minimi, "com in utrogue:situ 4" et'i¢ ‘eadenm esse‘
| debeat filorum.longitudo, erit n:ag==n.4h; unde m:n==4hiag. Est antem 7h: ag-—snn/iah smaA_q,
I sed- sin Aah =sin BaD seu sin BAD ! quia” Aah +— BaD aequatur ‘duobus Tectis, ‘ob Dy et Ba.»:i
réctos:  Simili-modo’ est'sina.dg==sin BAC. Ergo m:n=sin BAD:sin BAC. Est vero mn=4C:AD (27)

\ erpo - AC +. 4D == sin BAD : sin BAC, Simili ratiocinio. evincitur ésse 4B : 4C ==sin CAD :in BAB,\

! uterfo’ quaevis poientia sit ui sinus anguli a religuis’ duabus potentiis formati. Q. E.D. g-;

; 30. CorolL 1. Ergo suhshtmndo Toco potentxarum pondera P Q et R (l"lg 10) reqmntur“
‘ . ad ‘aéquilibriutn’ obtinendum, ut'sit co ;‘
G o ~ P:(Q=sin DAC sin BAD | R k ’ J:

1o T P:R=sin CAD sin BAC. :

31 Coroll. 2. Hahlto er go aequthbgm, cognoscetur mde ratlo potentlarum seu ponderum ex

P e el e e e e e e e ___,_,

1 sinibus ang ulorum. -

32. Problema I Flg 11. Puncto A duchus potentns AB AC apphcatls,, apphcare Lertlam
AD .eum illis in aequilibrio consistentem, SR :
) Solutlo E& potentiis datls AB, AC complcatm paral}elogrammum ABEC in quo per A
ducatur dlagouahs AE, in qua ultra A prolongata accipiatur - 4D = AE dlco hane A’D exhlbere
tertlam potentiam quaes:tam Est enim AD (= AE): AB—smABE sin AEB Sed ob ﬁgurap;l
ABEC parallelogmmmum est sin ABE = sin BAC et sin AEB = sin L‘AC—-—sm CAD. Consequenler
'J erit 4D: AB__.sm BAC:sin CAD, ergo hae tres potentiae in aequilibrio censisturt (29). Q. E. L
i .. 33. Coroll, 1. Sl ducatur in paralle]ogrammo ABEC altera diagonalis BC hacc et altera AE
| se nutuo, blsecahunt in F. Quamobrem AP est dupla-ipsios AF unde haee ﬂu:t prohlemahs con-
. ‘structm 1"10 g2, Datae duae potentiae AB AC JUHD‘HDLUI' 1ccta BC Daec b:sepﬁtur in I, , duca-
turque AF . et in hac ultra A producta sumatur AD-—QAF Expnmet AD tertlam“p—()}:entiél‘m ?ﬁ.ﬁ
datls AB ei. AC in aethbno constantem. = . - S X N
. ! 34 Coroll, 2. Si ergo Flg 13 tres pobentne AB AC AD puncto A4 apphcatae aequlllbrlunL
o composuerint, junganturque BC, BD, CD, smgula haee latera bifariam secabuntur in F, G et H a!

i productis directionibus potentiarum DA’ CA et BA.

H A . 35. Theorema 3. Fig. 14.  Si fuerint’ puncto d quotcunque’ potenhae AB AC, AD, AE;
“ AF, AG in aequilibrio constantes applicatae, et earum quaevis' 4B in alteram partem in £ produ-
i catur, ut sit AP = 4B, exprimet haecc 4P potentiam reliquis 4C, 4D, AE, AF, AG aequwalentem,

4 aequalem nimirum cum illis:in punctum o effectum exerentem. - 3
b - Demonstratio. Cum omnes ‘potentiae aethhrmm servent, potentiae AC, AE, AF, /IG

| impediunt ne potentia 4B eﬂ’ectum suum -obtineat; -oportét ergo, ut eae omnes simul conentud
puiictum 4, secundum plagam 1p51 A oppositam, i, e. secumdum 4P, et vi ipsi 4B aequali prm:m:lL
wvere (5). Sed idem praestat potentia AP, rquae una ‘cum 4B puncto o applicata; - etiam aeqmln-
| britm: comstituit (19). . Quare potentia AP aequivalet’ ommhus, praeter AB nempe,’ AC AD AE;i
i AF, 4G simul agentibus. Q. E. D : : o v




Statiea, . 1. -

| 36 Coroll. 1. Potentiis ergo quotcunque puncto applicatis, ut -definiatur potentia iis aequi-
} - valens, opoftet-determinari potentiam cum .iis.in aequilibrio constantem, huicque -aequalem’.et con-
1 trariam apphcarl erit haec potentla ifs aeqmvalens,_ . R
‘ 37. Coroll. 2. Paict otiam, data potenma quotcunque datls aeqmvalente inde inveniri facil-
--'.lnme potentlam, msuper ad aethbuum ‘ohtinendum apphcandam 1111 l]llIllI‘lllIl ommhus aequwalenu
fqialom ef- oppositam appllcando. ' o N o

38, Coroll, 3. Fig. 15, *Si ergo puncto ‘A applicatae sint duae potentiae 4C, 4D, com-
pleaturque parallelogrammum ACPD, diagonalis 4P repraesentabit, polentiam ambabus 4C et 4D

ﬂeqtuwa]entem, ejus enim. aequalis et coniraria 4B cum illis in aequilibrio consistet. (32).

Auct. seript. i margmc. Hic  principium compositionis ef wsolutmms potentlalum‘

4 .'|" b

VT

mvenlrl, Jungendo C‘D et ad cjus medletatem E ducendo AE hu.]us duplum AB exhlheblt poten-
tlam 'aequwa]entem (§ ‘eit:). B \ . Do
040 Definitio ;. Medid: dzrectw quotcunque potentnarum vocatur directio potentiae, iis potentiis

= - e o e Fa—_—
[ .- .

Omm’bus aequwalentls ' 3 N T AT S T O
%1, Coroll. Duabus ergo potentus AC et: 4D puncto 4 appllcatxs, ‘media - eartim directm in-
-cidit_in dlagonalem AP parallelowamml ACP,D (38) S e

. ¥2. Axioma 3. Loco quotcunque potentlarum puncto apphcatarum, earum potentla aequwa-
lens substitui potest. '

~ 43. Problema 5, Fig. 16. Puncto A4 quotcunque potentns AC, 4D, AE, AF applicatis,
_mvemre potentlam iis omnibus ‘aequivalentem, - .t - o0 UL - G L

 Solutio, Dualum potentlalum AC et AD quaeratur aequwalens AG Jungendo puncLa Cet D
recta €D, et per e_]us medlum L ducendo AG-"QAL (38) Suhstltuatur Toco AC et 4D haec 4G
2], et-eodem modo quaeratm potenua AH aequlva]ens potontns AG ot A'L' (38), aequlvalcblt haec
rg 'oténtlls AC, AD et JL’ quarum loco "hac Pl substltuta (lp‘)‘), porm quaeratur poteuua AP,
potenﬁus AH's 4T at,quwa‘h,ns (38), aeqmvaléb:t ‘hade AP potentns AC AD AE et AF QET
TR L0 Col'oll. Potcntns ergo quotcunque AC, 4D, AE’ ét AF puncto A apphcatls, mVemetur
entia AB msuper app‘hcanda “ut aequnhbuum obtmeatur, aCClpleIldO AB aequalem et oppos:tam

Po’tentléegﬂP “datis aequwalentl (39) ‘ L ”Z* "“1"““*1‘

,,,,,,

N

eaque i L bifarian secetur dem Junwatur LL' in eaque acc1platur LM= _‘— LE ducaturquc
AM huJus: triplum 4P exprimet’ potentmm datls AC, AD it AL aeqmva‘lentem EE
- 'nénstratlo. Producatm‘ AL i G "t sit AGFQAL erlt potc.nt:a AG aequwalens po—

" e A MH—2 1 QBS) " S ;
i d GL‘ metrla constat esse sm‘"GAH “sin EAH__ GH. A EH: AG ex conmderat:one tr:anguh AGL’
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GH.AE:EH. AG=1LM.AE:EM. AL

ergo ob AL: AG=1:2 ¢t LM: ME=1:2, habebitur
GH:EH—LM: {EM=LM:LM, ergo GH—EH, Q. E.Primam.

Dein in triangule AEG est sin AEL:sin GEL = GE: AE, ob 4L =LG. Et in triangule 4EH
est sin AEL :sin GEL =AM . EH:MH . AE; ergo erit GE:AE=—AM.EH:MH.AE. Ergo ob
GE:HE=2:1 erit 2:1=4M: MH. Q.E. Alterum. Consequenter “
AM: AH—=2:3 et AM:4P=1:3. QE.D. ‘ i

%6. Theorema 5. Fig. 18. Si puncto A sint plures potentiac applicatae (quae in figura non
sunt expressae) quarum numerus sit z—1; potentiis autem n sit aequipollens 4L, n vicibus sumta;

si ducatur ex L ad residuam potentiam 4E recta LE, eaque dividatur in M, ut sit LM: EM=1:n,

erit 4M pars o potentiae, omnibus 7 -~ 1 aequivalentis.
n--1 L . S _- . i
Pemonsiratio. Producatur 4L in G, ut sit AL:4G=1:n, erit AG potentia aequivalens
omnibus praeter AE; jungatur GE: patet, ut AM sit media directio potentiarum 4G et AE, opor-
tere eam per medium H lineae GE transire (%1}, et ut sit A potentiae acquivalentis omnibus
n—+1
AM:24H=1:n-~1 (38). In triangulo 4LE est

sin G4H :sin EAH= LM . AE: EM. AL = AE : n4L.
Dein in triangulo EAG est sin G4H:sin E4H==GH. AE:EH. 4G, Ergo
AE:n. AL —=GH.AE:EH. AG;
ob AG=rn.AL erit 1:1=GH:EH, ergo GH=Eil. Dein in triangulo 4EG est
sin AEL:sipGEL:AL. GE:GL.AE = GE:(n — 1) AL;

al in triangulo AEH est sin AEL: sin GEL =AM . EH: HM.AE. Ergo ex his deabus oritur haé_
proportio GE:(n-—1) 4E= AM.EH: HM ., AE; ob GE=2EH erit 2:n—1=4M:HM. Erg
componendo 4M: AH=2:n-+1, unde 4M:24H=1:n—+1, sed 24H seu AP exprimit poten

tiam omnibus aequivalentem (39). Q.E.D. .

47. Covoll. Si ergo fuerit 4L pars tertia potentiae aequivalentis tribus potentiis, erit 4!
pars (uarta potentiae aequivalentis quatuor. Si fuerit 4L pars quarta potentiae aequivalentis qua
tuor potentiis, erit 4M pars quinta potentiae aequivalentis quinque, et ita porro.

18, Probiema 6. Fig. 19. Puncto 4 quotcunque potentiis 4B, 4C, 4D, AE, cte. appli
catis, invenire potentiam AP iis aequivalentem, alio breviori modo.

Solutio. Juncta BC, bisccetur in H, ductaque HD secetur in J, ut sit HJ= LHD, erit 4
pars tertia potentiae aequivalentis tribus 4B, AC ot AD (45). Ducta JE secetur in K, ut s
JK=1JE, erit 4K pars quarta potentiae aequivalentis quatuor AB, 4C, 4D et AE (47). Jup
gatur KF, eaque secetur in L, ut sit KL = { KF, erit AL pars quinta potentiae acquivalentis ill
quatuor cum 4F (#7). Sumta LM = 4{LG, erit assumta AP =164M, AP aequivalens datis. 8¢

7) ete. Q.E L
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' EE Al Deﬁmtnmﬂ. Centrum *plurium:potentiarum  puncto:. apphcatarum -yoco punctum, quus a

puncto, cui potmhae applicantur, distantia, per numeram potenuarum multiplicata, exprimit ‘poten-

_ t;am fommbus potentus japplicatis aequivalentem. ., LT b Epee P

50 Coroll. 1. - Punctom -ergo M,. ex praccedente ‘problemate ~deferminatum, est centrum -po-
_" tentxa'rum sex - dB; AC A’D AL’ A{F et 4G, et iquon‘.lcndo pro quotcunque pntentns ‘determinetur,

TR T ELE IR RTT I

oK eodem prohlemate constat S U O TR PP PR SR S
51 Coroll. 9, Pafet ctiam ex’ pr oblemate (¥8), punctom M, vonnisi ex éxtremitaiibus“B; C,

1) E F G llneamm polsentms expumcntmm, determman quae si sint eaedem, centrum potentlarum

R &em érlru“ ubncunque situm ” sit pumtum cui poteuhae ﬂ])pllcantur
52 Scholion. De hoc centro in sequenhbus demonstralntur esse id centram grav:tatls punc—

torum potenmas determmantmm nempe esse M céntrum gravitatis’ punctorum B, C 'D, L' F et G.

s ‘53 “Lenina 1. Flg '20. Si sint duo puncta 'Cet D, ex iisque ad linéam quamcunque AB
".demlttantur pu‘pendlcula €4, DB, ]mLa auten CD ita secetur in F, ut sit CF: DF==1:n, et'ex

SoelEe

S m i perpendlculum 'FE demittatur, erit _
e ST (u+J)ﬂJ%“ AC+-BD,

v . !
RS T A P L A il s [ T PR RSN

Demonstratlo.} Ducatﬁr oG parallela dpsi AB erlt;DG F H=(D: CI{ _n+i 1 ergo

1560 DG=.BD — AC ergo. FH_??’JF_;{?. Brgo. . ., .-

11 o .
. . NI

_‘AC+ FH__L'F_—EILF_I——W: conseqﬂenter (n—l—i) EF——n AC—!—BD Q E D

WY ghiTheorema 6. Fig. 210 Sint B, €, D, E ‘ extremitates rectarum, potentias puncto cui-
- dam® apphcatas éxprimentium, 3 centruin ‘potentiarum. Assumta quacunque recta be, ad-eamque’ex
':‘plmctls B Wi Dl Eyitem o céntrot M - demittantur-‘perpendicula Bb, Cc, :Dd, Eé¢ et Mm; erit Mm,

P

“in” numerum punctorum B,C, ete. ducta, aequalis summae perpendiculoram..Bb; Cej . Ddj; Ee: - .t

L F

" D(:Tnbnstl'atlo. Tincti 'BC Vifaiaty secetor’in F;- ductoque perpendmulo Ff' efit -

2Ff= B0+ Co (39). — e

‘\
n e

._;;-:Juncta FD secetur in G, ut’ st T G: I-)'G—l 123 demtsso ox G perpendlculo G_g, erit
_w_ 3Gg—21’f——1—Dd-—Bb—l—Cc—|—Dd T

Porro juneta GE, eaque “secta in M, ut sit GM EM=1:3, erit M centrum potentlarum in punctls
"B C, D et E desinentium (58, 509; demittaturiex M- perpendlculum M, erit :

N ll-Mm__3Gg—|—Ee(53) Bb-—l—Cc—:—DcL—a—Ee \r.i RN

ili modo de quocunque potcntlarum numero dcmonstratur Mn, in numerum potentlarum ductam,
£ weiimnd g0 VY ot AL sapd

: aequarl sumiiad oinnium’ B6=Ce, Dél ete.” 004 SRNITaTS
Nota in marg. Idem ‘ex resolutwne potentlarum potest demonstrari.

T R TR LI FILT TEE F E I R A TF S T ST

i

L. Eulsn Op. ponhnmu T.IL . . 2
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1156, Prollemacr. Fig: 122 Quoteunque:: pmtentmrum i dy CAy- Do, B oetenipanictor, A ap‘
phca‘mrum invenireseemtrane: M sl wpan: LR s e TR ,wi-saﬁ_‘

Solutio. Ducta quacunque recta GH, ex punctis:Byr @ D; et B extremlapotentlammr datamm:
i eam - rectam- demitbariturs perpendiculas Bl Goy D, [, {quorym summa ‘aequalis~-erit: distantiag
cemtrh:ipotentiavimy: M; airecta: GH, «ductae in: numeram poteatiarim (5%). Erit ergo distantia; cen!:n;;
potentiarum a recta GH acqualis summae omniam perpendiculorum Bb, Ce¢ ete. divisae- per numerum
potentiarum, - Aceipiatur ;in. J.J, _normali, in, GH,. d)IS[IEIﬂleaﬂ haec cenlri si¢.inventa. Hy..-. Deip de-
mittantur: ex punetis B,.0C,.D,E in. rectam, HT perpuld:qgh,l,a,,, grunt; haec, bff ¢H, dl, aH Quorun{i
summa divisa per pumeram potentiarum., exlm})ehlt dlstaqtmm gentri, quaesiti, a recta. HJ;, sit, e Hms
Compleatpr rectangulum I]mM,u, Cum punctl, M dlStﬂl]lla a HG sit Mim — Hy,L et a HJ, s;t-

M,u_.Hm erit M centrum. potentlarum quaesxtum Q E ] o o . ;w::
"""" N oL - saorote M ! 4 i
3., Coroll. Ao Du,cta ergo AM, eaque pro fnumero, potentiarum. replicata hahebxtur potentla

it WO S h [ A S A Y P T B . CEEIE N . R IRy It

ommbus acqm valens.

T R v 2 . T 3 o . R . H
Eoooam L el e 1 Lo et id Lhgdid FO R A R B IH T (}ﬁ

38. Coroll. 2. Fig. 23 Sl numerns punctorum B , D etc Slt mﬁmLus co}lstltuatque cury

vam continuam BE, simili modo mvemetur centrom potentlarum Quaeratur summa omnium distan-.
tiarum punctorum M, m a recta GH eaque dmdatur per numerum punctorum, qm expr:metur curvi.
B"ME et’ obtinebitar’ dxstantlﬁ' centri potentnamm a e “Eodi inods ‘fuaeratir simma dzstantiarumf
singulorum curvae punctorum a recta:fJ, qua dmsarper curvam BME; obtinetur d;stant;a el]usd‘emf

centri a recta HJ et hoc modo determmabltur Acc:platur elementum curvae c_[uodws Mm, quod

dicatur ds, demlttanl.ur perpendlcula MPE mp, sit P — ¥y, lexprimet yd's summarn dlstantlarumﬂ
punciorary jin..Mm: contentorum; a. GH; ergo /° yd’s ‘exhibebit - summam; omninm. -punctorum in BE:

distantiarumi:a GH...1 Ergo. Syds:BME aequatur. chs]:autlae «centri., potentiarum. a;: GH. Egudem, modey;

demissis: ex "M .et ‘m’ in  HJ, \perpendxcuhs My :mq,ldlctoque MQ__a: rerity dks,tapﬁla_.,-.‘cantml;
HJ = fads:BME: - Underdabitor ; Sonnins il

59, Exemplmn. Slt Tig 2!p curva parabola AMC paramatn a; sit, AP__.m,,, PM=vy, A(B
axis curvae, erit yy = az, ergo E

RN PR R T TR VEE JIETE e iEE li..

M =ds =2 V(ga-+-Yyy), unde yds— ,”'%'*-_V(M = lyy);

il
: A g e LA i 2 b8 aa
| ergo fy@s_m(aaﬂfﬁ-yy)~ —5= ja 4._;_yy z ~
tredr SRR LI DS L !":-;35 i i ?i R T P S T EO oL -iiif_ il
Sit E focus erit AE-‘—,—"KQ, I.E.E—‘W"—' G BRBO: L s,

1 faa o
EM =— ——l—yy> et — —+— yy —a. L‘M consequeutel _/jf'ds =
T E - i‘; HIEF RSN EE 74’. vk PR R et SRR S AT P "“‘lf FRETH U

Ducta tangente MT et demisso ex foco E perpendlculo L’N erlt LN ,__.'——;j/a L‘M unde

EERREHEI TR TH

N Y f e IAEMIBN | 4:.4132 A1 (BNeUED). ERRTI
YW= R

[E RS EE N B I Potyr T.j“‘—'f'r o it oa

- I A : 4(EN3¥AE3) " _ o g_;y J' "“
Ergo dlstanila centri potentlarum aréus AM ab axe AB S T .Dem__,g:_d.,g.,.ﬂ_.‘ 'y/(aa,-r;? i 1

" H

BTt i



P e

' WNTERSN SR M) 11 A N : 11

ot

,—hﬂj,}s.sm{mﬂ;a ‘réetifichtione pardbolaesidependets ivocetur summa- ejﬂs S;uerit qchslanua aentri: poLen-—

s N AT A A R AL B A L s PR AR

tiarum a recta 4J = —.

R '6.01 Coroil. 3. Tig'L,"?S':i"“Si{"'cﬁT\‘rE‘"CBD habuerit--dios 1'?!"am'6§"' B, BD-similes et aequales.
L ..Bucatﬂr vJus dlameur BA, ad eamqup normalis_EF. Patet centrum poLan:arum dn, CBD lermina-

'e‘]us a recta FF mvosllgan oporiet modo § .)8 tradlto. Dlstant:ae mde mventae accnplatur AG

.
Vi

.aequalls, erit G centrum quaesnum

'Exémplv_mn. Tlg. 26. Slt Cho arcus cncuh CUJHS cenrrumj ])150010 aten CBD 'radio

L, PM—y‘ AP_m" V(aa"'b':.,»‘é' Yot
~,H!ftr\ '[ RITIH

Mm = #——mmw); unde f;) rds -—fad:c_a;c Adeoque summa -distantiarom omnium punctorum in
’ U ABIOD Y b gy i

T EHE L v 4 e g ,
arcu CBD “erit AB. ('D E:go dlstantla Centrl potentlalum G ab A erlt =

ferliigy Bos Bt RESTITY IR (LR LTI I LM

Theorema 7. Fzg 27. Si punctum A altrahatur ad puncta B, C, D et E vml)us quae

g O T e
k/j .,;._ducatm ad 'ount iommalis 4P, Sit" ,4]3

- 1‘,

' sunt ul dlsiantlau a punchs nsclem trahetur illad” semp(,r “ad' punctum ﬁxum M ccntrum potentla-

rum . i ];u B G DPES ormmatarum"wu“ quatiest ‘ut dislantia. lpsms 4 abiMe C
o Demonstratw._ ‘Duelis irectis 4BdC AD,_AE «exponent, hae- reclae,. [quame vsunt djstanhae
punctl ‘A b B, C, D et E, potentias,. quibus:.{. respective .ad hagc. puncla trahitur (per hypoth.);

' "hqbemus\eroo casum potentmrum hucusque Lx‘acta{arum (96) Quart. 4 tr alletur _Semper yersus punc-
J'A ibd . + T

(M i el il i SRR friveiaifs i

gi-

i3

Cfum, ﬁium M (5!) “centrum potentlarum ¢ vi, quae est ut distantia AM ducta in, punctorum nu-

m'g - 1: merum (57) i e numero gpunctorum ddtO atg}w _mapente ut dlSt'Il]tIra AM. Q L‘ D -

E _ , 63 éoroll. S; ﬁLI‘“‘O pu’lllcium .4_ ad quotcunque ,puucta B, C “ D Iet E attrahat_ur" Jm:_ratlone
o 4 ‘dlstantlarum, 1dem est ac si illud ad unicum pﬁncﬁtinr M tmheretur in dadem ratiorie dzlls;:la'ﬂ,t‘l;;rum.
! Sélno‘inon. IIucusque poten’uae 'expresme sunt per lmeas in T]II"LCthIl\bI‘JS earum assumtas

‘ rgetur w, quae scmper est

ut inde deduceretur ex, qua puuc‘tum ad quothbct aha c’la’ﬁa " quae
" ut distantia ab iisdem, trabitur. At si ad ea punctd ‘attralistar Wi, quae ‘sit ub functid” quaevxs “dit

nétamnae ab~ ﬁl‘éﬁ‘éﬁ‘ﬁpuncﬁa“"&ad"‘1nvEntaonem—ﬁrgqs“‘qua”aﬁ_omn1a“51mul argeturi-potentiass :perkfunc—-

t v LY
iy e Si%

fiedrdin-* igxprimere’ *Dporbet"quocuca‘mqueubm wid hoe :obtlmnduml.ad_j‘ungo.|;' sk st

oy’

'.'f ‘l;.
65. ITheorema 8. I‘ag. 28 Sl punctum A urgeatur utcunque ad puncta P et vmbus

1

q[uIa}e ‘sidit ot P ot Q, ducatm que Imea AD secans angulum BA’C' lLa, at’ &t il BAD: sm(’AD 0P,

Fo % hl It ,\,;T (. ",;'» ;«if";,, i ”‘ﬁ

4D ‘medism dircctloncm. !
!LE‘” l]’ PR MR legigte T i Y N T x,-,}r.r‘!ai"i oy :
])emonsiratm. Producantur lineae AB et AC i m b eL c, ut snt A‘b AC—P Q, expument

[ETTETR 213 R U SFRTTIV AN FPYTIPSEPE S 153 S L VI N R P ah)Enl, L P it Tiks

_ergo ilae Imeae A, Ao potentias, thus punctum 4 secundum rec’ras AB et ?46’ sollicitator, Jun‘éta
- i }s*v‘;’l‘*h‘slrf'
be, erit sin BAD :sin CA'D_—bD Ac cD Ab==1D. Q cD P.. Est autem ex Dbyp.

spfh T

. . . T “ ¥ ,} . ¢ - .
wWen niounhah shieeain fnd BTN booaf soe k

_sin BAD sin CAD Q P ergo Q:I’:_bD Q cD P consequenter bD =D,

RPN IR R AR b A Tiideks it s adigpe et wiptigt gt TSN

?

Quire’ {erlt AD medla du‘ectm (33) Q.E. D, , ‘
BURsEdeesth S EFEIY  ERNE R (A E T H ISR TN Th i s
,BGLH\Theorema 9, I‘,:g.ﬁ___QB- :Urgsat}u‘ punctum;z.f ad B et C __ot(;pt.i\is"f_:_gte‘ Q, iﬁuc:;ﬂ;};u-qqe

PEE

:_mﬁdm Fd”‘ectm AD Erlt B-D'"GD'“_Q AB £ AC“ Gt mminneiaon e cmnhaeesa wlh ilsgend
i | . :

. . 2
"i’ [ LT ti; ;n.| (4
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.+ Demonstratio. -Cum 4D sit-media directio; i erit- sini BAD : sin-CAD = Q:P:(65); sed-est 3
sin BAD :sin CAD = BD.4C:CD. 4B, ergo T
.. QuP=BDs4{C:CD.AB -consequenter :BD:CD.= Q.4B:P.4C. Q. E.D.. .

67, ‘Coroll.’ Si fuerit P=1b.4B" et Q=2¢.4C"; erit BD:CD=¢.AC"":b. ;43"-»-*-

ergo puncta B et C in"ratione reciproca duplicata distantiarum’ attrabiant, erit »=——2, unde"
to BD:CD = c. AB%:b. AC".

68. Theorema 10. ‘Fig. 28. ' Puncto A sollicitato ad B et C potentus P et (), -erit potentla g
aeqmpollens ad_ altcram datarum r ut se habet sinus anguli BAC ad sinum Ca'fD ex1stente A.’D
medla dlrectlone 3

l)emonstratm. PlOdllCtlS AB ot AC m b et ¢, _ut sﬂ; Ab Ac—P Q, bisecta be, expnmet 2+
AD dlmldmm potentlae aequwalmt[s (33). Est antem

S LR

sin BAC sin CAD-—bc AD:eD. Aib, sed bc_QcD _ ergo sin BA'C sm CAD.-—QAD Ab___“
potentia aequlmlens..P, ergo potentia, aequwalens est ad P ut sin BAC ad sin CAD. Q. E D

69: Coroll. L. Fig. 29. Juncta recta BC, quam media directio in D secet, erit
B . sin BAC : sin C4D= BC. 4D :CD . 4B;

consequenter potentla aequwalens ent ad alterutram datarum, puta ad eam, quae secundum 4B
agltPutBCADCDAB #' - : o

70. 001-011. 2. Est autem BD: CD=Q. AB:P.AC (66), ergo BC:CD=0.4B~+P. AC:P. AC
consequenter, potentla aequivalente dicta /&, erlt E.AC. AB— P.4C: AD—I— Q.4B.4D.

71. Problema 8. Fig. 30. Si punctum 4 ad puncta quotcunque B G, D, K, etc. attrahatur 4

in ratlone cupsv:s functloms dnstanuarum AB AC AD AE’ ete., invenire medlam dlrectlonem ;

harum potentlarum et potentiam aeqmvalentem

‘Solutio. Producantur, si opus est, directiones 4B, AC, 4D, AE, ctc. et accipiantur 4b, Ac, |
Ad, Ae, etc., quae se habeant ut eae functiones, adeoque exprimant potentias, quibus punctum. A ;,'
secundum respectwas directiones sollicitatur. Quo facto ‘media directio et potentla aequlvalens ex y
_ §§ 56 et 57 determinabitur, demittendo ad mwcem normales FR et LR, ex punctis b, ¢, d, ¢, etc
perpendicula bF, cG, am, eJ ot bK, cL, dM, eN ote.; dein accxpieudo RP aequalem suminae per-
pendicolorum in FR, divisae per numerum poi,entlarum, et denique ducendo: perpendlculum PO,
aequale summae perpendlculorum in RL, dmsae per numerum potentiarum, erit O centrum’ poten-

tiarum; unde reliqua facile determinantur. Q E I

72. Problema 9. Fig. 31. Si punctum A ad smgula puncta curvae BA trahatur in ratione

cujusvis functionis distantiarum, invenire mediam directionem et potentlam aequivalentem.

r

Solutio. Assumatur quodvis curvae elementum Mm, et dimittantur in 4B perpendlcula MP
mp; dicatur 4P =u, PM=y, dm=z="(zz-yy). Sit functio, secundum quam « ad puncta
elementi Mmn attrahitur, Z; producatur 4m in N, ut sit AN = Z, demittanturque perpendicula N)'#
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it

et JVT erlt vis, qua A ad W, solhc:tatur ut Z in numerum . punctorum Mn; sit Mm_‘.dsa .
‘Zxds

¥is .—st I‘;at S ZdS-T“: quae_ exprimet potentiam secandum NQ agentem , Et s

undum NT Ergo summa :omnium pr.rpend;culorum NQ. est f ——, quae divisa per numerum
) _]ds

t:am seLt

- pinctorum in-curva BM (s) d i Huic aequalis accipiatur 4S. Dein summa omnium per-

pendlculorum NT Zdesa quae dmsa per numerum potentiarum s, dabit distantiam centri poten-
d. . . ' ok i .
fiarum (56) a AT pempe SO = E:]:{—“:s; erit ergo O centrum potentiarum’ (56), unde quaesita

facde sdetérminantar - Q. 'E-L. o : S -

73 'w'cm-oll. 1. F:g '32. Si curva BCD ita fuerit comparata, ut a recta AC in duas partes
sumfes et aequales leldatur lnsuper autein functio Z eadem maneat manente z, palam est centrdi
: potentiafilm in ips#m AC incidere, ad quod mvestrgandum saltem acmplatur A(): Z—m}.s; erit 0
centrum potentiarum quaesitum: idque, si tantum ramiu's'z CB considerctar,. quia alter ipsi aequalis

est et similis.

Ve i\

Th 'Coroll. 2. Patet dein vim ommbus aequwalentem esse 40.s (57) seu ‘manente 53 p031—

ul.v

*‘hone"autem punctl-—A varmta ent vis aequwalens ut 405

b wf.- owe, Lo

A A lhemplum 1. Sit curva attrahens (F xg 33) linea recta BC perpendlcularls in’ AB el
A’B'_a, erit & =—a, BM.._sﬂy; ergo A!lf_mz—'l/(aaq—ss), unde ‘ o

rolTy

- Zsds | ! Zads
" ' A8 = fV(aa+ ss) "7 et S0= fV(aa+ss) 5.

c (aa -+ ss)z erit

-1

: B L n—1 2 c.
S STTIR AS:fcsds_ (aa-ss) % 1§=——\ (Gae) A+
r i n+1 $
Quiz A4S evanescit si s =50, erit €=~ a**, ergo
‘ o R e = SN . .
,S__c(aa+.s,s) 2 — gl o BT e
= mr1)s & pU=jdeasiaan=5) TSy

““Quag. expressio, quolies %—t non est numerus integer alfirativus, . .non , integrari potest. Si ergo
‘ 1"10 35 punctum A ad duas rectas BC, DE parallelas, aequidistantes ab 4, aequales et in BD nor-

: males tti-ahatur qula tum S0, evanescit, erit

L -1
L _— S c(ag—-s55) % —ea 41
. : AO: (!"" . ‘) — = . B .
ma4=1)s ‘ -

. 'fG . Exemplum 2. Fig. 35. Attrabat recta BC, cum qua in directum Jacet punetum A,
ity =0, BM_._S(AB posito _a) AM=z=a-5; z=a-+s, erit SR
) %

st(a;—!—-.v) . -_/'stw' .
a-rs . )

?

- o 3

(a - .'r)”“'1 a"""'l

=(a+ 87, erit: AO = Qe;igg?§' 5 totam BC, ergo vis aequipollens

Ly ( ’ ) (ﬂ,—l—j{)s..qg‘.

N
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b () e

s 'eu ub (AR sy Gp n—i, érit haec ‘v:s ut ‘distantia punctl ‘q'

m—i—-i
medle‘rate linéde BC; st n__. — 2, "erit ' vis* ‘aequ‘lvalens ih” ratione rec1pr0ca dupllcata ‘mediae prapor.
tibnialis inter 4B et A0, seu erit’ re'mproce ute rcctang‘ulwm ox AR inHC AL sivsit wdse, e
foiean B it .{40 f -—l a+3) s _;;(&‘+}).;qé- R O TR P -r.','ricg-ié- :
R R TR ' ! . a\.—-"_s t . f
Elgo Yis aequwalens est ut ]ocv AF demto log AB RS

------ i . T R o RSETHE Y A

77. Exemplum 3. Fig. 36 Sit peripheria circuli BMD, ex centro C erigatur. perpendiculum

CA super_ejus plano, in quo situm sit punctum A, . quod a pe]l])]]l.l‘la attrabatur. Sit radins BC==aq, :j
AC__b erit AM.._“V(aa—l—bb) unde in nostro casu = b =g z_V aa—l—bb) Slt centrum

potenuarum. 0 erllz emm m recta A‘C erlt ‘ a
I _ . fEais zz,as" N - I g
ORI - A0 = f S_‘fV(aa-hbb) = ob: Z_-qgnsi:ant,em. o ‘, e g

Sll; V(aa—i—-bb) =¢ et Z._c ’ er:L AO—bc"“‘ Elgo tota vis ——bc p, emstente p pellphena

clrcuh Snt T punctum in quo si tota penphena eadem manentc Iege attractloms congregeretur_l _
1oa— " I

A eadcm v1 attlaherctur, 51L A’T._ae ertt vis = p—~bc p, unde w—bnc z -"AT

Si n=1, mcndeb T semper in C sin vero Jz_"—g, erit AT — 01/—-

78. Exemplam A. T:g 37 Attrahatnr punctum .4 a' tota cm:uh CBb area. Assum'ltux'}

pheriam r:p; erib vis, qua punctum 4 a peuphcrla hac MN trahltur ..-—b (bb —i-yy) 2 py r. Ergo
vis, qua a limbo MNmn p051to Mm——dy, attralntur, erit -6 (bb —+ yy) = pydy r, quae expressio

integrata exhibet vim, qua punctum A4 a C]I‘C‘UIO‘ CMN attrahitur, pe_rgpe_': S -
Lbp (b (- ) p — b2 p (- 1)
Sit CB =a, erit vis,' qua a toto eirculo -CBb trahitur |

"""~——?)P(dt!+bb) e (n—n—i)r b"*zp (“nLn—{l-')‘

ponatur huy1s puncti T ab A dlstantla ATﬂm erit vis atiractiva inde orta = prm 2r, ergo

-1 1
L i 9 (am—-bb) 2 — Qb2 "
=V e ('n -+ ‘l) ((aa -+ bb) 2 ’ b ) ( (n+1aa ) )

79. Bxeniplumn 8. Fig. 38. Attrahatur punctum 4 ‘a’ superficié’ sphaerica’ genita ‘revolutione §
semiperipheriae BMD circa diamétram BD. ‘Dicatur 4C=05; BC==¢, i assumto' punito quovis
M, ductaque applicata MP, sit CP=w, erit AP==b—x, PM=71(ea — ax); erit vis, qua’-j
punctum 4 a peripheria a puncto M genita trahitur, 4P.4M*~'.p.PM:r. Est vero 1

A=Y (2 bb — 2bz), unde hace vis = (b—w) (ea -+ bb — 20T pY/(te—wx)ir,
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Statica.:

= ade
ax)?

shE Wyt nc‘w proxnmo ‘wi; erit Min i#(‘; ;‘linde ws,fqua g o limbis'a M’ geril’ trahltur,

i .z i (b ) (e - b — Dbﬁ) Forrs

O TR AP L PR SRR TR I PRV B

LN - i

Stt b—z=1, erit hae{; yis == apzdz (aa —bb 2bz) 3 :i w Ergovis a producto arcus BM genita

aP(ad—-‘bb—n—sz)_z a]’(bb-—aﬂ)(ﬂa-—bb—l ey ap(b—a) mE ap(bora)(b—a)t
meb(n-—l 3 PR 2rbb(n—-1). TN 2rbb(ﬂ.+3) - -\Qi'bb;(ﬂé%h:i)irr“ LBy e
El'g#n"-hsj»m tOtﬂ superﬁm& sphasrica orta est — . . T w ey e ol Lgaste et B oan
- "u;s randole ap(ﬂ-!—b)”"“’—fup(b—a)“"‘s app=—a) (a0 %, aplara)(b—a)®THE L ] e
- b (n4-3) Qrbb (n-i— i) ] Qrbb (‘n—-l- i) ) ‘
§ S S B T TN AN ; eid
e . e s 2aab
. Si n=1, alnt haec _ eXpressio in a: s ut ergo atlractiones sini ut\dlstantlae a centro et eodem

o 2aa,
“modo se haheant ac. si toia §uperﬁcnes 1])1 csset congesta. Sl IL-‘—'-;--S-QI,: erit 'vis attracliva = rbf 2

quae est reciproce ut quadratum dlstantne a centre, et eodem ﬁt modo ac si tota superficxes m
ceritro . congregetur. Hoc modo res se habet, si A sit extra superﬁcwm sin vero inira in P, erit

'-]S.,‘_ql]ﬂ__ﬂ._Bﬁf frabitar:

[ Y Ry 5 o
I AT AR N, Tt SN oL ek -
plaait) *  ap@—P-t  oplat)a—)2
T (n+-8) (n—-1)rib 2rbb{n—+3) 2 rbb (i~ 1) 1 Bivine a6
. Fom o towals ESd O enn g R I EAL TR E T
I ap (g — bb N ,ap (@bt Ty a—b a~gBPE
Et a g‘emto ex DM = 2 lath). . P (a--1) — p( )( LTRSS
) (n+ 1)rbb 2rbb (n-+23) 2rdb (n+ 1)
P e ane Bt G b PN s a1 06 e e T

Trahetur ergo ad C ¥i o '
I e N AT B
ap(a+b)"‘*‘3—ap(a py-+-2 ap (a--b) (a— B+ 2—ap(e—b){a+-B)" 2
”f:"ﬂa'bb (‘n-l—3) CHACiI 5 GO el thb‘ﬁn‘—i-ﬁi;‘.’ Gt Heovoar caalaintfuet b

r»:‘;t 14

My n g ==l zp ; .ig‘ i =21 eplt haecvis == 0 Nempe“mtra superficient ‘versis
omnes plagas aequaliter trahitur. Id notandum, quod si n sit numerus impar; “expressionem attracc
tlDﬂlS extra ef_infra_esse eandun_,_a.tJJ .Sib o Dumerys. par, fnm eam. esse diversam.. . co.....z '

_ d B0 Exempluin 6 uAtirahatuzpunctum: fiia tota: sphaeras gepita: - Gohvohitione semicireuli:
fBMBﬁ«:lmaﬁ axém Bl)j:vet: vis;iquarad quamviscparticulam: atfrahitur; sit’ ut” potentia 7 distantiae.

) 'Mﬂnentlbuariusdem dﬂnommatwmbus &e im: §“praecedx.,n erit visy‘qua o ‘ad- cirenlunr revolutionen WP
It g&mimm atfrahituryore (00 20 mles V0 dnoiTaerti ;-"';1;:_(i:’_if uiery Gloigae ey ST O £
APyt dsaidsy s T i v A A AT

L AP (gl P"""“‘) ¥ ((aa bb—l—sz) 3 -—-z"""), o

o T R et e H ALY 4(“21'-»1)" S Ty NTRY Ariioneting b

"""" £ T S i IEESETE TS Ly ,77:’-’|'< Y H TR LS T

{iala - Honitd elementi PP’mM traliitiitl gghic ol vocme e TR A

’i‘ﬂ'r e 6omsire el bodad sunn souib i 7 L T T EE S T TS PR (133
' , . prds a1 T .

omem IGEH e (1,54_1);,_,((“, : ub;bj'*" bz) 2 g,-—-z S B L reed wonidie

T T
SEITOLITERNYEL

sinasiedo wall dnene baste st e gl unomolsd LE
’ gﬁ— aq) (aa— bbJ+ 21;2) 2 —p(bb— aal) (b-— a)”""" pz""‘a 4-p(b— a)"""'a

R

st Ty Brys gy g
é{b ’5—%\1;1 “{b‘ )1"4_5.

‘k2(n+d9(nl—1-5)a’bbf"h EL; l-“r" IR BT AT L R S T L AR (A o8




52
_ par,. ~alde fore diversam, ut si sif ne== = 2. erit vis =< Erwo _intra..globum attrahitur i
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quod exprimit vim, qua A a frusto globi ab BPM genito attrahitur.  Vis autem, qua a toto ;gl!qb'

trabitur, est Lo
_ pla-a)t S —p—a)? S p{bb-+aa)(b—+a)* + 3 pBb-aa) (b —a)? T3
- 2 (n-+4)(n-+-b)rbb 9(r-1) (n+3)rbb -

p(nab-+3ab—aa— B) (b—+ g)ﬁ+q -+ p (nab - 3ab-+ag-1-b) (b — (;)h_i" 3
(n-—|—1)(n+3) (n—|-5)frbb

Sin=1, erit: attractlo ”_2?;7&; attrahetur ergo A i ratione d:stantnae a centro et: eodem mod
ac si totus g‘lobus in centro esset collectus. Si n=—2, erit atiractio _.;g_r_a, codemque’ mod
se habet ac si totus’ globus in - centro esset coadunatos. Si ‘punctuml. A'sit; intra- globum in P, er'"‘*'ll
vis, qua a solido a secrmmto BPM ﬂemto trabitur, cL 1

n+3s ' n-i-5

_p(aa—bb) ® —|—p(a—b)”+5 p(bb+aa)(a—b)”+3_p(aa_..bb) 2 )
2(n+1)(n+5)rbb*, —— - 2(&,—}-'1)(n—|—3)rbb _ J’

rel:qua vero gloh: pars attrahlt vi, quae est

-5 n-+5
plaa—bb) 2 —-pla-b)+E P+ aa) (n-+-5Y* "2 —plag—bb) *

2(n+-D(pa-Byrb 2(n—+1) (n—+-3)rbb

trahitur ergo ad centrum globi Vi

—pla—bP+igp (@a3-b)y*+5 __p(bb+aa)(a+b)"+ 3—|-p(bb—|-aa)(a—b)”""‘3 o
B (n-p-1) (=53 rbh 2n-+1)(n-+3)rbb -

;;(— ag — bb-+nab—t-3ab) (a5 3 +p (nab-+3ab+-aa—--th) (a — b)'”‘*"3 _ .
(r-+1) (n+3) (n+ 5)7‘bb

Ubi notandum, si n sit numerus 1mpar, hane formulam a superiore non dlﬁ’erre at si sit n numeru

ratione distantiae. a centro. g .- : o i1

ifi F.

81. Scholiom Cum iis in casibus, ubi n est numerus par, formula vim attractricem expr ;
mens, duplex haberi debeat, prout punctum .4 sit’extra vel intra figuram attrabentem.. Videtur h
lex continuitatis non servari, cum tractio modo hanc, medo illam legem: sequatur, Ad hocdubi:
tollendum, dico vim attractivam talem algebraice non posse exprimi...:Haec enim vis. expressio: !
si n est par, non congruit cum hypothesi attractionis: Sit enim (Fig. 39) punctum attrahens (
attractom 4, AC=wa, et vis, qua A ad € wahitur ", quae exhibet vim, qua.4 deorsum tendi
Transferatur 4 in @, ut sit Ci == —x; erit - denao vis, qua ‘deorsum tendit, ::(—-« x)*== (ob
numerum parem) x"; oporteret ergo a deouo deorsum ad D:tendere;. at. ex hypoth. .debet versus ;
trahi, unde baec expressio . ... . et correctione opus habet. Sin autem n numerus impar, er
attractio deorsum versus D = — (z)" I e. sursum’ tum trahetur, ob signum —, secundum lege

attractionis. : S 4

82. Axioma. Fig. 0. Si punctum C adjaceat firmo obstaculo AB, eique apphcata sit 4
tentia trahens CD normalis in 4B, punctum € nihilominus quiescet. Obstaculum autem 4B premp
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'pémntlﬂ o quae .aequalis st potentiae CD. Si vero puncto C plures potentiae applicatae fuerint, id

Bscgt -sL.-media irectio in obstaculum fuerit normalis.’

85V covolli 1 Fig. ¥1.°°Si ergo grave seu pondus € incumbat firmo obstaculo 4B, quiescet
'ﬂlud i 5ubjéctuﬁl ~obstaculum 4B premet potentia aequali ejus ponderi (6).

g 8k, 001-011, 9. le 52. Si autem puncto ¢ duae potentiae CD et CE opposnae {uerint ap-
Iﬂlca'fae" quam]m utraque i 4B normalis, patet si CD fuerit major CE, punctum C in quiete per-
m‘anere, t obstacu]um 4B premere excessu potentiac CD super CE, ai. si CE= CD, ob statum
[_{l]l]lbrll (19) ‘¢ quiéscere et prorsus mon obstaculum 4B premere. ‘Sin vero CE major fuerit

quam €D, tum' C amplius quiescere non posse, sed eodem modo in recta CE procedere, ac si dif-

Terentia_ potentlarum CE — CD illuc traberetur.

;B Coroil."3, Fig. 3. Si ergo puncto C potentia CD, perpendicularis in tangentem ab
obstacuh curyilinéi- ‘ACR applicata sit, me non monente patet eodem modo C in quiete permansu-
rum, ac si ab designarcet obstaculum, quoniam ab et 4CB in puncto contactus C coincidunt.

. 86 Scholmn. Veritas axiomatis inde patet, quod ob firmitatem obstaculi C. (Fig. IpO) di-
""’E‘f:"ﬁmn"ém CDTE?.]B‘I"IJOII -possit; et nulla-adsit ratio;” quare potius versus A -quam B moveretur.-
87, Pl-oblema 10. Fig. ¥4 Puncio O obstaculo 4B adjacente, elque potentia OC applicata,

--in?enire*pdtentiam‘..ei -insuper app]icandam.,_,utO_.m quiete. permaneat.

_Solutlo., Potentia OC resolvatur in potentxas laterales @D, OE, complendo parallelogrammum
rectangulum CDOE, quarum OF est normalis in 4B, altera vero OD agit secundum directionem "
obstacuh A4B.  Aequivalet potentia OC duabus O et OD simul agentibus (38). Potentia autem OK
i) ncto'O nullum ‘motum valet 1mpr1mere (82); adeoque non opus est hanc potentiam, applicatione
'c ﬁtrarme, ,destruere Altera Vero 0D punctum O libere valet secundum 0D promovere, quia ob-
'staculum ‘¢jus actionem Ton 1mpedlt haec ergo apphcauone contrariae, eigue aequalls OF destruatur
Punctum 0, apphcata ei insuper potentia OT in quiete persrstet obstaculum vero 4B premetur
'-’fwten 4a—~QE—s-PelslsteL autem_Omet:am—m_qmete _31_1;0tentla_Gﬂwel*larorsus vel .ex_parte destruatur
(870 ’apphcaLa ergo OJ=0E. Duae poteitia¢ OF et OF simul, ‘seu- quae iis aequivalet OH (38)
5--"-‘servab1t ‘0 in quwte, et in hoc casu est OH = OC, eique directe contmrla. Deinde si saltem OG,
ok :-quae mmm ‘est quam 07, apphcetm, conservabit 0K, aequivalens 1p51s 0G et OF, denuo quictem.
g Quocitca ducta FH parallela et acquali ipsi OF, omnes rectaec OK, quae ex O ad FH duci possunt,
dii. _exhlbehunt potentias una cum OC, in quiete. punctum O conservantes. Poterit porro OF, quantum
Jibeu, augeri,. et nihilominus quietis status conservabitur. Applicetur ergo, praeter OF destruentem
'OD_.potenha OL: hael duae OF et OL simul, seu jis aequivalens OM denuo O in quicte servat.
it  - ...$ 50, st .producetur CO in H, ui sit OH=2CO0, atquc ex H demnttatur mﬁmta recta HR perpendl-

-Pﬂtentxae cum data OC statum quletls servantes

L. Euleri Op. posibuma T. IL
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89. Covoll. 2, Ex solutione manifestum. est, conferendo cum ea § 8%, quanta vi- obstaculi
AB, in quo vis casu prématur, nempe applicata potentia OK vel OM, obstaculum premetur vi, qtiaj
expopitur recta JJK vel HM. Cum in priori casu sit HK_OL'—-OG, in posteriori, H)f= OE-0I,

90. Coroll. 3. Fig. 5. Si ergo fuerit obstaculum AR ad herizontem inclinatum, eique in ®

cumbat punctum grave O, seu cui applicata est potentia verticalis OC: patet quomodo id in statu."
2

quietis servari debet.” Erecta nempe verticali OH.—= 0C, ducatur infinita HR, directionem AB ob-:

staculi in F normaliter secans. Quaelibet recta OK, OM, ex O ad hanc HR ducta, exhibet poten
tiam, cum OC statum quietis servantem. - Et loco harum potentiaram poterunt pondera adhiberi (12), _.f‘

91. Scholion. Facile patet, quare perpendiculum HF in plagam R in infinitum liceat pr
ducere non item ultra H. Cum enim pressio, quam sustinet obstaculum 4B, sit proportionalis ipsi
KH electa potentia OK. - Si ergo applicetur potentia OH, pressioc haec evanescet. Sin autem po-:
tentia ultra OH accipiatur, vis obstaculum premens erit negativa, Ergo= (8%) punctum O directe al_'l_“;

obstaculo- removeretur; - - -

92, Theorema 13. Fig. 46. Puncto O obstaculo 4B adjacenti, applicatis ‘potentiis €0, OD 3
id in quiete conservantibus, erunt potentlae OC et OD inter se reciproce ut cosinus angulorum 40 g
BOD, quos cum 4B constituunt.

- Demonstratio. Cum 0C ¢t 0D quictem conservent, patet ex solutione problematis praece':'ﬁ' |
dentis, demissis in 4B perpendlculls CE, DF, fore OE= OF. Est autem cos A{OC-—-—— et cos BOD——
unde erit cos 40C: cosBOD OE.OD:0F.0C=0D:0C. Ergo 0C: OD—-cosBOD cos A0C. QE. D

93. Coroll 1. Obstaculum autema 4B premitur potentia, quae est — CE — DF; exprimil
autem CE tangentem anguli 40C et DF tangentem anguli BOD, ob radios OE, OF aequales.d
Premitur ergo ohstaculum AB potentia, quae est ui tang .40C— tang ROD. Cavendum igitur, neg
baee expressio negatwa evadat, quo in casu 0 ex statu quietis exturbabitur (91).

9%. Coroll. 2, Tig. k7. Si fuerit planum 4B, cum horizonte AE angulem BAE constituens
eique incumbat grave 0, seu cui applicata est potentla verticalis OC, trahal.urq‘ue 0 quogue a pon
dere P secundum OD. Ad id, ut 0 in quiete servetur, requiritur ut sit pondus P ad pondu
puncli 0, seu ad vim, qua deorsum niti supponitur, ut cos 40C: cos BOD == sin BAE : cos BOD i
est, ut sinus anguli inclinationis plani, ad cosinum anguli, quem directio 0D cum plano 4B conﬁc"

' 95. Coroll 3. Fig. #8. Si ergo angulus DOB evanescit, recta DO incidente in AB, eri
cosinus hujus anguli = sinui toto. Erit ergo P ad pondus ipsius O wut sinus ang. BAE ad sinud
totum, i. e. vt BE ad AB

96. Theorema 12. 1"10 49. Sl fuerint duo pandera 0 et o, planis inclinatis 4B et @b :
incumbentia, cum horizontalibus 4K, ac angulos BAE, bae constituentibus, sinique ea pondera 0_ i
et o juncta filo 0D, supra clavam firmum D protenso, aequilibrium habebitur, si ex utraque parte :
factum ex pondere in sinum anguli inclinationis applicatum ad cosinum anguli,.” quem: : ﬁlum cum"_m
directione plani constituit, fuerit idem. . . K
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[t pondus O i0 quicte :conservetur, oporlet, ul filum GD trahatar seu ten-

Osin BAE : . . r ) X
Lﬁj‘""potenti'a, quae. est- =5y (9%). Hac ergo vi conabitur O filum OD promovere.: Eodem
e sin bae

dus o tendet ﬁlrﬂm Do Vi=m——e (cit.), quae duac expressiones, ut aequilibrium obti-

s aua PDemonsiratio.

- moda pon

neatur dchent 55 aequales Etenim in statu aequilibrii necesse est, ut filam ex utraque parte

aequahter trahatur

Osin BAR o sin bae
== . Q. E.D.
cos HOR cos Dob

97, Coroll. 1. Tlg 50. Incumbat pondus O curvae 4OB, cujus tangens oT, sithe id

~.Consequenter instatu aequilibrii, oportet, wut.sit .

aiiig;:tuﬁl_ ﬁlo in D ﬁrmato, ducaturque vertwal:s pP, in hancque perpendlculum OP Em vis
filum 01) tendené ;:%%QE- Est aulem sin TOP———, et demisso ex T in 0D perpendmulo TQ,

OsmTOP 0.PT
$ ps TOQ = "’ P80 SosT0Q - OR

PP =, PO=y, DO=V(xx-+yy)=2z, PT=1

Ad has determinandas vocetur

— iz ZE e m.:c—l—rm +t
0 = W

arit “ob tnangula DOT, DPO similia, DO ===, unde — . » hineque vis

0.1z

-'ﬁlum OD tendens =

y—l—t.'z:
yd

: ———--—98.._13011)11.4. Qma 1 est. subtancrens erit ex natura tangentmm t_;, unde
J

Oz O.myds 0. wdz Cor L
o wy -t yydy—yads T ydy - ade

Est autem ydy—l—scdm——zdz, unde vis- Blim 'OD tendens-erit == 002

_99 Problema 13, Fig. 51 Junctis ponderibus O et ¢ filo ODo super clavo D mobili, et

m alterutro uhlcunque super curva AB data posito. Determinare alteram curvam ba, super

.-

qua 'sx alteru_m o mcumbat semper haheatur aequilibrium.

Solut:o. Ducta verticali DP, in eamque demissis perpendlcuhs ex 0 et o, OP et op, dicatur
_ﬁll lanmtudo ; OD—I—Do =, DP.__ x, PO =z, erit Do = a'—z, sﬂ;que Dp=v. Erit vis, qua

'ﬁlum Do, a pondere O trahitur _— (98); et edbdem modo tendetur filum Do a pondere o vi

_eudy

aewduaeq&reswtendentes_ﬁlum_ODo,__ut_aeqwhbuumobtmeatur, ~debent.esse aequales,

- -‘(',",1 R
- Od do
_ __Iest ergo o= i -

b quaecunque data aceipi potest. Est ergo w—a{b o “). Dein dictis PO=y et po=1t, erit

’ hmcque Odm—-—-—-—od’v, consequenter integrando erit Ow——obmop, ubi pro

'!/(oq b— 0)2 ~- 00y

e @ == ‘[/({nm - yg)q—"l/(vf«' -+ tt) = —+ V(W - I

Co-’ro‘l'l"“Est‘ ergo;, sumto DOFSEDy==, - DP.0 == Dp .o “t';libqii‘é’-"i:‘ons‘t"éfﬁs"*- Si ergo
,, erit summa abscjssaram DP—+Dp constans, sumta DO--D7 constante.. Patef ergo
-Tmomodo, _\data una, altera facile construi possit.. . . .



Sit V(un-1-1)=m, erit Oa — mob -+ mov = 0V (vo - ), quae est aequatio ad hyperbolam v‘el_‘i ;
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101. Exemplum 1. Fig. 52. Sit curva data recta DO, per D) transiens, et y—=nx; eri
ad alteram curvam: ° : y

00 (b-——vz) no (b—-v)

V (ag -+ 99 -+ 1t — QaV 09~ 1) —

)=

Ergo .ﬂw (b— o= (a—V({v+-t)?, unde a(b;") V(nn—-1) = a—V (vo ).

ellipsin, prout me majus vel minus est quam O; sin autem mo =0, eril curva quaesita parabola.} }

St Oa =mob, erit Of = ¢}/ (mmoo — 00}, eliam pro recta per I} transeunte.

102. Mxemplom 2, Fig, 53. Sit curva dala circuli quadrans DO per D iransiens. Eritg
dicto radio DC =c, yy = 2¢x — . Substitutis loco y et x valoribus inventis (99), erit &

o0 (b —¥2  Qoe(b—v) oo (‘b — o) 2o (b—v)

(ﬂ', — ']/(tf—-i—f’?) 00— -+ — YT 0
)] h— ¢ A .
consequenter ad — tf —- op — i(a——f) = 2a V/{#t + o0).

!

» erit

. " TR . Yobe
Quae aequatio exhibet curvam quarti ordinis. Si ac=—

it 4+ w+““T"=2a V(88 == v0).

103.” Scholiom. Obiter hic moneo inservire hanc curvam pontibus elevandis. Si enim O
designet pomtem, circa C mobilem: dum is elevatur, punctum extremum O movetur in quadrant :
AOD. Si ergo.altera curva Doa dicto modo construatur et pondus debitum o funi, circa trochleaﬁi
in D circumplicato, appendatur, in quocungue situ pontis, pondus o eum in aequilibrio conservabit 1
ut ergo minima vis, hoc aequilibrium tollens, pontem attollere et rursus-demittere possit. ~ Ratii
hujus autem in sequentibus, ubi de natura vectis disseretur, quaeri debet. -

10%. Problema 12. TFig.5h Si pondera 0 et o fuerint aequalia, determinare casus, quibu:'

curvae B4 et Ba sunt inter se eaedem et similiter applicatae.

Solutic. In statu quocunque ODo demissis perpendiculis OP, op, erit DP —4-Dp constans
DP - Dp
2
erit Cp==—ue, sit DC=b, erit DP=0b--x et Dp===56 —x. Exprimatar DO per functlonem

accepta ergo DC = » erit € punctum fixum, ergo semper CP = Cp. Dieatur CP ==
ipsius P, quae, si loco = substiluatur — @, abeat in p. Designabit ergo p rectam Do; oportet zgltur
ut sit P ~-p constans (100); ponabir P —+p="=2a. Erit ergo P—=a-+ Q et p— a— (J; ut auten
P abeat in p, siloco @ substituatur —a, palet () talem esse debere ipsivs  functionem, quat
abeat in — (2, posito — z loco @. Unde loco (2 subrogari possunt @, 2%, z° ete, zm, sin uumerﬁé
impar et m par, etiam z}/(ec-+ xx) et hujusmodi infinitae, quae facnle determinantur. Lst ergo

DO =a~-+; sit PO=y, erit

¥y - Ub = 2bx - xw = aa - 2a) + Q0. Q. E. L
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: {4 > h est ad elhpsm, i autem 1<h ad hyperholam, si vero i——h ad parabolam

.,__Ba: (a——b)+aa—bb erit ergo BC= el DB_bEa- Sit

b .
BP__t——w—i- ;_D, ergo o= t—aT, consequenter yy == 215((;—-13);

'.lergo curva parabo]a, BUJIJS parameter == 2¢ — 2b. Facta ergo Fig. 55 parabola OBo, cujus
ertlcahs BC,. conshtm de])et punctum ﬁmm D in foco. Punctum € autem ubi lubet accipi
: dem longltudo ﬁh erit _230—1—25‘}9 atque hoc modo parabola satisfacit. Sin autem fuerit

v fiilﬁ_bb"‘im, erit a__hb et v :y )_b—: x, seu by = (b—+-x) V(aa — bb) pro linea recta

punctum tanta vi versu§ o trahi debere, quanta Versus 0 trahltur Etenim ut 0 in statu suo con-
-sei‘vetur oportet-ut filum 0D ad D certa vi trahatur. Sed o, quia descendere conatur, filum oD

trahlt .hae_ergo vires ad aequilibrium obtinendum aequales esse debent. Vis autem, qua

O.sindBb AvB
0D :versus D trahl debet, est _i:—a—b, vis vero, qua o filum Do tendit, est = % Oportet

) smABb osin 408 . .
cosd00 — oosdo0 sed sin 4Bb:sin AbB_-_Ab.AB, ergo

00— AB cos 400 : Ab cos 460. Q. E. D.

L . e ‘ . . cos 400 | cos 400
" 107. Cowoll. 1. Ex demonstratione patet esse etiam 0:0—=——
- L sin ABD ' sin AbB

: *S’empt ad anarg. Corollarium hoe in theorema, theorema vero in corollarium mutetur.

108 Coroll. 2. Fig. 57..Si lineae 4B, 4b fuerint parallelac, obtinebitur ob sin 4Bb==sin 4LB
‘.et ‘Cos AOo;ucos 400, haec analogia :o=—1:1 1 e 0 — — 0, seu alterutrum corpus sur-
_’tendere debet, ut figura annexa monstrat.

:1'109,'_ Coroll, 3. Fig. 58. Si altera linea 40 fuent horizontalis, erit 4B:46==0:1, hincque

'0'0— 0. cosAOa : cos Ao0. Quia autem O:0 datur, oportet ut sit cos.490=0 seu ang. Ao0 rectus.

. o0
: 110 001-01!. /. I'lg 59. Sl ali,era linea AB fuerit verticalis, erit O:o _co—ii@ ::: A ;B’ ergo

: 'SU'[D

oroll. 5. Fig. 60. Smt late1a AB Ab utcunque posuta et Bb sit hor:zontahs, oportet
y BéosAOo AbcosAoO ' erit cosA’Oo ‘cos 4o0 =0.4b%0. AB Ad (o engatur ‘normalis

t : -

smEOA = cos_/i 00 et " sm AL'O = cosAoO

Sl £ 0 AE .40 Elgo haec habetm analogia AL' A’O—O Ab 0. AB Datur igitur
0 -ipsiiiy "AE ad .40 unde haee orltur constructxo Cum detur ratio ponderum, producatur
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(Fig. 61) b4 in F, ‘ut sit AFAB ='0.4b0. 4B, 'Siau*accipi'étur o Bz 222 Q”Ab
Jiingatur ‘BT et'in cam’ex 4 demiitatur perpendicularis’ 4D, aequahs lonﬂltudml fili datae. " 'Ex)
ducatur parallela ipsi: 40, alteram 4B in ' 0 -secans;: ot. ex.:0: parallela ipsi- \AD -applicetur; Qa xh‘
behlt haec. 0o posmonem fili ad aeqmllbrlum req11151tum

112. Problema 13. Flg 62 Data wna curva 40, invenire alteram Ao e_]us condltloms
pondera €. et o, filo Oo alligata, quomodocungue appltcata,-r sint. in -aequilibrio.

Solutlo Sit situs fili' Oo; utriusque carvae axis “verticalis AC; ducantur applicatae OP, "
nec non tangentes OT, of, plana quibus pondera 1ncumhunt exhibentia. Sit 0o =a et AP-—;'-‘
PO=v; in altera curva dp==v, po=1z. Erlt primo O¢*= Fp* -1—(P0-—1—po) i.e. aa—-(y—l—z) T (x—¢)

Dein ex § 107 est 010 ___cosTOC costol

= o70B st Demisso ex T in Oo productam perpendiculs TQ,-

oS TOC_'—' el sin TOP—~_P ; '(_ergo %si% ' 3:2- 0 autem sic invenitur: ob tr;angula Slmll

OCP ot -TCOQ {ac OC:CP = TC:CQ: ad obtinendum OC ﬁat ya-zid=— -' y+ - OC, ad TP ;

}”ﬂr.z::aq—av:y:y(:TAq)_CP et TC_ﬂTP——CP—— i J—;i—ﬂ, est. ergo. -
CQ:___ydv’G(m—V)__yfw—V) - ergo 00 = yd«'ﬂ(m—-V) _ yle—r)? aay

ady.- aly—+2) ’ a(g1) . aly--5)-

. yla(@—v) y,(y.._,,z)__
a:

: ™ da” 1,
Cum autem $it PT = Y=, eri
T ady . dy -

Sed est aa,—(sc--—-vf:(jﬂ—éﬂzjﬂ, ergo 0Q =

0Q _ z—v dy(y—i—z) ydy-+zdy--zwdo—vdz __ c0s I'OG
PT™  a adz adz — simT0P

costoC zds —-yds -4-vde — oy
sintop ~ atdv

Eodem modo est

Quia autem est aa = (y —+ Z) s (@ — ¢)%, erit
0:= ydy —+ ydz + zdy —+~zdz + ccd:r: — dp— vdz — vdp,
ergo. 2z — ydz <= pdp — xdp = —ydy — 2dy—— xdr—- vdz,

costof _ — ydy — sdy —adz—+-vde
sintop ady

consequenter

;m . ““_i = —dp:dx, adeogue Odx=—=—od et inlegrando Ox-+- ov = Const.

Quia autem est ae = (y' - 2)% - (2 — ¢)?, erit

G — ov- C—{O—-0
r=-—— et y= ‘[/(aa—-w—ﬂ)—z——z—l— (aa—-—( ——(—-t-)))-

Erit igitur O:0=

Unde data aequatione inter x et y, inveniebur aequatio inter ¢ et z. Q. E. L

V(0006 —(0--0)2 (b —)7)
—

114, Coroll. 2. Si fuerit 0 =0, erit ®—=2b —=» 'et-yf=——'-v-z e V(m-—-—-lli'('b — )%

(0—+o0)b—ov

113. Coroll. 1. Sit €= (,0—#-0) b, erit @ ="—-pj—= et y=—-—z-

115. Coroll. 3. Fig. 63. Data una curva, hoc modo Tacile altera construitur. Sit una A

et accepto quovis puncto O, demittatur apphcata OP. In axe accipiatur Ap, ui sit A0+ 4p.57)

~a.
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gatﬂr perpeudmulum po.”*"Centro 0 radio == d describatur circulus secans”po in o, erit o

=eUrva quaes:ta. @ .&8b longrtudo fili, sed & lmea ad arbitrium sumta.

i]i'ém'li'ﬂil_:ﬁ 2; S:nt pondera O et o aequalia et una curva clrculus cujus dlameter =a,

5

lf,'yy.,_aw—mw sit porro 2b=a, erit o =a—¢ et

y =z V(aa — (a—20)2) = — z 4V (hav — lov)

, e -+ ar—or) = (v, rgo 2 (), sn 2o

Consequenter in circulo, si linca pondera jungens fuerit

ointm. I“ ig.., Glu .. Sint duae curvae .quaesitae 40, Ao, quae debednt esse eaedem. Acci-

] o r. duo, Ioca 0. et o in quibus pondéra existunt homolowa. Erit ductis appllcatls OP, op,
i '?Ap constans ..—26 accipiatur ergo A(E—b erit semper PE—=pkE; erit autem po= pa.
._ent pL‘_ — @, sitque PO ==y, unde si haberetur aequatio inter a et y, invenirj

ST L
osset po . ponendo loco ©, — Interim autem dicatur po ==z, quae ex eo definiri debet, quod

-pﬁncta '_O et o sint in eadem curva. st vero aa = (y'-i-p) . ergo y -i- z="1V/{aa — hawx);
' y_P-—l—- ‘V(aa— lp:m:), abeat autem P in , si loco = ponetur —a, unde erit

2=+ 1V (aa — hax).
Oportet ergo sit P-+- (=0, Unde patet loco P poni posse x, =2, x®, etc., seu loco P substitui

quaevns functm impar lpSlI.lS @; funetio enim impar abit in sui negativam, posito — 2 loco x,
erge earum Summa sit nihilo aequahs Demgnantc 1g1tur P functione 1mpar1, erit

y = Py ')7'(aa - !::m:), hmcqu Ily_} — oLy . !lPP = aqa — hax,
Yy +ar = ‘ aa+~ 9P3¢——- rp,
ig exhlbet generalissime curvas quapmtas. Q. E I

"17‘1‘9 Exemplum 1. Fxg 65, Snt P —=nx, erit 33 -+ T ( {—+ nn) Laa - Qnmy, quae est

ce~—aa,

*-Slteelhpsus AMB, -cujus .axis- transversus ¢; erlt'cou.]ugatus ._—- Erit autem n== 3
‘const ua‘mr perpendicularis BD in - axem A’B_—cag et ex ceniro € ducatur CD, ut sit

: o 2
agl?i)' -aie. "'Erlt Lace CD verhcahs quaesxta, CUJUS pars D infra tendéere debet, ut ﬁgura prae-
Si fuerit'@ =¢, abit ellipsis in cir-

3 ﬁt habelntur ¥ = (na:-+- 1 V(aa—lva:m)‘;.ent' érgo. i
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¥y == (nz -+ 1)* (aa — hax) = nnaawe — hnnw® - naax — hng®
aequatio ad curvam quarti ordinis. Ei quoniam yhabet duas dimensiones
axis plaga eadem; quapropter curva satisfaciens er
posita. (Fig. 67).

j0a— o,

,. erit eurva ex utraq
il .uma continua curva, non ex duabus carvis co

121. Theorema 14. Fig. 68. 5i faerit puncto O, intra
cunque OC applicata, producta €O, erit ‘potentia,
ut cos BOF ad cos 40F.

angulum 408 sito, potentia quadd
qua 40 premitur, ad potentiam, qua BO premitupg’

Ui

Demonstratio. Vis OC resolvalur in duas laterales 0D et OF, quae sint per"pendicu]ares';""
A0 et OB. Cum vis 0C aequivaleat duabus 0D et OF simul

agentibus (38), vis autem 0D tq,_-
in pressionem lateris 40, et vis OF in pressionem lateris OB impendatar, erit vis, qua 0 Pmﬁ_

tur, ad vim, qua BO premitur, ut 0D ad OE, seu CD, i. e. ut sin DCO: sin DOC; sed sin DCO:&‘;‘;
sin COE, et ob angulos 40D, BOE rectos, est sin COE = cos BOF et sin DOC
vis in 40 est ad vim in BO, ut cos BOF ad_cos 4OF__Q_E..D._ .
122. Coroll. 1. Tig. 69, Si ergo fuerint duo

et in angulo pondus 0 incumbat, quia in hoc casa 0 ,
erit cos 4OF = sin L0 et cos BOF — sin BON. Quare vires, quibus plana haec inclinata pI‘EI’Ill;I:li‘ - et
tur, sunt reciproce ut sinus angulorum inclinationis. ' B T
123. Covoli 2. Fig. 68. Si OC in 0D incidat,

-~ ditur; si autem

= cos 4OF. Erglf

i
i 4

plana inclinata 40 et BO in 0 concurrepti§ du

F est verticalis, ducatur horizontalis MN, ¢ in

tota vis in pressionem lateris .40 impé"."
ulira OD cadit, tum punctum € non amplius in aequilibrio persistit
movebitur; ut ergo ¢ in quiete persistat, oportet ut OC intra OD et O cadat.

» sed juxta Off e

Sectio secunda.
De aequilibrio potentiarum, virgae rigidae applicatarum,

12k, Axioma 5. Fig. 70. Si figurae cujuscunque 4CD

puncto 4 applicata fuerit potenti
4B, eundem haec in figuram exercot effectum, ac si in

puncto quolibet alio M, in 4B produe
assumto, applicata fuerit secundum eandem directionem agens, ' i

125. Secholion, Veritas hujus axiomaiis cuique facile innotescet, hoc modo rem considerants

ac si filum in M fixum secundum directionem MB- traheretur; fum enim figurae usque in A exa

adjacebit. Ponatur filum in o usque agglutinari, effectus ejus non mutabitur; resecetur portio A.
effectus manebit; quare sive filum in 4 sive in M figatur, -effectus idem erit.

126." Coroll. TFig. 71. Si ergo figurae 4CD duae, potentiae 4B, ab applicat
cantur directiones earum donec sese mutuo in M intersecent;
fectum, ac si jn M essent applicatae. Reducitur igitur hoc mo

diversis punctis figurae applicatarum, ad casum jam expositu
tiarum eidem puncio applicatarum,

ae sint, prod
ulraque earum eundem praestabit e
do casus duarum potentiarum, duobs
m praecedenti sectione duarum poten

127. Secholion 1. Manifestum est, hic intelligi- debere potentias,

cum figura in eodem pland)
constitutas; alioquin sese mutuo nusquam intersecarent.

.
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: '.1728 _Scholion 2. Ex hoc principi.o omnes casus potentiarnm virgae rigidae non in eodem
: puncto applicatarum resolvuntur. Cum enim punctum illud, quo sese mutuo intersecant duae po-
tentiae, ponnisi. imagini opituletur, cuicunque figurae poterit alfingi tantum planum, quantum sufficit
ad Punctlll’ﬂ intersectionis excipiendum, |
- .429. Divisio. Divido hanc Sectionem in duas partes, prout virga vel libera sit, ut omnibus
.-pOtean aeque. facile cedere valeat, vel ab obstaculo wlcunque impedita. Utramque partem iterum
subdividere convenil pro ﬁgura virgae, utrum ea recta sit an curva. Ouos casus omnes in hac

sectwne evolvam, aut ad minimum principia pracbebo, quibus singuli casus resolvi poterunt.

130. Problema 15. Fig. 72. Si virgae rectae 4B duae potentiae 4C, BD applicatae fuerint,

111 eodem plano positae, oportet applicare potentiam OM duabus datis aequivalentem.

Solutm. Producantur C4 et DB donec se mutuo in @ intersecent, Considerari crgo potentiae
.AC et BD possunt quasi puncto « applicatae (128); fiat igitur ac == 4C et ad = BD, quac poten-
1,1as daLas tanquam in ¢ applicatas exhibent. Ducatur c¢d, eaque Disccta in e, ducatur ae, cujus
Iduplum am exhibet potentiam duvabus ac, ad aequivalentem (38). Transferatur haec in ae producta
in OM’, quae. adhuc aequipollet duabus ac ef ad (128); aequivalet igitur quoque potentiis AC
& BD. Q.EL |
| 131, Coroll 1. Quia potentiac datae in eodem plano positae esse debent (127), patet, pro
’.’p‘ﬁientus’ non in eodem plano sitis aequivalentem inveniri non posse. Ponatur enim dari potentiam
aequwalentem duabus non in eodem plano sitis, resolvatur utraque in duas, quarum una in eodem
plano ‘cum aequivalente, altera in id normalis, Patet has normales ab assumta aequivalenie fon

Compensari posse, quare aequivalens non datur.

. 132. Coroll 2. Poterit quogue punctum O ex hac proprietate inveniri: In A acd, a recta ae
secto, est sin cae : sin dae = ce.ad : de.ac = ad : ac (ob ce = de) = BD: AC (per hyp.) Dein in A daB
ali a0 secto est sincae:sindae==A0.aB: BO.a4; unde conficiter BD:4C=40.aB:B0.aA.
Est vero aB:ad = sinB4a:sin 4Ba=sin CAB:sinDBA; ergo erit BD: AC=A0sinC4AB:BOsinDBA;
consequenter 40: BO = BDsin DBA: ACsin CAR; est ergo AC. A0 sin CAO = BD.BO sinDBO: factum
AC in 40 et sin C40 vocatur momentum potentiae 4C respectu puncti 0. Ergo momenta vis et

ultra G debent esse aequalia.

. 133 Covoll, 3. Fig. 73. Definito hoc modo puncto 0, in quo potentia acquivalens appltcan
dehet magnitudo ejus et positio sequenti modo facilins invenietur: Ex B ducatur Be parallela et
ﬁ‘?_ﬂ‘%?lls ipsi 4C; ducta ¢D et bisecta in e, ducatur Be, cujus duplum erit Bm; huic ex O aequalis
ftﬁ parallela ducatur OM, erit haec potentia aequivalens quaesita. '
Script. ad marg. ad Fig, 7. Momentam potentiae B4 in O aequatur BA.OE, demisso
OE perpendiculo in B4 productam, |
~ 134k Coroll 4. Fig. 75. Si potentiarum applicatarum directiones 4C, BD fuerint inter se
Parallelae, erit sin CAB — sin DBA, adeoque erit 40:B0 = BD: AC, sen est 4C.40= BD.BO.
3 Beln, quia in hoc casu B¢ (Fig. 73) incidit in BD, incidet quoque Bm in BD erltque ‘
Bm = AC +~BD = OM.

L. Enleri Op. posiiuma T. 1L 4
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Ducatur igitur (Fig. 75) OM parallela ipsius 4C vel: BD acclplaturque aequahs AC3-BD, exprime
haec OM potentiam:-duabus datis aequivalentem. :

Script. ad marg. Momentum potentiae aequatur ﬁwmentis pdtenlﬁaru‘m‘réaeqtiivalentium’

135. Coroll. 5. Fig. 76. Inventa potentia aequwalente OM, obtinebitur potentia propositaslf -
AC et BD in aequilibrio servans. Producatur nimirum MO in alteram partem’ in hd usque ut r"‘f -
ON = OM; exprlmet ‘ON potentiam cam OM in acquilibrio stantem. Cum autem OM aequivaléaf
ambabus 4C et BD, patet et ON in aeqml:])rlo conservaturam potentias AC et BD.

Seript. ad marg. Momentum potentlae ACin 0 aequatur vn, quam wrga in O haber:

debet, ne frangatur.

136. Coroll. 6. Fig. 77. Si directiones potentiarum in eadem recta cum virga jaceant, 1;1!:
AC et BD, erit tum A0:BO = BD sin DBA: ACsin BAC id est ut 0 0. Quare cum hic 0 ad‘O_ K
ratlonem quamcunque habere queat, punctum 0 ublcunque accnp1 potent et potentia aequwalens etlam‘

in ipsam 4B incidet, et aequalls erit differentiae inter has putentlas mque plao'am fortioris dirigeturi§

137, Sc]mhon. Veritas hUJuS corollirii immediate ex axmmatc qumto patet Juxta quq
eodem redlt in quo virgae 4B puncto potentiae applicentur, quia directiones earum in eam inc'_i‘_= ‘
dunt. Idem ad plures potentias eodem modo extenditur. i

-138. Coroll. 7. Fig. 78. Methodus tradita, duvarum potentiarum aequwalentem vel contras
riam inveniendi, facile ad plures potentias extendetur. Hoc modo sint virgae 4B applicatae potez;_;
tiae 4C, JD, KE, LF, NG et BH;' sumantur primo duae 4C, JD, harumque quaeratur aequivalens
quae loco duarum 4C, JD substituatur; hujus et alius v. gr. KF. iterum quaeratur aequivalens, I(__)'c;
trinm 4G, JD, KI substituenda, et hoc peragatur, donec omnium aequivalens OM obtineatur.

139. Theorema 15. Fig. 79. Sint virgae rigidae 4B. duae potentiae. 4C, .BD. quaecun
applicatae, ductaque sit potentia OM iis aequivalens. Tum si in 4B producta punctum quodcunquég
Z accipiatur, erit OM.0Z sin MOZ = AC. 47 sin CAZ —+ DB .BZ sin DBZ.

Seript. ad marg. NB. Propositio haec valet, si Z extra rectam AB sumatur: generall :

ergo proponatur demonstratio.

Demonstratio. Patet per § 132 esse 4C. 40sin CAZ=BD. BOstBZ ergo ob 40=A47—
et B0 = 0OZ — BZ, erit  AC. AZsm CAZ—AC 0ZsinC4Z— BD. OZstBZ—-BD BZsinDRZ, si
AC. AZsinCAZ~+BD. BZsinDBZ = A4C.0Zsiii CAZ+BD. OZSHIDBZ.._OZ(AC sin C4Z4-BDsinDBZ
Nune cirea posxtmnem lineae OM consulatur § 133, Juxta quem ducatur Be aequahs et parallela i 1p
AC et juncta cD, blfar:amque secta in ¢, ducta est Bm=2BRe, quae aequalis est et parallela’ 1p
OM. Ducatur porro per ¢ recta fy parallela virgae 4B erit 2Be sin Beg_-Bf sin Bfé—|—Bg sin Bg
seu OM sin MOZ = Bf sin CAZ—i— Bg sin DBZ. Dein in A Deg est

o sin Deg : sin Dge (-— sin DBZ) Dg De,
et in Afecest . sincef:sinefe (= sin CAZ) =cf : ce,

ergo ob sin Deg = sin cef et De=ce (hyp:), erit
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Dg sin:DBZ _—-cfsm CAZ," seu: D_q sin.DBZ — c¢f sin CAZ =0,

o e

Bspadgitup s 0 : | \ |
'LGM"Sm “MOZ Bf s 6‘4 Z i B.‘J sin Bge - Dy sin DBZ = cf sin CA‘Z — Besin CAZ -+ BD sin Bge =.

s ST e i g .- ACsin CAZ <~ BD sin DBRZ.

F*I?';.t" [ECARIEN o ’j N

Consequenter "substituto supra loco AC sin C4Z -+ BD sin DBZ ejus aequali OM sin MOZ habebitar
AC. 47 sin CAZ =+ BD. BZ sin DBZ = OM. OZ sin MOZ. (. E. D.

.
4

t

up() Coroll. kL S5 Z mc:dat in 0, erit OZ__O AZ AO BZ = — BO ergo
© AC. A0 sin C4Z = BD. BO sin DBZ

| '[lt Jam constat
h,

- _,w ﬂ,L ,Coroll. 2. Distet punctum Z.infinite, .erunt 4Z, OZ, BZ inter se aequales unde con-
seqmtur A’C gin CAZ <~ BD sin DBZ — OMsin MOZ, uti jam ex‘ipsa demonstratione elucet.

e {58 Corolk . 3. Fig.:80. Ex hisce, quae de. duabus potentiis demonstrata sunt, facile colli-
“gitur, quid’ de’pluribus potentiis 4, BF, CG, DH, virgae 4D applicatis respectu puneti Z, in 4D
rnedu{:ia atceptl,__ istatuendum sit, Lde,‘slgn:;\nte ‘OM potentia omnibus aequivalente. Exprimat -om po-

: tgqmam aequwalentem duabus 4E et BF, et op polentiam aequivalentem duabus CG et ‘DH; erit
tabus om et o aequwalens, ergo OM.0Zsin MOZ = om. onmmoZﬂ—w‘u wZsinucnlZ,

om.oZsinmeZ = AE.4Zsin EAZ -+ FB.BZ sin FBZ et
NN A sin poZ = GC.CZsin GUZ +~ HD.DZ sin HDZ, ergo

OM GZ S MOZ —= AE. AZ sin EAZ + FB.BZ sin FBZ —+ GC CZ sin GCZ -+ HD, DZ sin HDZ

et haec proprletas valel: quantuscunigue fuerit numerus potentlarum

1&3 (301-011. 4. S: Z mCldat 1n 0 ablbnnt AZ BZ, CZ, DZ
' 7 in 4o, BO,—(0,—D0

= ebi 07 pvanpqppt Frgn AF AO sin EAO—I—-FB B0 sin FBO__ GC €O sin GCO +- HD. DO sin HDO.
Uhl notandum est, ex una parte omnes potentias ex una parie punctl 0 esse constitutas, et ex

alfera: -poten’mas ex, altera parte punct; 0 apphcatas

1i%. Coroll:5.. Cum in. hac aequalitate neque ipsa OM npeque angulus MOA in computum
- mgredmtur, poterit ex ea locus, punctl 0 invenirl, .

1!15__ Coroll. 6. Sl punctum Z. mﬁmte distet, erunt 42Z, BZ CZ, DZ et OZ inter se ae-

M ‘pEmtIlS appllcarl poterlt LYty mbeege THL 50 T '-\. e eaT
;7. Provlema 16 - Fig. 81. Si virgae rigidae 4 potentiae quotcuniue AE, BF, CG; DH

, interse parallelae applicatae fuerint, invenire polentiam G}, omnibus aequivalentem.
i : *



. EAZ, FBZ, GCZ, HDZ et MOZ omnes inter se aequales, ergo ex § 145 facta divisione per ang;f
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Solutio. Patet ex § 134 potentiam duabus parallelis aequivalentem iisdem esse parallelam, quo
quoque ad plures potentias extenditur. Ut ergo OM sit parallela directioni potentiarum, erunt angu

lorum sinus, elicietar M0 = AE 4+~ BF+ CG ~+~ DH. Dein, ‘assumto Z ut ante, ex § 142 abjecti
sinibus angulorum, nanciscimuar "

OM.0Z = AE.AZ+ FR.BZ - GC.CZ+ HD.DZ
quia vero MO — AE-1- BF + CG + DH, erit

07 — AE.AZ + FB.BZ + 60.0Z+ HD.DZ
= AE+BF+CG+DH

Unde invenietur punctum O, ex quo dein ducatur OM, parallela potentiis datis et omnibus Sl]Illl
sumtis aequalis: exprimet haec OM potentiam omnibus aéquivalentem. Q. E. I. ' Ergo monientum po =
tentiae aequivalentis in Z aequatur summae omnium momentorum in Z.
Seript. ad marg. Problema”generaliter coneipiatur pro polentiis utcunque inclinatis, i -

invenietur Z0 = summae omnium motmentorum divisae per summam potentiarum, in sing

inclinationum sumarum ductarum, et problema ipsum, instar corollarii, inde derivetur.

148. Coroll. 1. Si potentiae OM aequalis et directe contraria applicetur, erit ea in aequililjf_i_f
cum omnibus applicatis. Patet ergo hoc in casu potentiam, datas in aequilibrio servaniem, eanden
cum iis directionem habere et iis omnibus simul sumtis esse aequalem.

149. Coroll. 2. ’Fig. 82. Appendantur virgae rigidae 4B pondera P, T,  ex punctis 4 |
C, B; determinetur O ut doctum est, et, filo OM verticaliter posito et supra trochleas M et
ducto appendetur pondus R, aequale ipsis P, T et ) simul; conservabit hoc pondus R reliqua i
aequilibrio, ut ex antecedentibus clarum est. '

150. Seholion. Non immoror hic e}fl;dsitfaﬁf Jc?aéuu—m,l -quibulé directiones potentiarum ad alg:’
teram virgae partem cadunt, quibus in casibus valor ipsarum evadit negativus, id quod. cuivis i
Geometria versato, qualem hic lectorem suppono, nullam difficultatem facesset. Ne propterea cor 'l‘
laria nimium accumulentur.

151. Wefinitio 9. Si loco potentiarum pondera applicentur, punctum, in quo potentia, ombil
applicata pondera in aequilibrio servans, -applicari debet, vocatur centrum gravitatis.

Coroll. marg. adscript. Sequitur hinc centrum gravitalis non mufari, utcunque it
nationes potentiarum’ varientur, modo intér se semper parallelac maneant. V

152. Seholion, Equidem non opus est, ut pondera reipsa sint applicata. Sed cum singt
corporum naturalium elementa gravia sint, unumquodque tinquam pondus appensum: habens consi;
derari potest. Unde inventio centri gravitatis se ad omnia corpora gravia extendit.

153. Problema 17. Fig. 83. Si virgae rigidae 4B in singulis punctis P appensa fuers
pondera, quae ‘sint ut respondentes applicatae PM curvae cujusvis CMD, invenire. centrum grayila
0 virgac 4B. '
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g Solutio. ~Cum _singtilae  epplicatae .curvae: CMD .exprimant potentias virgae 4B applicatas,
egipiatr -0 AB producta, ubi- libuerit, punctum Z, ut distaitia OZ centri gravitatis 0 ab hoc Z
o ;uiv,gmaturr st autem (147) 0z aequalis 'summae. factorum ex singulis potentiis P in respeclivas
.d,gﬁapt}as PZ a.Z, divisae per summam omnium’ potentlarum “Puncto P accipiatur proximum p,
erunii smvuhs clementi; Pp punctis poténtiac -acquales PM -vel pin applicatae, ut ergo summa poten-
) marum(elemento .Pp-applicatarum sit PM. Pp, ¢t summa momentorum in élemento Pp —=PM.PZ.Pp

'.Ei"ge symma .omniun momentorum in AB erit /PM.PZ.Pp, summa vero omnium potentlarum in

jﬁ’iei'it* f PM:Pp:~Ex quibus erit 0Z = JPM.PZ.Pp,

i JSPM.Pp
yads ;
_ergo 0Z-~ Tyis Q. E. L

: seu vocatis ZP = », PM=y, erit Pp .._da:,

15111 Coro]l. 1. Si CD fuont recta parallela cum AB, erit y constans = b, ergo

0 7 f bxdx ax

DI ' Svaz T 2m+c:_§+c'

'l S; Bt B, erit 0Z= BZ, ergo C=4 BZ; si w= AZ, habebitur 0Z —_-AZ';BZ; et haec dat

'156 édroll. 3. Fig. 85. Generaliter invento puncto O, seu .centro gravltahs, ut obtineatur

potentla ‘omnibus aequivalens, oportet in O applicare potentiam OR, ommibus snnul sumtis aequalen.
'Ita OR erit aequalis /ydz.

157." Coroll, 4. Sit curva AD quadrans circuli, quus centrum B. Incidat Z in B dicta

.VBP—_:E PM_y et radlo BD._a, erlt BO 'nyd ) et ob y =1V (aa — ax), erit
: 3

BO f-‘Bdct-‘T/ (aa—=z) __ A—f (ao— mm)‘ R
5 "— fdm v {aa —zx). fd:c’l/(aa,_ww)

SR

punctum P incidit in 4, erit z—a et S ds:V(aa——wm) = quadrantr_ Q. At, quia incidente
m‘"'B BO evanescere debet, erit 4 = 2 a®; fiat & =a, erit B0 — 375 et OR=— Q, unde momen-
!‘; ?

-Em ]m_]ns potentlae aequwalent:s m B erlt OB Q: L o:s cui etiam aequatur summa singulorum
i3] P : s . . : :
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dusculum elementi Qq. Hujus in P momentumr erit nr.(QP. Puncti-P accipiatur sequensp, e
momentum ponderis Qg in p==nr.Qp; ergo differentia :momentorum in p et P est = nr.Fp. Ide

cum de omnibus valeat, erit differentia omnium: momentorum. a portione AP in p et in. P = PM.Ppj
Quanquam in p etiam praeter caetera agat ponduscalum elementi Pp, seu ms, tamen id respec
PM.Pp negligitur. Sit jam summa momentorum virgae AP in P= M, erit summa momentorung
virgae Ap in p== M dM; ecrit igitur differentia dM = PM.Pp= PpmM. Consequenter sumend
integralia -erit- M =4 PM — summae momentorum. virgae 4P in P.- Si fuerit O cenfrum gravitatijg- -
virgae. 4P, erit_pondus tolius virgae AP, i. e. PM in OP acquale summae omnium momentoru ] .
virgae AP in P. Erit igitur t e

PM.OP = APM. OED I

153. Corvoil. 1. Et hoc ergo nasc:l;ur nova methodus cenl:rum gravitatis invenjendi; est eni

APM
OF = PM

pondus datar.

» Quae methodus interdum altera’ foecundlor esse p_(_)ter:t, praecipue quando totum virg

1 AP.PM AP ' ]
APA 4 M leatur rectangulum 4PM

160. CorollL. 2. Est igitur 40 = AP — oar = T — ars comple

erit 1d .__.AP PM, unde A0 =1
fixo 4.

161, Coroil. 3. Fig. 87. Hinc inveniri potest centri gravitatis fluxus, si longitudo virga

P—u’ hmcque semper dabitur distantia centri gravitatis a punet

-

aliquantulum augeatur. Sit O centrum gravitatis virgae 4P, et o virgae Ap; PM est pondus virga
AP, et pm virgae dp. Erit _
AO——AQM et 4o Aqm AQM-0q. AP

. P = T pMrar
S - PM.AP.Qq—Mr.AQM _ -Mr-APM - ] o
- eTgo do— 40 = P — T P? o
M. APM dyfydz

Est ergo Oo == . Sit AP =z ét-”ejus-pondus PM =y, erit o=

PR W
162. Semolion. Hae proprietates etiam valent, quamquam potentiae applicatae non sint nor
males in virgam, sed tantummodo parallelae inter se. Nusquam epim in computum ductum est, an

guium AP]II esse rectum sed saltem constantem

163. Coroll. 4. Si ergo in O applicetur potentia omnibus aequahs et juxta earundem dire
tionem, aequivalebit ea omnibus simul agentibus (151). Cum autem PM exprimai summam omnius
poteatiarum virgae AP applicatarum, ducatur OS aequalis et parallela ipsi PM: exprimet haec po

tentiam ommibus aequivalentem.

16%4. Covoll 5. Fig. 88. Si virgae AP in smguhs punctls potentiaé secundum quascunqu
directiones fuerint applicatae, resolvantur eae singulae in laterales, quarum una in virgam sit nor
malis, altera trahat secundum directionem rectae 4P. Quaeratur centrum gravitatis pro normalibus
quod sit O, et potentia iis aequivalens 0S. Exprimat OD summam reliquarum, quae cum non mﬁ-:‘
tent centrum gravitatis (136), ducatur OE aequivalens duabus 0S, OD, aequivalebit ea omnibus. 3
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gnded
o 4B, -Coroll. 6. Momentum omnium.potentiarum in.P, seu vis, qua virga in P ruptioni
151;11; aequatur 0S.0P, sen PM.OP. At est OP,._APM

t;jtirllm est area APM. Ergo vis, qua virga in P rompi conatur, est ub area APM.

'1r1(.;{; 001-011. 7. Fig. 87. Si ergo vis, qua virga rumpi conatur, sit ui gjus crassitics in co
cu_ut pondus in eo loco applicatum, erit 4PM ut rm. Dicatur 4P =, PM =1y, erit

; ergo summa momentorum omnium poten-

loco, 5

fydﬁ ut dy, sumto dx pro constante. Ergo fiat [yde = W; ut homogencitas observetur, unde
add ____ aadyddy _ aady® ady L.
ydw"“—d? 3 ergo ydady == > quare yyde = —— - abdz, el ideirco dz = Va—a Sit

: crass:txes ”vu'gae p, erit pondusculum in elemento Pp ut pdx, ergo dy = pdz, consequenter

-V ( fpdm —.ab) = ap, unde /pdx ="V {aapp -+-ab), seu de— 1/(1: Ty posito b = agc.

; est aequatlo pro catenaria, ut infra videbimus; abit haec in logarlthmlcam st fiat ¢ = o.

,.67 Coroll. 8. Si in singulis punctis potentiac quaecunque- sint applicatae, ut pdz in P,
' erlt' A pdac__y Sit porro vis, qua ruptioni resistit z, erit z=/dx/ pds: et dz—=dx/pde. Sit
2 dﬂ: constans erit ddz = pdx®; si fuerit p constans = ._b ety

,J,--.z'é__—.fda:fbdm=fbwdm+fcda:=bm-g—z—-i—- oT - € 86U WL -1- e - ¢6 = bz

quae est:‘ ad parabolam

'77168 'Seholnon. His de virgis rigidis rectis explicatis, progredior ad virgas curvas, et, in ha-
rum exp0s1t10ne ea penitus tractabo, quae insuper ad rectas pertinere possent. -KEtenim multa sunt
ad rectas. spectantia, quae eadem opera generalius ad curvas extenduntur. Et ideirco, ne in parti-

Lularlbus nimis sim prolixus, ad generaliora accedam.

169 l’roblema 18. I‘lg 89 Si vnrgae ngldae curvae ABCD quotcunque potenhae AE,

"Soluﬂo. ‘Ducatur recta quaecunque ad et directiones potentiarum prolongentur 31 opus est,
_ quoad‘el occurrant in @, b, ¢, d. Patet (1210 eas potentlas eundem praestaturas eﬂ‘ectum sive'in
ad ive m AD sint applicatae. Habemus ergo ‘casum wrgae rectae, et apphcetur ‘potentia aequiva-
) curvam in M intersecans; transferatur ea in MN, et exprimet MV potentiam omuibus aeqm-—

v PR
H

170 iCoroll. 1. SI directiones potentiarum fuermt parallelae, erit fisdem et MN parallela et

Vv

.‘_Ommbus smml sumtis aequalis. C e e R R P
Joroll. 2. Fig. 90. Transeat recta ad per punctum M, et erit

AE aMsm a—+ BF bMsin b=(CG. cMsm ¢ -1~ DH dM sm d.

3 %

I AP in AE normah et perpendlculo in eam MP AL‘ AP AE aM sin a: eodem
, CR, DS normallbus in d:rectmnes poteutlarum, et in eas ex M demissis perpendi=



mentorum potentiarum verticalium in rectam OM esse aequalem nihilo, ut et summam omnium m

32 L. EULER] OPERA POSTHUMA. Mochanica.,
AE.AP -+ BF.B(Q.= CG.CR + DH.DS,

seu summae momentorum ex utraque parte lineae MN sunt aequales.

172, Coroll. 3. Tig. 91. Siit vir'ga'é AOD pdtentia’e paralielae AE, BT CG, DH '1ppliczitae
erit OM iis aequivalens, quae est iis parallela et simul sumtis acqualis, et quae est in 0 .applicat
ita, ut ductis in OM perpendlcuhs AP, B(), CR, DS, sit :

1

AE. AP+ BF.BQ = CG.CR +- DH.DS,

Oportet igitur ex hac proprietate determinare locum rectae OM.

173. Coroll. 4. Fig. 92. éimili modo si potentiae quotcunque et qualescunque AE, BF, C6
fuerint applicatae, resolvantur eae in “verticales Ae, Bf, Cg et horizontales 4s, By, Cy: quaera
aequivalens verticalibus OM, ubi debet esse de. AP -+ Bf. B — Cq.CR =10, et acquivalens hori
talibus om, ut sit Le.4p—+ Byp.Bg— Cy.Cr = 0. Quae duae lineac om et OM se mutuo in co
tersecant; quia autem per axioma 5 (§ 12%) patet idem esse quocunque in loco potentia applicetur;
modo in eadem directione applicentur ambae potentiac acquivalentes in ®, quarum aequivalens &

aequivalebit omnibus, quae in debito virgae puncto applicari poterit.

174, Scholion. Ut facilins' quae dicta sunt applicentur, notandum est, summam omnium m

mentorum horlzontalmm 1n om; at attentione habita, quae potmtnae et quae lineae sint aflirmativae;
quaeque negatwae Ut si Fig. 93. summa momentorum potentiarum AE, BF, C&, DH in reetan
PS§ sit = nihilo, hoc modo concipi debet: Si 4 et 4P sumantur pro affirmativis, erunt BF, B
CG et DS negativae et RC ac DH affirmativae, ut igitar sit -

AE. 4P+ BF.BQ— CG.CR~— DH.DS = 0.

175. Theorema 17. Fig. 9% Si virgae rigidae 40D potentiae quaecunque A€, BF, €
DH fuerint applicatae, quarum aequlvalens sit OM Erit, assumto pro lubitu puncte Z, ductis
rectis 4Z, BZ, CZ, DZ et OZ, summa momentorum omnium potentlarum AE, BF, CG, DH acqualil
momento potentiae OM in Z, seu demonstrari oportet esse

AE. AZ sin E4Z - BF.BZ sin FBZ 4~ CG.CZ sin G.CZ ~+ DH.DZ sin HDZ — OM.0Z sin MOZ. .

Demonsitratio. Ducatur recta quaecunque ad secans direcliones potentiarum in «, b, ¢
et o. Patet potentiam OM in o applicatam aequivalere reliquis 4E, BF, CG et DH in a, b, ¢ et
applicatis. Sed ductis aZ, bZ, ¢Z, dZ et oZ, est

AE.aZ sin EaZ <+ BF.bZsin FbZ + CG.cZ sin GeZ - DH.dZ sin HAZ = OM. 0Z sin MoZ (139).

st vero
AE .aZ sin EaZ— AE.AZ sin EA’Z et BF.bZsin FbZ — B]‘ BZsin FRZ,

et ita de reliquis, ut adeo habeatur

AE .47 sin EAZ + BF.BZ sin FBZ + €G. CZ sin GCZ-+DH. DZ sin HDZ=—=0M.0Z sin MOZ. (.E:
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(Doroll. 2.- I“xg 95,515 dn*ectmnes potﬂntlarum “fuerint pa’ra’llelae “lineaé” Za, Zb Ze,

et pmp'lerea sequenm modo potentla aequwalens ‘faclle determmahlt,ur. .Ducatur

. -languh,.ad %0
”—“4‘E+BT+ CG_" "DH unde (’]"lf. R ETH S L T  F A e A

i - AL qZA-BF LZ+-CG. cZ-I—DH dZ . . .
,-f; Bt W0f = =3 DT b neant e g,

"AE+BF+-CG+-DH
in: emLur punctum 0, et ex eo O ubi potentiam aequivalentem appl'icari'oportet;

H]Jﬁl‘l : pote1 unt Quapropter haec proprletas obtmelntur ut'sit
. OMsin MOZ AL' sin E4Z <+ BFsin FBZ -1~ CG sin GCZ - DHsm HDZ.

- Eritsumma; momentorum omnium: poten-

;';gm respondente arcu! A,u apphcatarum
n M- ut area APN R

to | : m i, ductaque verhcah mpn, erit’ potenuae ot momentum in m__gz Rp,
ﬁ'eren -15 horum’;m'omentorum ent oL, Pp Idem cum ‘dé*§ingulis potentils valeat, erit diffe-
1 p ofninm. arcus’ M in.m et M= PH. Pp. Sit summa momentorom
VM”‘M ;Gl"it summa omnium momentorum in m == M~i- dM, quarum. differentia erit .dJf
BN ] mando; ol fPN Py arese APN:; QB D v e

sl LG g are)



i
I

 sipistrum; = /\Pde - o Qdy..

i34 L. EULERI OPERA POSTHUMA. Mechanic

1820 sCovoll. v Fig. 400, - Si-curvae 4B hoc:miedo. ‘potentiné verticales::fuerint appllcat_
Jukta cutvam 4D, t-quaeratur :summa-+ momentorum . ompiunr: in, punctum :M ubilibet “assumtum, di
catur applicata MP et prolongetur in N, ut sit PN = CD, ‘ducaturque recta DN. . Exprimet quaév
applicata m» symmam, omnium potentiarum, arcus AB‘u, ‘efenim «cum -in Bge nyllag - ‘potentiae sint ap

plicatag, summa, omaium . potentiaryum. BD per. totum.spatium.B M non .augetur. neque minuitar, - Ergs
summa momentorum,in M est ut area ACD —+ CDPN. (PC. CD) : ;

183 Covoll. 2. ' Fig. 101." Dicatur- AP =1, PM-—-y b summa potentiarum arcus AW
P; erit summa omnjum momentorum in M= f Pdz! Ergo i’ arcul AM in quolibet jiuncto poten .
tiae aequales applicentur, erit P ut arcus AM qui si ‘dicatar §, erit P =3, et summa momentoru_l

omniam in M. exit. /sdew. i o -

184, . ﬂoroll. 3. Sl curvae 4M potentlae qualescunque fuerint applicatae, resolvantur singula
in laterales, junas. vertwa]'es secundum. MP agentes, et alteras horizontales, juxta MR trahéntes. : i
catur ~Shmima., ..hor:zentalmm ﬂlCIlS*:?fﬁ'f =5 eritsuming, _\mome:ntorum pote_utmrum hqr_lzonta uin
=/ Qdy, existente summa verticalium = S Pdx. , . .'

+485." Cowgll, A Cum: momentum sit vis, punctum, in’ quod .agit, circa se ipsum convertendl, 'i
videamus, nirm: momenta ‘potentiarum verticalium' et Norizontalium sint conspuantla an 'vero' minu
Potentiaé verticalés'punctam . H- conantur’ convertere secundum tplagam AM; at vero potentiae ‘hoy
zontales MR secundum plaOﬂm wdR: sunt erg'o contrariae’ ambatum  actiones. .~ . .«

186. Comm‘ﬂ 5. i attem’ pountne horizontales” MR fiant negatlvae, ut trahant justa M)
erant et momeitorum vires contrar;ae et ‘propterea conspirantes cum. verticalibus ;- omnes epj
punctim M conantor convertere secundum eandun plagam AP

rLn st |
187. Coroil. 8- In 1110 1g:tur casu quo horlzontales aﬂunt _]ux*ta MR et summa ommu‘.

momentorum, punctum III Sactndumn AP convertenhum = _/' Pdx — _/‘ Qdy, at in hoc casu poten
tiarum-, horlzontahum ¢ juxtasMp. ‘trabentium, erit communis * vis: ‘convertens: punctum. M a dextro ii

;l; R N TR . I I A N SO

il 88 ‘Corols, 7. Figs 102, Sint. ‘curvae M in. quovis: loco #¢ potentiae normales uo | app
catae ; resolvantur eae in vertlcalLs #o et horizontales weo. “Sit Am =2, Trpr = y et ‘poteitis

,zm) = dz‘ ent ,u

s dd
6t b ﬁ‘—'d?; denotante $ ‘curva e Erlt summa ommum pot(.ntlam“

o 30 D PR SYPYT BT : {

1ipt 1 :-»

vertlcallum “f—, et summa vmmum horizonta]mm —-f iy - ~Sl in mtewrahbus loco a: su])s X
LdEt Vi YRS [HY : B ol
habebuntur ‘s‘ummae potentlarum yer tlcahum et horlzontahum arcus AN _Sl“

ent f de f f dy f 7.5 Sunt, enim conspirantia momenta hor .‘ f’%

zantahum::ubmertrcalmm:{ SRR SR R TR LT EE L T S Py PR H e
AL B I e T R TINT S e P L pes | ciaiay 4 iy

189. Proklema 19.' Frg-; 1037 Curvae "AC “in. singulis” punctis - potentiis verticalibus applica -t‘j

tis; deterininare: punétuin: 0y in:quo-potentia OR comnibus aequivalens applicari potest: .
HITIEEN I Q“
" SRty v Cui directiones votimiym::potentiarum: suppemuntur’ paratlelae, ierit: potentia aequivdg . !

lens omnibus simul sumtis aequalis. Designante autem: 4D curva supra ‘descripta, erig: BD aequah
{_-
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N
P

LT B

pﬁten ,,,,,
mmd. momentorum omnium pol,entmrum m M aequahs momento potentlae aeqmva]entls OR 111

,-est OR.QP, seu BD.QP. "Ducta autem MP eaque producta in T, «ut sit PT == BD du-
ﬂTf E T]’)I‘lm{,tll’l‘ ‘sumina’ ommum momentox um potent;arum areus A0Cin M per aream
((182)’ quae est aequalis ABD + BP BD; _oportef. ergo ut sit

AB.D—l—-BP BD BD QP BP. BD+BQ BD

Lt

g %BD BQ BD consequeuter B()_ _D, undé ihienietur punctum Q, o O Q E:il

' VABL DD ABD g g bt o
190_ Coroll. 1. Sed distantia 4Q erit 4B -——ﬂ) = —B—ﬁn———m Complcatur rectangu]um

i ABDE — ABD 5 AL.D

. ‘BDE er:t A’BDE YB, BD, quare AQ R e =R ﬁnde denuo punctum (¢ invenietur.

Nhiﬂlw Coro]l. 3. * Dicatur AB—ae BC =y et summa omniuin " potentidrain arcus - AO——-P

A Pdz’ ... Px— [Pd e
\rea ABD Pdx, cr 0 BQ-—~ m, ‘et hiné A v S m_m—ﬂf—x-' Est® velo N
g
“J.:H“ i, W"‘ ;s£‘§.§?£‘w=_r== TR Pl G

P P
' .P

=1, summa -ompbium potentlarum arcus ' AM= P erit’ petentla arcuh

. fmdP o flwdn) dP, fzdP - fdodP ; :
e nse ué = = S S e il I
o q nter- AQ et A‘q F-ap Frap Quaproptm
B ' - T P A [ e :

, Q Pfda:dP——dezch o - y

Lo q B DPP 7 Al o . H 'r:‘. i o | .,‘.‘,5:,

H el % IREIE - i) (AP -+ daP

dP .]am pto constanm erat acceptum etemm oporlmsset ponere Ag—‘f( ) )

X o ; y JE T DR P+dP it

ST CO I S S P E I 4 ST AT T 8 1]

282 L ¢

g'ir‘e;':*;*r, ,"f; st opbpmril o ke R DT S O PR FIEN
oxollL, A, Fig:105.- 4 Sk, curyae AM. in, singulis . punctis,, potent;ae qualescunque appli~
E%DJ)HI‘ resolvantur .singulag;. m veltxcales et horlzontales, illas juxta BP. ageptes, has. justa MQ. Siv

;:q P, et summa honzontahum Qa manentlbus AP, =z el PH =y de—-
L ip
otentiam aequwa]entem Veltlcahbus,,’} et 7§, aegmvalgntqm ]1011zontahbus,,“eut AT._-fajP

2ll

Frsoroes o
LJ\‘vc) b

W e

e Tyd
e '*4-3 _fy 9, unde O et V invenientur, cumiverp:.sit, @R ==& e} ff'Sm—Q . poterif, invenizi: po-

leils duabus OR ei: VS, ,quae prom acquivalebit omnibus, o

< o "”fl*i: ELE fod AR seithind PRCN P i S

aj;enama,. I.seu curv.a, 5 quam \_format \ p_at_ena -§u3p_ens,a.;

¥
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a‘pplicht'aé' verticales; erit P ut arcus AM: dicatar” M

Est antem ds= (a-vy) dy

=§,-erit P ut s; est itaqe AT — L
V@ay+yy &S V(2ay =+ ¥¥)- Quia POITO est

P fﬂ:d&‘ ==& ——_/sdac, eri 'f_a:ds: mV(Qay —i—yy) —-fady — a:]/(?ay —_ yy) — ay,

quare AT—=zx 7 G
. dy . . d ‘ ' iy (@ —1-
Sed cum sit de = -—2Y | it S - fM_‘—qﬁ, unde AT:—fM—%),
a ¥ (2ay—+-yy) V(2ay +) } g° 3
: - ' ' ay-+-yy)* (2ay-+yy)

quod a logarithmis dependet. Erit autem

. ay . G.PA . e o .
PT — VBayrgyy = aop T80 OB.PT erit, ob OR. =s="7(2ay - yy)
aequale ay; consequenter summa momentorum in M est ut Pt

Alia exempla non in medium affe
facile enim ex praeseriptis app

licatio ad quosvis casus_speciales absolvetur, - - - LT

195. Problema 20. Fig. 107. Si curvae 4MB in singulis punetis potentiae quaecunque ;g
punctum idem € tendentes fuerint applicatae, invenire potentiam iis acquivalentem.

Solutio. Com omnes potentiae tendant ad punctum € singulae tanqu

considerari possunt. Assumatur elementum M, sitque potentia jn
==z, erit potentia in elementum Mm agens =z, M —
tentia CN in directum cum MC, fiatque CN = zds.
aequivalentem (55.56) CP, sen punctum H,

potentiam aequivalentem. Est vero numerus potentiarem aequalis numero punctorum curvae 4A
adeoque aequalis ipsi curvae 4MB. Ducatur recta quaccunque DP, et ex N demittantur in eam p
pendicula NP, quorum summa dividatur per AB, quotoque aequalis accipiatur DK. . Dein quog
accipiatar DJ, aequalis omnium DP summae, ‘divisae pef JB, completogue rectangulo DEKHJ,

H id punctom, et recta CH ducta in 4B seu CV exhibebit potentiam aequivalentem,
HC in 0, et erit O punctum

applicari. debet. Q. E. I

am puncto € applicat;
ejus singulis punctis applic_él:
zds dicto Mm = ds. Applicetar igitur p
Oportet ergo omnium potentiarum ¢ invenix_:;

ita ut CH, ducta in numerum potentiarum, exprim"

Produca
» in quo potentia aequivalens modo inventa secundum directionem 1

196. Coroll. 1. Fig. 108. Quaeratur arcus 40M punctam O

natur, seu in quo potentiam acquivalentem applicare oportet. Ducatur recta AC, eaque producatu

ut loco verticalis DP haber; queat; ei’in € normaliter jungatur €0, pro axe curvae habenda.

CQ=u, MO =y erit CM— 146 Yy} =t sit AOM = $, et poteﬁtia in M applicata CN:‘J':'
erit CP =" oy py— =%

—~3 accipi ergo debet CJ= 11—“:‘5' et CK — m—fh:s. Completo rect
gulo CJHK, ducatur diagonalis CH, quae producta cur )

vam in O secat; erit 0 punctum applicat
OC. directio et CH.s quantitas potentiae aequivalentis. - o

197. Coroll 2. Potest quoque CJ aceipi aequalis EZE et CK = xi?, eas non dividend]

ut non opus sit eam in s ducers.” Hoc ercll

per 8. Sed tum ipsa CH erit potentia aequivalens,
modo facilius et brevius punetuin 0 obtinebitur, |
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slaca‘oroll.ﬂa. Fig: 109,50 ‘punctum - M ponatur variabile, ¢t O continuo. mutabitur ut et
E .ol Invenintur igitur:: -hoc modo. omnia loca puncti H, seu curva EH, quam id,percurrit,
Mool o

d
r autem aequatio pro curva EHinter- coordinatas, “scilicet .‘abscrs'sa CJ erit ::_M et ap-

@b, Data agitur’ curva AM et legé ~potentiarum, &i- in smgulls locis apphcatalum,

s ‘: ' : AR

p(;"'cﬁ‘rva ‘EH. "

Ex ;solutloney problematls et eJus collatione’ cum § 58 patet eodem modo

Wit
Coroll, 4
ac st punctum C ad singula curvae AN puncta ‘traheretur eadem vi, qua ea ad €

""propterea exempla in medlum aﬂ'erre non necesse esse duxi, cum ibi jam non-

oy

Bl!fiﬁlﬂs ‘Hitic “sectionem: “hoc inodo partior, ut primo de virga, in quodam puncto

T agamy dein, de’ virga alicubi ita saltem firmaia; ut tantom circa illud punctum motu
x .queat s Tertio , deé "virga, ‘cujus aliquod punctum perpetto in data liriea ‘positum

; : . SV et ST . ) . X
,-‘Quarto, 'de” virga, lineae cuivis firmae adjacente, ut eam semper fangat, nunquam

Qutnfo, de wrga cujus- duo puncta continuo in datis curvis ponuntur, et sexio,

et quaé praeterea super alia data

nt vix

0., 8it  virgae AB Aapplicata: potexitia in. directum jacens, Jl’i’J[Z'J conabitur haec
_ '-fdlrecte evellere... Sed si potentia. apphcata BF fuerit in 4B perpendlcularls, ejus tota
; brumpenda wrga consumetur Quare cum ;:pote_ntla quaecundgue, -quae negue in dll ectum
'ue perpendlcularxter secundumy BF trahit, 'in hujusmodi duas resolyi possit, ut potentia BC

LuBF ‘duphcl pmdo in v:rgam aget uno_, quo -eam e_vellgre,_ propter BE, et altero, quo

frpne




‘thodus Jbradita_sit, .qua upa potenha iis aeqmvalens IEIVEIIII‘l potest quacratur ea, erltque casus pI

. aiitern’sit €D1CA<AB = CD.CB 4B =iGD), maiifestum “ést .vini';-fzqua'm'z pum:'tum! --B'n;sustiﬁet,z:heqii

(Il
0

L. EULERI OPERA POSTHUMA.

etiitFarie dgentem’ GH,Y cujus moméntim:H 4G raequale’ sit momento . BF.4 B uide pabet:
pqten’tia'(i‘;ﬂ!'ppunctbg'AE.H‘PpliG}lI!ifidﬁ.h@&iiﬂaeams:QPQI‘MI‘@*}eﬁseaiiﬂﬁﬂitﬂmaif.vi owp otinsnes molng nildelel
+27: 207 yCoroll. 5i: Fig. 112, Siuwirga fuerit. curva B in £ firmata et.in B""Bp"p'licatam hab
potentiam BC, ducatur tangens 4b ex 4 et producatur CB ut eam; in b, secet,, .potentia, BC tanqu:
in, b apphcata con31_derar1 Jbotest, quae, ut praeceptum est, 1'esoluta, dablt eﬁ’ectus 111 punctum

Qi it do el byl i) Geniiftoe g .
nempe Jnum, quo evelhtur alterum quo abrumpltur. B ,' ,‘ _
BRI R 4" ‘; if g"-: .r‘ (LD L TR ooty il

.208. I_C;O::gpll.tﬁ..;-;Sl&__ tall yirgae,:; vel‘. rectae, vel .curyae,... plures 1na potentne sint appllcaba d
guid eae in virgam possint, opus non est particulariter inquirere. Nam cum in praecedentibus o
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rium potcntlal_"um, acl cnsum umcae rcductus, qu1 hlc est expomtus.
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CD in puncto C appllcetur invenire vues, quas puncta A et B, sustment.e e e

:,;,;;@pl‘uuo-.i; BQHEI,I}H‘I;".;EPI‘IIDO punctum A. ‘solum firmum, . ‘et. quacratur potentia-in . B!app]icanda
quae: actionem- potentiae, CD destruat. _Sit ea Be, et:oportet, utb. momenta. potentlarum CD, Be
4 sint.aequalia. et. contraria, Producatur ¢B in alteram parfem; .ex punctis 4 et C.in eam deml
tantur perpendlcula CG AH Erit momentum potentlae €D in. 4 =CD. (CG—I—AH) ( )stet my
mentum- potentiae. Be =, Be. Al .ergo..CD- (CG = AH) = Be. 4H, .unde Be = CD (Cb— AH): A
Hanc ergo-vim punctum B sustinet; adeoque.ea sursum -trahi, dehev Simili..modo. punctum .4 su

sum sollicitatur. a.potentia €D vi== CD. CG AL (posito. B. puncto., ﬁxo).., Ergo tanta Vi deor‘

Hl‘g'.ell de}JBt Q E I U wmrariinery rfearr APt idliig 1» DEa L Tyl e e

210. Cowreil. k. Solutio problematis ex eo pendet q_uomodo v1rg'ae“ABC' potentiae

At B E\PPIICMLJCIE]J-(}?J:Ht:s\d.E'La: potentia in € applicata; ut-obtineatur. aequilibrinms ... Cum hoe sit
priori f-rpiil"te“‘ hajus capitis- pertractatum, .-‘qua-]es--=p0teﬁt—iae-uvirgae- applic‘atae esse debeanh,,,ub

#1241, Cowoll 2. Fig., 11k, Si: virga fuerit; recta: €, ‘eiquesin € potentia CP: normahfer apg
p‘-llcata=, ierit vis;- .quam* B sustinet =CD:CH 4By etivis,;«guamb i sustingt s = CD:CB idB. i Cuik
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lem esse-=fsumm-ae fja'otentiammr p‘unqtas Cret A upgenﬁﬁm;

&
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debeant a trabe AC potentla CD solhmhto utrumque ‘enim de 16¢6 " movere * éohbur ™
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