Lemma 1. (Fig. 126) Interea, dum corpus motu uniformi cum celeritate debita altitudini ¢

1{1;; _,;spﬂ_j:;i__um B, idem corpus ex guiete a vi acceleratrice g, _protrabetur motu uniformiter

AB-‘l
afo. per. spatlum ab =g —

monstratm. 8i more solito tempora exprimantur per spatia, quae motu aequabili percurrun-

visa per celerltates celentates autem indicentur per radices quadratas ex altitudinibus, 11)315 cele-

AEHEER ST TR
it K B
00 spatmm absolvutur, =y At si corpus quod ante in a quneverat prouahatur a vi accelera—

b:. -;‘Quare eodem tempore, quo corpus motum aequabiliter celeritate V¢ percmrlt spatium
' spatlum 2ab pariter uniformi motu absolvetur a celeritate Vg.ab. Quoniam vero spatia aequa-
nporibus...mofu—unifor ml_percursa_.sunt_m_celeutates_,_mn_zﬂi’azab =V¢:Vg.ab, ideoque

c—-AB“Vg ab et 56526_4323 ab unde fit b =222, Q E.D.

40

___4e.ab -
:B‘;, seu erit 4B ad he.ab ut vis gravitalis accele--
_I'oll 2 Si 1g1tu1' spauum AP fuent infinite parvum seu differentiale primi gradms, ob
STt -spatium ab' infinities Minus, seu d]ﬂel'entlale secundi gradus; siquidem altitudo ce-

fuerlt ﬁmta  atque g ad 1 habuerlt rationem ﬁmtam.

acceleratrlce g, -eodem tempore ab A lﬂtra B in b prowredletur ub sit Bb—“—g—:;--




‘ritatem = Ve —% o
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Demonstratio. Eodem tempore, quo corpus uniformiter motum celeritate debita altitudi
conficit spatiuom 4B, alind corpus ex quicte a vi acceleratrice g perduceretur per spatium ==
{(Juodsi ergo ab eadem vi acceleratrice sollicitetur illud corpus in directione 4B, quod in 4
habet celeritatem debitam altitudini ¢, practer spatinm 4B eodem tempore percurret spati
Bb:i'uj?f- Motu igitur tam jam insito, celeritate nempe debita altitudini ¢, quam vi acceleratric
corpus progredietur per spatium

.1
Ab = 4B + 4%
eodem tempore, quo sole motu insito latum absolveret spatium .4B. Q. E. D.
| | p ’

5. Coroll. 1. Celeritas igitur, quam corpus in & acquiret, erit aggregatum celeritatis insi
Ve et celeritatis, quam ex quiete per spatium Bb a vi acceleratrice ¢ sollicitatum adipisceretur,
est :Vg.Bb. Erit ergo corporis ad b appellentis celeritas =7Ve¢—~+ Vg.Bb. :

g.AB?
6. Coroll. 2. Quomam ost Bb=1 o, erit celeritas, quam corpus in b acquiret,
g 4B 2c4-g.4B,
=Ve¢-+ = e

eo scilicet tempore, quo solo motu insito spatium 4B conficeret, a vi g sollicitatum adipisced

AB . . . .
celeritatem ‘= Ve 4L 57, 5 ¢b tempus, quo, cum hanc celeritatem acquiret, tum in b progrediet

orit = 22
[ = i'/—é

7. Coroll. 3. (Fig. 128) Si corpus, quod in A celerltatem altitudini ¢ debitam habere pomt

secundum directionem contrariam a vi acceleratrice g urgereiur, tum eo tempore, quo molu insif
. 4B2

B perveniret, tantum ad b usque pcrl:mget, ita ut sit B6 =7 y

" . AB.

» et in hoc puncto b habebit

8. Coroll. 4. (Fig. 127). Cum igitur initio in 4 fuisset celeritas corporis debita altitudi
in b celeritas corporis-debita erit altitudini -

=c¢--9.48 + B‘r—c—p-g AB—+g.Bb=c-g. 4>

4c

pore i confecerii spatium = s, nunc tempusculo iofinite parvo d¢ absolvet elementum spatii 4b
et acquiret celeritatem debitam altitudini ¢ + de; erit autem’ ob 4B =dt Ve,

i

Bb :24— et ds=diVe +—2 atque dc = g.4b = gdtV'e +J"ﬂu = gds.

10. Lemma 8. (Fig. 129.) Si corpus in 4 habeat celeritatem debitam altitudini ¢, qua\_d "
tempore uniformiter motum, percurrere possit spatium 4B; nunc autem continuo in directione Aa 8
AB normali sollicitetur a vi acceleratrice g, corpus in arcu parabolico 40 progred:etur, atqueé eo |
tempore perveniet in punctum b existente recta Bb normali ad 4B, &t Bb=" ACB
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Tollatur cogitatione omnis motus corpori insitus, atque manifestum est cor-

pus in A quicscens ev vi acceleratrice ¢ sollicitatum eodem illo tempore, quo uniformiter motum,
m celeritate  debita 2
: -d-:gé_‘;’i‘ Jam_ accedents motu insite, seu celeritate ¢ secundum directionem ab, perducetur
eodq;;n tei_ﬁjﬂbfe in b, ut sit ab=4B.  Corpus ergo tam motu insito quam vi acceleratrice g sol-
lmltaﬁlmeodem tempore |

',ﬂ Jtitudini ¢, spatinm 4B absolveret, perventurum esse in a, ita ut sit
G

perveniet in b, ul sit Bb = Aa et normalis ad 4AB; et quia est

g.4B*  g.ab®

e de

hggd"i-cléti% puncti & ad a indicat corpus in arcu parabolico Ab motum iri. Q. E. D.
|v ) Cooatis

1. Si ponatur hujus parabolae 4b abscissa Aa===, applicata ab==1y, erit

R | 1. Coroli.
vy :4—;.1 Erit ergo 4 vertex parabolae, 4B ejus tangens in vertice, et 4a axis. Insuper

2

T
e . . C . v o .
autem parameter hujus parabolae erit = " et radius osculi in vertice 4=~

12, Coroll. 2. Celeritas, quam corpus in puncto b habebit, debita erit altitudini

Fiexla

gy AB?.
-
4e

IR TARAE AN ¢ +gda=c—+
-t

, dﬂéﬁ@dinbﬂum facilius colligetur ex iis, quae de motu projectorum in hypothesi gravitatis uniformis

' sunt demonstrata.

143" Coroll. 8. Si igitur spatium 4B sit infinite parvum, seu tempusculum, quo corpus ex

- 4"in b pervenire ponitur, infinite parvum = dt, erit 4B= dtVe, et si corpus, antequam ad A

perveher‘it, tempore ¢ absolverit spatium s, nunc tempusculo df progredietur per arcum circuli 46,
. ciijiis ‘radius erit :%“: et sinus = AB = dtVe; fiet ergo db=ds=dtVc et

.
g AB? dez

4c 4

gy ds?
1]
4o

»  Sell de =

Ik Tenwma A (Fig. 130.) Si corpus in A habeat celeritatem debitam altitudini ¢, qua dato
miter latum percurrat spatium AB; nunc- autem in directione quacungue obliqua Aa

tempore unifor
perveniet hoc corpus eodem tempore in locum &; ita ub ducta Bb

sollicitetur a vi acceleratrice g,

o . AB> . o . .
psi 4a parallela, sit Bb =" :c , 4ntereaque movebitur in arcu parabolico 4b, cujus tangens est

-i'ecta"riﬂﬂ , et Aa diameter obliquangula, ordinatas tangenti AR parallelas bisecans. .

.. Demonstratio. Si vis sollicitans g abesset, corpus tempore proposito utique perveniret in B3
S autem auferatur motus corpori insitus omnis, atque corpus in 4 quiescens a vi accelerairice g
?Fﬁlrl_gqfum directionem Aa sollicitaretur, perveniret in a, ut essel Aa:ET- Hine per motus

:-GQIhplqsitionem patet, si compleatur parallelogrammum ABba, corpus utroque motu simul latum per-

ex quo si ad B ducatur recta Bb, ea futura sit parallela directioni
yotents s . | AB® _ g.ab®
“potentiae sollicitantis 4a atque = 4. Cum vero sit do=""— =Z :c )

4b,uin. qua corpus movebitur ab 4 ad b, fore parabolam, cujus tangeus sit 45,
- Obliquangula. Q. E. D.

L. Euleri Op. posthoma. T.II. ‘ ?

enfurum- esse in punctum b,
manifestum est curvam

et Aa diameter




66 L. EULERI OPERA POSTHUMA. Mechanis

~15. Cowoll L. Si hujus parabolae 4b:ponatur abscissa da = x et applicata ab=y, erit

g .. dez,

4
hine ‘parameter erit =f— Sit autem anguh BAa sinus == n, et cosinus == m; erit completo Tk

angu]o Aman, recta Am——an—m Aa ot An_..am—-n Aa- hineque ex natura pmaholae

. 2
curvae in A radius osculi =,‘2§‘

biturum, ad 4a productam ex b ducatur normalis bd, atque ex motu projectorum palam est, ¢
ritatem in b debitam fore altitudini ¢~ g.4d. At est abiad = da:Am= 1:m, unde ad—=mn
et Ad = Aa-+m.ab. Ex quo corporis in b celeritas debita eril altitudini "'

g* AB* = 4ec—+ dmyge. AB - gg. AB2

£—4g. Aa—!—mg ab_c+—4——+-mg AB = P

17. CorolL 3. Sit tewpus, quo 4b percurritur, infinite parvum = dt, fet curva Ab a
circuli, cujus radius :?—é, eritque oh Au diff’erentiale secundi gradus, ds—= 4b=ab=dtV
posita altitndine celeritati corporis in b debita _c—l—dc fiet de = mydi 1/c+ j , et ob de "
erit de = mgdi V.

18. Coroll. A Si ergo vis sollicitans g resolvatur in tapgentialem 4m=ing et norm
An==ng, utraque vis seorsim effectum suum producet. Vis tangentialis nimirum mg celerita
“corporis afficiet, eritque de ==mgdtVc==mgds, ob ds == df V'¢; altera vero vis normalis in via
inflexione consumetur, reddetque A4b arcum circuli, cujus 1‘ad1us__;n—g-

19. Scholiom. Praemissis his lemmatis alias guidem notissimis, sed tamen hic ad asam p

sentem magis accommodaiis, tractationem, quam suscepi, ipsam aggrediar. Institui autem hie

vostigare motum corporum super superficichus utcunque mobilibus, pari modo, quo motus corpo

super superficie quiescente determinari solet. Occurrunt itaque hie duo corpora, quorum mo
assignari oportebit, primo scilicet superficies mobilis, ac deinde corpus ipsum, quod super ea
vetur. Doc corpus quasi punctum hic considerabo, seu quasi tota ejus moles in unicum punct
sit colleeta, ita ut alium mobtum practer progressivum recipere nequeat. Nisi enim haec hypotl
~ praemissa fuerit, nullo modo corporum, magunitudine finita praeditorum, motus definiri pﬁt
et vicissim, si motus corporum in unico puncto collectorum fuerit definitus, wvon amplius diffie
erit theoriam ad corpora finila extendere. Cum igitur hic motus puncti in superficie quac

debeat examinari, primum ipsius superficiei figura, tum via a puncto super ca descripta, ac deni

ipsius superficiei motus erit perpendendus. Si haec in latissima significatione pertraclare vel
opus foret summopere diffusum, neque tamen aeque arduum; quare conveniet quaostlonem
arctiores limiles restringere, ita tamen, ut inde modus perspici queat quaestionem in latissimo '8
acceptam solvendi, Superficiem igitur, super qua punctum ingreditur, statuam planam, ita ut. ¥

puncto confecta sit vel recta vel curva in plane sita, neque ideo duplici curvedine plaedlta‘,'
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;@' c-[;um ‘mobile perpetuo soperficiei -inbaerere pono, tanquam.in tubo movebitur: Mx quo

eqnasastm ‘hue
Ac primo- quidein hone Aubum,: in -quo corpus dinstar mpuncti consideratum moveatur ;  immo-

reducetur;: ut. determinotur motus puncii in iubg.-sive recto sive eurvo, .utcungue

e tassumam, quo facilins bine solutio ad tubum: mobilem .derivarg: queat e b r

Problema 1. (J" lg 131) Invenire motum’ corporis P Super'supe'r‘ﬁﬁib immobili 4B,

Ponatur cor pus in' P habere celeritatem’ altitudini ¢ debitam, qua celeritate nisi su-
' mhderere cogm étar, moveri pergerel in directione tangentis Pm, alque Lempusculo dt
“Pn: Impenetralnhtas autem superficiei lmpLdlL quominus corpus P se-
: aj,que permde in corpus aget, quasi id continno a vi, cujus directio ad Pp sit
solhmtaretur *Bit hace vis acceleratrix -—q, qua corpus secunllum Pr progressurum continuo

or ad Pp sollicitetur, haecque vis- tanta esse debebit, ut tempuscolo df non spatium Pw sed

-*Pp, qm lpse sit palllcula viae prauscuptae AB, absolvat. At per (13) vis acceleratrm g,

tJ:um ﬁlamento curyae Pp congruat necesse est ut E’ aequa]ns sit radio osculi

. B I

AP

.c;;r_Pgl}_cgrxgtgr, erit ds = dt_}(c, hincque d 1: » ex quo fit; tempus t__; =7 ‘Quare

orpii. 3. Quoniam vero ipsa curva adcorpus in superficie Pp “continendum normaliter
agit:vi “acceleratrice g =1:._——.2f:, tanta:vi corpus vicissim curvam in P secundum directio~
P premet, haecque pressio aequalis erit vi motrici in corpore P ex vi acceleratrice
siitmassa corporis & ponatur ==4, erit pressio, quam superficies a corpore in di-
' -—,-jq—;grﬁ, ubi A4 simul denotat pondus, guod corpus P esset habiturum,

P i

&

it;, " celeritatem de]ntam altitudini ¢, +.qua -ergo si

abeat corpus P “cumin P veneri

elictim,  secundum tangentem Pr pr ogrederctur, atque ;Lcmpu-s‘cuio dt conficeret spatium
’ : *

e

&
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Pr—=dtVo. Cum autem corpus in P a vi quacunque sollicitetur, revocetur haec vis ad binas,
teram normalem PN, alteram tangentialem PT. Sit vis acceleratrix normalis = N, et vis accelera

tangentialis — T'; atque haec posterior tantum celeritatem corporis afﬁclet, idque ultra = in T p
T, Pn®

4v . .
ritas corporis debita sit altitudini ¢ —+-do, futurum sit do = Tdt/e. Vis autem normalis N corpy

duocet, existente Tw = ipsam autem celeritatem ita augebit, ut si post tempusculum df e
eo magis a via praescripta Pp abducet, si quidem fuerit affirmativa, uti figura. repraesentat. Qua
obrem wt corpus in semila Pp retineatur, necesse est ut a multo majori vi continuo normaliig
versus Pp urgeatur. Ponamus ergo corpus a superficie in directione normali P} urgeri vi accele

ratrice P} = ¢; ideoque cum vis normalis IV sit contraria, corpus actu ad Pp normaliter reducety

. . . . . . P . .
vi acceleratrice ¢ — N. Hac “dutem vi ex T in p perducetur, ut sit Tp = ki L N) Sit curvae r¢
: o . 2 Pa? . . !
dius osculi in P=r, erit r:%:% , eo quod PT a Pax tantum dlﬂ’erentlah secundi gradu

discrepat. Fit ergo r:qQ”N: et ob gr-— Nr= 2¢ habebitur vis acceleratrix corpus ad superficie

apprimens q=N-i— — Q. EL ’

26. Coroll. 1. Si ponatur spatiom AP ==g: erit ejus elementum Pp =ds, quod cum tem
pusculo dt celeritate Vo percurratur, erit ds==dt1/v, ideoque dv = Tds et v=/ Tds In singul
ergo punctis definiri poterit celerltas eorporis P per formulam integralem.

27. Coroll. 2. Si corporls P massa ponatur = 4, quae simul exprlmat pondus, quod corpus

2wy 4
P esset habiturum si esset grave, erit vis motrix, qua corpus ad superficiem apprimetur —(N—l— :

Primo scilicet apprimitur vi normali N4, ac praeterea vi centrifuga

28. Scholiom. Ex motu corporis super superficie immobili statim colligetur motus corpo
super superficie uniformiter in directum mota, erit namque motus relativus corporis respecin sup
ficiei idem plane, qui est absolutus saper superficie quiescente. Si enim in casu modo tractato tai
superficiei 4B quam “ecorpori P imprimatur motus idem secindum directionem quamcunque, i
superficies uniformiter in directum progredietur, corpus autem P perinde super ea moveri perget
ac si superficies mansisset immobilis. Hic enim pressioni corporis P in superficiem nullom tribu
effectum, quo motus ejus uniformis in directum turbari posset, id quod revera eveniet, si vel mass
corporis P statuatur infinite parva, vel superficiei inertia infinite magna. Hanc ob rem quaestionem

qua motus corporis super superficie uniformiter in directum progrediente definiatur, praetermitto

cum ejus solutio in praecedentibus problematis jam contineatur. Superficiei itaque tribuam statin
motum indirectum quidem, at utcunque inaequabilem; super qua, cujusmodi futurus sit motus cor
poris sive a nullis viribus, sive a viribus quibuscunque sollicitati, in duobus sequentibus problema"
investigabo. _

23. Problema 3. (Fig. 133.) Progrediatur superficies 4BC motu quocunque difformi sup

recta EF tanquam basi, determinare motum corporis P a nullis potentiis sollicitati super hac super-
ficie incedentis,

Solutio. Cum superficies venerit in situm 4B, ubi ejus celeritas debita sit altitudini «, ver-
setur corpus in P, habeatque celeritatem relativam respectu superficiei debitam altitudini ¢. HoG

-
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fﬁhﬁr' corpori P “actu duplex inerit motus, alter secundum directionem tangentis PR cum
ﬂ}ép’ - ot alter secundum’ directionem PS, ipsi EF parallelam, cum celeritate superficiei Vu
A,

a-piatur. PR=—=dt Vo et PS=diVu, tempusculo di corpus P sibi relictum perveniret in
T completo parallelogrammo PRxS. Eodem autem tempusculo superﬁcies celeritale sua
nﬁéeret pariter"spatiﬂm PS, nisi interea acceleraretur. Capiat vero altitudo, celeritati super-
i §ig veréantié‘ debita u, tempusculo d¢, incrementum du, atque ob hanc accelerationem tem-
¢ mltra S § "prog;redicmr, existente
. G POudn __ dud

1 11_3‘_'-':-;}1, posito sinu toto =1, erit

. '_'S _dt_du t o
wor = Sn—-—m e qr—PTF-—Tfr.?n,

T gp — mdtdu vdl? mdt dy " . dtdu
Pr=q T e ave ¢ pq—nm =

dv_#v.pq_-éiu.ndmu___nduj/p. ideoque v ndu
= PR iPRVe . va . 1000 Ve Yu

e 10y A L 4 —2v 7T

de’ h ec vi = = =, assa = A, erit
Da c v 8 erlt PR @ T ava Quocnrca si corpons P ponatur m
. . . mdu
, qu_am superﬁcles a corpore P in directione pm sustinet :A( EE/E) Q. E. L

nedie . ' e . . ..
1/Tc’ erit corporis'in superficie a P ad Q progredientis incre-

du- dn
- ad super ﬁcnel interea a B ad & procedentls incrementum celeritatis > uti se

"2 dv mAdu
_.11 directum promovarotur, foret ==—> nunc diminuetur parte ——— Quia veroiest

div'u
4u.8s
P52

PS et S == 2o v 1, " diminuetur pressio pr parte mA -
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iy i rtmanieef D, B meoa,gth o, E 4 1. ) ;4“-85 . P Predr w o i

fhtio pmﬁmscntur*-a vi' adceleratrice’ =" Si .ﬁs ‘accelerdlrix superficiéi ponatur = §
b7 R Sse 2 4

§= 1deoque pressm corpons in superﬁcwm erit == —mAfS

‘ PSZ ’

= ey

SO T8 Coroll. B+ Ad accelerationem de. in corpore P Lempuscu!o dt producendum requiritur;

aceeleratrix P, ut sit dv = P.PR= Pdi Vv, ideoque %:Pdt. . At si vis acceleratrix superfit

: . d do_ mdw oo o ,
it S, erit - = Sdi. Quarc cum; sit 7 __.w;/“ erit P =nS. Corpus P ergo perinde super super

ficie incedet, ac si‘solhcltarctur a vi tangentiali = nS.

35. Covoll. 6. Qma porro pressio corporis in superﬁc:em est = , perinde in sy
pclﬁue incedit, ac-si praeter, vim tangentialem mS sollicitaretur a vi normah nS in directione
Simili~-mede--ergo-corpus- supel_qsuperﬁcmwmotawmovebltur ~uo--super.-quieseente -moveretur, §i-so

citaretur vi. acceleratrlce S ‘ l.l’l directione PV, parallela dlrectlom FE.

36. Coroll. 7. Si igitar superficies AB secundum directionem EF sollicitetur vi acceleralr
S, corpus P a nulla vi sollicitalum super ea perinde mwebltur ac si superﬁcnes quiesceret, et cor

pus P sollicitaretur vi acceleratnce S in dlrectmne contrarla PV.

s whi S

37. Seholion. Hmc “problema proposrtum f’lC‘lIlllS hoc modo solvi potuisset. Si superficié
AB: uniformiter, progrederetur in directum,, tum motus corporis P .super ea idem, prorsus . erit ac
guiesceret; -hincque. motus coryons,relat},vus. idem foret, ac si corpus-a.nulla vi sollicitaretur. Dei ;
pariter - manifestum..est, quia. superficies. s secundum directionem EF.a vi S acceleratur, si corpus

eadem vi: acceleratrice sollicitaretur secundum eandem directionem, tum.adhuc eundem fuburum
motum corporis, ac si. superﬁc:es qmesceret — Quare_cum. sola superficies urgeatur a vi acceleratric
S in directione EF, corpus™P supér-ea perinde mowbltur, ac si sollicitaretur in directione contra
PV .ab. .aequali yi.acceleratrice S, ipsa autem superficies guiesceret. Reducitur ergo hic casus,
problema 2. ex quo cum resulfet ex vi hac § vis tangentinlis T=aS ¢t normalis N=—mS$, ob ap:

guli PPT = PRw sinum = et cosinum = n, prodlhlt accderatm corpor:s dv__n,Sdt ‘l/v—iiSds

[ Iy

posito elemeuto spatii PQ =ds; et pressio in SL‘IPElﬁLle erit ,_A’(*—-mS) plane ut solutio n;

38. Problema 4. (Fig. 13%.) Si superficies #BC secundum dlrectmnom rectac EF progre:
diatur sollicitata vi acceleratrice S, invenire motum corporis P super ea incedentis et sollici
viribus quibuscunque. "

Solatio, Si superficics premoverctur uniformiter in directum, seu si a nalla vi sollicilaret
tum corpus P super ea perinde incessurum esset, ac si superficies quiesceret: Acceleratio au L:.r

superficiei tantum immutabit motum corporis, similiterque motus corporis erit comparalus, ac 8

cor pus practer vncs actu ipsum soll:cxtantus urgeretur a vi acceleratrice S in directione contraria P

Corpus |g|Lul supu‘ hac superﬁcne promota pe1 inde movebltur ac si superﬁcues qmesceret ot corpﬂ..
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. et cosinus =n, ab hac vi orictur vis normalis’ PN=mS et tangentialis PT =nS.
"guibus -corpus P actu soIhcntatur, aequwaleant vi normali Pn= N et vi tangentiali
“WF:, [_7_- C)Imnino-‘:'crcro corpus P super superficie quiescente sollicitari censendum est a vi tangen-
. T4-nS et a vi normali =N — mS. Quodsi igitur corporis in P celeritas ponatur debita
qua tempusculo di conficiat spatiolum ds, sn;que corporis P massa = 4 el 1'adlus o5~
ol 1
‘ ﬁm normalls Pn vi HA(if -4 N-——m.S). Q. E. 1.

"39. Scholmn. Tn his quaestionibus hactenus posuimus superficiem a pressione corporis om-

spec u"massac “superficiei. Quodsn vero massa BO.’IpOl‘lS f nitam habeat rationem ad massam super-
't uttque pressio corporis in superficie effectum exeret, cjus motum vel accelerando vel

da do,‘- lnncque nova varialio in ipso corporis motu resultabit. Ad hunc ergo effectum deter-

; -'_!quo mter se coire debeant, sit = df. Ponatur vis motrix ad hoc requlslta = P, quae eadem

- io-p,- et superficiem in situm apb. Erit ergo vis acceleratrix corpus £ in directione Pp

P . o "
bans = —» et ¥is superficiem in directione Qp sollicitans =2 .Tempusculo ergo di corpus P

i
iy P ae
‘per’ spatiolum Pp= —-— (§ 9). Quia autem superficies alium motum nisi in directione

cipere neqm-t pars tantum vis ;: ad cam movendam impendetor, cg]us duecuo ipsi BC est

mmn

o)

__mmP di® . Pds*
Op= T ideoque PQ_. — (—I—|—

v

Spatium-PQ quia est datum, reperitur P = ﬁ%)- Q.E I

o mP ;**'*Zim,d pp - T - i
"~ ' M (M- mm d) 42’ :

finio non afﬁcn ncque eJus motum pel‘turl)an sed eo motu pelfecte plogredl quem :ps; potentlac.

Solutio: Sit massa corporis P ejusve inertia = 4, et massa superﬁcwl ABC = M, tempus '



T2 L. EULERI OPERA POSTHUMA. .

42. “Coroll.. 2. Corpus.autem P, quod -ante COIlJlll’lCthIlOIIl -referebatur ad punctum superfi
(2 per normalem P}, ad quod punctum etiam ‘a vi P esset reductum, si superficies immobilis.

titisset, nunc non in ¢ sed in p cum superficie coit, ita ut propter hanc conjunctionem spatiolumsf

D !
- . . N - : mn 4. Pf)
confecisse sit censendum, quod spauolym est PY =55

%3. Coroll 3. Si ergo ad ‘locum corporis P ad superficiem relatum respiciamus, durante

. gregatione hoc corpus censendum est percurrisse spatium pg, ‘ideoque corpus P censendum
4pg _ Awnd.PQ
arr — (M+-mmd) de? a’

. . . . . P M. PQ
t ot . S .
nem normalem autem P() corpus P sollicitatur vi accelgratnce = TR O )

sollicitari secundum directionem tangentis vi acceleratrice == Secundum direct;

4k, Problema 6. (Fig. 136.) Sit superficies 4BC liberrime mobilis super basi EF,
massa sit = M, quae autem ipsa a nullis viribus sollicitetur: Super ea vero moveatur corpus

cujus massa sit = 4, a viribus quibuscunque sollicitatum, unde non solum in ipso corpore. P,

secundum BC progrediendi cum celeritate debita altitudini w. Corpus vero hoc tempore versetu
P, ubi sit ejus celeritas relativa secundum directionem tangentis P(} debita altitudini ¢. I
autem habet motum cum superficie communem secundum directionem Pp celeritate = Vu, qlﬁbj
duobus motibus conjunctim verus corporis motus constituitur. Sollicitetur autem corpus in ‘

cujusmodi motum. corpus P tempusculo df sequi debeat, si esset liberum et a superficie sejunct

Primum igitur ob motum relativum in directione PQ et vim tangentialem perveniel tempusculol
in @, ut sit PQ =

f ~Hine--vero--ob-motum- secundum-Pp;-perducetur in ¢, ut’s
parallela ipsi-Pp, et = di Vu. Denique ob vim normalem ex g in r traducetur, existente gr
et normali ad P{}; existetque adeo corpus P post tempusculum df in puncte r, si a supertit
esset solutum. Quoniam vero superficies a nullis viribus sollicitatur, motu insito perveniet in situm ap
ut sit Bb = Pp==dtVu, eritque recta pg tangens curvae in hoc situ. Versabitur ergo corpu I
r exira curvam apb, in' qua tamen revera ponitur inclusum. Cum igitur tubus apb in se corp
‘contineat firmitate sua per vim normalem, quam a corpore sustinet, per similem vim normalem corpi

ex r tempusculo df in curvam reduci debet. Sit anguli PQq, quem tangens curvae in P cum'bi

. a 3 * . » 13 + 2
EF constituil, sinus ==m, cosinus =n, et curvae in P radius osculi =r, erit qn:mzl"—

9r T
. s . Nat*  PQ*  Nd* vdi? ¥
ideoque distantia corporis a curva m—_--T—F?g—.: 7+ 5 (Quamobrem per praecedentt

4md rz_ md
(M- mmd) a2 M+ mmd (
swundum curvae fangentem Pf) practer vim tangentialem 7T sollicitabitur vi acceleratnce

mn.

M - mmd

ex ejus massa 4 in vim acceleratricem, quae requiritur ad corpus ex r in curvam reducenduwl

licitabitur vi acceleratrice, quae erit = —1—9—0) Deinde ipsum cor“‘

(N —r«--_) Denique vero corpus in P superficiem premet normaliter vi, quac est productﬂ
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%0, . . oo .
(W= =15 unde erit pressio, quam superficies in P a corpore sustinet, —

#m

mnA 2 p
MA-mmA (

mn Ads ( Qe

M- mmd ?

T de = Tds -

-AM

.-es"sro, quam coer.S in curvam exeril, erit :-—M — (N +—-)- S1cque determmatus est motus




