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6.1 U e guestion fort curieufo
qui a exercé, pendant  gijelque temps
4 fagacité, de bien, du;monde’, ni’a en-
page 4 faire les recherches {uivantes,
qui femblent ouyrir.une nouvelle .car:
iere dans I'Anilyfe, et én particilier
dans la. doctrine des combinaifons,
Cette question rouloit. for une asfem-
blée de 36 O'ﬂﬁc'w,fsl‘_,‘1 de‘fj ’;{'mi'cliﬁ’érené
‘grades et tirés de fix Régimens diffé-
Hrens, quil Lagishoit de ranger dans un
| é_gt&ugﬁﬁ_, de.l}mmere quezzﬁllr (:_haiquga li-
|| -gne tant horizontale que verticale il fe
ouva .{ix. Ofﬁcxe*f{;s tant de differens
; L4 ' '
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C’ll"lCtLl‘ES que de Regunens dﬁereng,
- Or, aprés toutes. les peines quion {est

donne pour refondre ce Problemé on
a été obligé de réconnoitre, qu’un tel:
arrangement - est ‘abfolument imposfi-
_ble; ;quaigw’en, ne puisle pag;en: don«
Ter dé demonf‘tratlon rigourent g

55 2, Pour mieu'x e}{Phquel l’etat de;
la question mentionnée e marquelal
les fix chimeqs différens’ par. les'letrres
latines a, b, c, d, 8y 1, et lc:s fix d1f

ferens or ades par Les grecques “y By s

3.6, L, et il est clair. que le Caracters
de chaque OH‘IC[CF -est défefininé par
]em{ Iettrcs 1”une latme* ffet l‘lutle
"'grecque, dont la premierclmzn que fon
Reglment et Tabtrd fon grade et qu'il
¥y auffa en eﬁ"ct trente ﬁx con1b1na1fons_

aw a.@ _afy a& 'ts_""a'g’,’

be b by b5 b%E b
cp €f cy. cd ce el i
de dp ' d 43 - de. . dZ«
e ep ey ‘el egvel
fe T8 fy' f3 fe TEs

dont chacune exprimele cara,cterc d'un '

Officier, 1] fragit donc diinfctire ce§iz6

termes dans les 36 cafes dun quarré 1

enforte quelur Ch'tque bafde tant Hoti:
. - wom
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‘zZontale que verticale on rencontre ‘tant

: les fix lettres latmes que les-; grccques

i Ch—
SO TR

dont :la;. .premiere (exige ,
que fur chaque hgne horizontale:.on-
“trouve les fix, lettres. tant latinés que
grecques; en fecond lieu, que les dou-
ze mémes:icaracteéres fe- Tencontrent
-~ dans toutes les bandes verticales, et en«
fin, que tous les trente {ix termes rap-

portés fe troyvent rééllement inferits
.. dans le-quarré; ou, ce qui revient auw
" _méme, quaucun terme ne {’y rencon-
“tre deux fois: Car {"il ne {’agisfoit que

~ de fatisfaire aux deux premigres condi-
tionis, il ne feroit pas difficile-de trouver

: pluﬁeures folutions, dont en voici une:

« b¢ c& “de ey ff
pca fe .ed aZ dy
y de a{i be; 8. ea g,
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4 ‘C'G -d“' g, 'TJ j,lJ RB. L“l'*:'
* mais cet arrzmgement ale dcfaut ‘que

les termes b ¢ et d & [tyzrencontrent

deux fois, et que les termes be et diy
manquent entlerement §

5 4 Puis donc qqe tous les foms
F 4 : em-

5 3. Onauyra donc trjcns conchtmli"s :
e are mphr
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cmployés pour 1a conftriction dan-telt -
quarré de trente-fix cafes ‘ont été inuti-: -

les, pour donner plus d*tendiie & theg <+
s P piu

recherches, au lieu de fix Régimens’et, s
de fix différens grades je mettrai in®

nombre quelconque n, de forte.queil yit
ait'n lettres latines a), b 5, €,y d; &e et

aueant” degreeques ey s, ) ¥, &c, B
combiner de nn maniéres différerites et
a:ranger tellement dan's, uni ‘quarrd d&
nn-cafes ; que.chaqtie bande tant hori
zontile que veiticale’ contienne toutes’,
les lettres latines: et ‘Eg_l_-'é'c@iés' = @U’aﬁfﬁf”' ‘
can” terme’ ne: e rencontre deux fois.
dans le!quarréyr 1k 12D bl 3

cer gl L f‘ ',l-»":

8. 5. Parce dong que cha lgne;
du quarré contiénit toutes Ces-différeny
teslettres, €t que partant la fOmme en
est partout lameme: il est'clair] quun "o

tel arrangement fatisfera 4 |a candition. -/ |

des quarrés magiques ordinaires; Car *
pour produire tous les nombres dang *

Yordre naturel, on n’a qu'a donner aug:

lettres latines a, b, ¢, d, e, &¢; led s
valeurs o, n, 2n, 3n, 4n . (=)
Et aux lettres grecques «, 8, 75854, &G
les valewrs 1, 2, 3, 4, 55 QG S s
Mais puisque dans ces quarrés il £ }i’fgi
R ‘ R R
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feulement de la fomme| de:;tous-les
nombres; qui e trouvent ‘darns* ichaque,
bande tant horizéontalerquerverticale.y

nombres {'y-trouyent:fur: chaque bande;
" pourvil que:la fommei¢n foit partomf
. la méme; ce:quiést ausfila raifon, par,
- la quelle:on:peut:conftruire des quar-
rés magiques: ordinaires de 36 cafes. -

£y 1

.« § 6. ‘Pour rendre plus commodes
les opérations, que jaurai'a faire dans
la fuite, je mettrai au lieu des 1ettyes
latines et grecques les nombres natu-
Tels 1,:2,°3, 4, 5, &c. dont je noms-
. - merai, ppur:les diftinguer entre.eux;
" les 1inis; les nombTes. Jatins. ct les autres
" les nombres grees; et afin de ne jamais
" les confondre, je joindrailes nombres

- de la manicre qu'on..va voir dans'le
. quarré ci-joint de'49 cafesri (v uw

et
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. Fj .‘ dans

1 3 f‘:. d L ~ "".' Qo -
il n’est point necesfajre;1 que. tousiles

‘grecs aux latins en forme' d’expofans ;-
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dais-le quel jai rangé les-hombres.la-
tins - fuivant: leur-- ordre :naturel jtant

dans la premiere bande horizontale’que’
verticale, de forte que ces nombresires
préfentent en méme temps les indices:

de:ces. deux-bandes:et ceux; de leurs’
compagnes, ' J’ai- ¢galé ausfi les: nom- .

bres,grecs o1 expofans aux latifis .dans - s
da -

la premiére -bandé. verticale s’ comme
je ferai partout dans:la fuite, puisque:

la fignification;de "éc_é;“h;c‘)mbrc‘é' est-abfo-

Inment arbitfaire. T cofi yeibisaan a0
Teantinl en i Gadl G IR Re R i e

1§, Puisquil estaifé de fe convains.
cresy: qué tous Ies termies inferits.dans .
le quarré- précedent fatisfont parfaite-. -
ment. aux trois conditions requifésiet -
rapportées.cizdesfus: pour rapprocher
le Lecteur dir point de vite du.quél-il’ -
faut envifager la plupart des methodes;

ui nQus ont conﬁuites aux recherches
%.liVELHtCS , nous allons en faife le coma
mencement par ’Analyfe de la con- |
{truction du guarré rapporté. Pour cet
.effet nous reprenons le gquarté-latin
fondamentel, qui, en omettantles ex-
pofans, aura la forme fuivangg-;,:_. Ay g
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od chacune des fept bandes, tant hori-
~zontales '.q11e;v=ert1cal.es ,. contient tous

:Jatin, tout revient a trouver une me-
thode fure pour joindre les nombres

" grecs on expofans a chaque nombre
Tatin -dei céquarré o et -d'abord ; -pour
“commehcer: par I'expolant 1 , puisquil
faut quil fe-réncontre dans chague ban-
de tant horizontale que verticale, il *a-
git de tirer des bandes verticales fept:
‘" hombres différéns’ entre eux et tels,
quils fe rapportent en méme. temps a
des bandes différentes horizontales;.on
bién: ces nombres, qu'on-tire de cha-
~ qu& bandé verticale, doivent tous ctre
ris'h différentes hauteuis; ¢e"qu'il faut
:?aire pareillement par rappOrt aux au-
tres expolans 2, 3,74, 55 &¢. QOu il

faut encore remarquer, que puisque
R ‘ nous

'

~le§':feprt ﬁombl‘cs 1, 25 %3, 4;’ 5} 63 7+ --

. g g Ayant. donc -établi ce. quarré
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e
et

nous fuppofons les expofans de la pre:
micre verticale connus et que nous’les
egalons toujours aux nombres latins de

- cette bande, les preniiers termes de ces

formulés, que nous venons de décrirej. .

fuivront toujoyrs I

naturels 1, 2, 3, 4,5, 6, 7.7 "

TN b . it
4bndi JIRTTLARBIEO S =

DN DUl e anmlia e

e K 2 1is. b g e [,_ --:;
:'_:'. § 9."..;_IPHIS‘C1QI}G q_uf;r-l_dans\&gles;f‘cth T
ches fuivantes tout dependde ces. fore. '
mules , qui nous' fervent A regler'I'in- i

{etiption:des: ;e}'aqugn's', 01”4 détermi- -
ner les-gradesdes Officiers rangésije

les nommierai.dans la foite les Sorinules
directricesy: ddnt: il faut en’ avoir yine
pour chaqueiexpofinti.; Ainfi dansle. = |
quarré de '49:cales rapporté ci desfugapn - .
| Pa‘ragraghg 67 les formules idirectrices

{

s Ont PRI B e '_’:if,-'?-‘:!"‘,.. RERSNT

Pour Pexpofant 1 celle-ci 16
; } : 2l ey

7 — 7 36 2.5 4714
. £ dad St 1‘!.‘:,"- t

Voiladonc ce qu'il faut entendre;parile

 terme: formules direcirices, dont nous
nous fervirons partout dans la fuite;aét <
' ' i

!

ordre des nombres

.
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il est d’abotd évident ; ‘que? pour cons
. {truire un quarré complet il'faut avoir
. une telle formule directriée: pourséhim
que nombre grec:ou¥expofant. i Eif
fuite il faut necesfairément e Ttoitey
ces fornmiules 'directricesti{’accordent
telletnent ‘entré”eglleés {"gien les ecriz
vant 'une' fousi’autfe on rencontie
- dans chague‘ringée verticale tous:les
.- différens nombres ; puisque autrement
. le méme mombre 5cfu"-' ‘quareé latin sou

{ans différens, & ' AT el BT

' 0. 10, Ayant. donc établi- pour un
 cas queledtique-un ‘quarré'de nombres
_latins; '1a'prémicre 'opetition “Confiste i

- _cherther Tesfotmules diféctrices pout
. ¢haque“expofafit; ‘et il ‘arrive, " qué
“pour un feul de ces nombres on ne
,‘puisle pas trouver une telle formule)
‘on peut hardiment prononcer, queile

“guarré latin"est incapablétdesfourniran
“quarré coniplet. Ettqiandiméme on
‘aura’ trouve “des’ formules idirectrices
- -pour tous les' expofans{“{*il-&st impos-
fible de-les’ choifir -énfoites,” quelles
accordent enire tlles ,-de¢'la maniere
f;if{ije"j ¢ viens d’asflignet et comme cela
A ! a reus-

. principal “dévroit recevolr deux:expos
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a reushi dans Pexemple. i'apporte, - edt
encore une marque fure, que le quary ©

AT
f, B vk B

~ ot

\.

P : % 7 :
ré latin n'est pas propre a fournir upg

folution du Probléme. Mais.il; faut bicn' -
P TR RN

prendre garde, de ne faire cere cony !
5 paged D S Y W %

clufion, .. quapres . {’étre . pleingm

ERE S

convaincu. qhon .a;itrouve. et; examing::
E - K o LT AT Ty

toutes;;les formules, directrices, que, l¢ "
- quarré propol€ peut admettre. i, e

Sirsrrtiian oDl yardiaan zoeed

directrices’ estzdone, 16, premier, ctle.
principal objet dans ces:recherches?

: . A 1 A it sty (W LN i'-',, .
= 9 . A 12t Fibiy =5 L Vo C 3 e‘ .
nrayois augung methode fure qui puisfe.

mais je dois avoiiér, dque. j ”
je dojs avouer, que jusquic

conduire -4 cettg investigation. i: IL{em-"" «

Lredtan

ble méme.qwon doit fe conténtef
ne.espece, de fimple tatonnement,
je;vais: expliquer pour le;quarré lair

134

6.11: La.formation, des formules
’ sitiabiias gt
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49 cafes rapporté ci-destus;i—, Pour .

trouver par exemple la formule ditect
PR I RV L e R

trice del’expofant4 de ce quarré, choi-

fisfons a volonté les quatre premiers ter-- -

mes ,que jeprendrai, comme ils optéte.

marqués 473 5, ¢t qui font tirés ‘des - :
quatre premicres bandes verficales et
des:quatre horizontales, quirepondert
aux.indices 4, 6, I, 2,-etilesticl
que les:rois dersiers térmes, de noige
A T RS SR

Ed

T

PR
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formule 1 2°6 doiVénti_,étfg:itiré’s',ges
tFois derniéres bain dés-vertivaleset:des.
“trois horizontales, -qui:repondent aux
indices 3, 55 7.. :Orlesimérceaux ‘des

“handes horizontales: 3% 5u:5°:8¢.7% nous

) fournisfent lés terines fuivans: » oo
e b o et Db by o gl

' 6 e 3y
et Bl O o i a8

~ des-quelles refultent évidemment les
‘trois derniérs termes:de notre directri-
ce dans ordre 6, 152 ,-commeinous
“"Ies avons asflignés ci-desfus. : Sides:quas
_/tre_premiers itermes.ne nous favolent. !
point-été connus; onrvoit:par cerque
ots  venors;de idiresquiil -auraitbialu
“examiner-deilaimeme Hmaniére tantes
-: “leé;coﬁibipzﬁfo"r‘iSEosﬁ_bles: Al ayle

I R e
P £ L B A L B SO S B g hay

R R

BEE Gy Py ot Do :
4 6. 12.. Apres avoir expdfé en:géné-
tal les opérations:iquleruidoit zentre-
prendre pour conftruire de tels quarrés
+‘compléts 5 e pasfe a'des, réc__h:iafc:—‘hes plus
‘("_‘f_particul'érfps ; gui;va';_i_cxffn;ﬁ natyrelle-
‘ment par Tapport a lang ure des quar-
‘rés latins,; qui peuvent étre faymés en
‘dautant plus de mianicres différentes,
-ques lenombre de” cafiest; sdont siliest
“compoft , lest grands Lﬂtﬁ@'lli&lfér?ept
THEE ; = :ELP_

] 7

I .
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"apperoit,: que bientotle nombrerda

toutes les facons de le conftruire posfiz
bles devient frgrand , qu'on nen feau:
roit plus faire le dénombBrement.:  Cest
pourquoi je me contenterai ici: depar:
courir quelques’ espéces fimples: ef ek
queront pas dé nous cofiduire 4 des es.
peces beaucoup plus“compliquées,

v SRS G Jpatislge < ps] Iooninhy
G130 Drabord le quarré laginila Jus |
{imple est{ans doute celui, les

nombies "1, 28 7455 g4 b
‘chentdans: Ieuri ordre fiatirél
'fel_rvants;?':quiétaﬁff-p;zifﬁiiéﬁ_, anide
on doitrecdiimencer ‘par Punité. ail-eg:

‘quarrés de cette premiére! éspededin.

ne clasfification;” qui {"est,, prefentéef

pour ainfi dire, d’elle’' méme’; “aiiront
e généfzil;pour. tout nompre .de eifes
nn la forme fiiivante, . 535 ol [pp o
g g ‘1¢5,6HH§ i
. 6 N

1O WA o
B
1

"ﬂ
- n 1.

= QL T T ICRR Y
l;Q\M-hUJ =]
© o

_ T5ICL 8T
. N ,; &e, ¢ AT SRl o
- Les quarrés de cette premiéres espe-
e, qui alicn pour tous les hombres:
- | , c T des

s 614

gulieres de quarrés: latins, qui ne man-

r e
L '
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_des bandes horizontales &t'verticales 4}
feront nommés dans la fuite giiar#és ld
.tins 4 fimple marche, ; L
L i nnotoar sl A e
La fecondenespece cebiitiens
Jdra fuivant cettrclasfifiation 169 quars
1és lating 4 doubipimarchey qul haisfent
‘el prennant Tegtfiombres de lapremis:
¢ 'horizontale vangés dans leur ordre
aturel’; : deux 4 deux et les' transpo-
ant-dans la feconde horizontale i "qui
era par confequeht '21:4 36’5 8 7-&cy
Dé cellewci et dela prémiere horizons
tale on conftruit enfuite la troifidme et

© laquatrieme, en ajoutant 24 chacunde

3_16u1f;s tdrmes; lacinguiemeet {ixiemeten
ajoutadt 2 aux termes dela frolfitine
et quattierne €t ainfi® de’uite.” Les
quALTés 4 double marche aindi formés aus
ont en généralla forme fuivarite: -
T 1 8 8 4. g4 G "7'_@8 el |
el I 43080 i SIOVB R e & 1y
Gi3o 4ol ) Biofor xeyndas o
dad: 30003 087 100109 o8Ge-y
5 6 7 B 581003 3 E.
6 5 8 7 Mo Ugud T &l
: L N |&¢ {TR;‘)
arla‘gyelle onpeut volr facildment,
que ctette -feconde- espece’ Ay feaiiroit.

¥, DEEL; 7 le




‘ou. 'on: confidere:dans :la..premicre. .
‘bande horizontale. trois_nombres;con-.
jointément pour,les:variet en:troisydif-"

L E L @ TRt
qui nous fait voir que cette.conftructi-

“former les quarrés dela quatriéme ¢l
e procedans ¢ gupdruple.marche enipy
oy, Lnemaglpant

e

LT tes Tty 3
PR (gt

v/
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le nombre des cafes dans chaquc-..b';af;i-

de est pair. -~ ... L iaia R

porte les quarrés latins d sriple marghe,

férentes ‘maniétes’,: avant, que. de:lfor:
mer;les bandes: fuivarites ,./qu'onob-
tient trois a troi$ en ajoutant 3;auxter-

mes deg trois précédentes, ¢omme on e

peut.voir dans-.
vantes oy ol
clyesergy 48

N T e
bt

?-:. £
SaB% G L e
o i 1o Ity
ISR SIE B JRORS ¥ N { "-"f.,','rfj_-ﬂ"'&’c:ﬂ'a'»
&y . ¥y I

on ne‘peut valoir que lorsqueilémnom-
bre-des ‘cales, quune bandé rénfers
B R S

me; est divifible pat 3. = Lo 5T

6,16, De la méme; manitre onjpent

=4

P

s

6. 15. Ala troifitme ‘clas'fé”je rap- 4

A S

-
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1 nant féparement quatied: quatre:des

" termes: de: la premiérejbande thofizor-
" tale et pasfant par toutes les transpofiti-
ons quils admettent puepidni-forment
les quatre premicresbanded) horizenta-
‘les , dont on tire les. qudtneduiyantes-cn
‘ajoutant: 41 chaqie terméet:ainfi des:du-
res.. Maig comme le§-quatre. premiers
" termes I 2.3°4 ‘admetteént plufieures: dif-
férentes:transpofitions; nousaurons plu-
fieures forimes générales pour les 'qudr-
res de cette espéce, dont'il fuffira.de
“rapporter le premier' membre (appelle
“membre-dun quarré une de fes parties
“quelcongue, “qui forme Ui quarré a
"part),. attendu qu’il est facile: d'en dé-
duirt I formulk ‘généraldy Tes transpo-.
itions étans: les mémes dahs-toutes les
autres membres ou quarrés fimples dont
“le grand quarré latin, qui dans cétte clas-.
{e doit toujoufs dvoir un nombre de ca-
“{fes divifibles paf 4=10,;esf compofé.

Voici quatre transpofitions {émblables .

AU e

; 011}11 {eroit fuperflu;de: former ou.de
rapporter les formes générales pour les
O - Gla- quar

’ - -
i
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‘ternaires fuivans de la premieré, hori~ .

.quiarrés compolés de Pareﬂs membi‘es
On apercoit aifément, qu'on w’a qu’a,
varier fuivant les mémes loix les qua- '

-zontale. On voit ausfi que cette clasfis
fication pourroit:nons conduire-2 bie
-d’autres. QUATrTES, 1'egu11e1'  mais nous
‘Tious aryetons ici pour developper plus

IJ\"' H ’_—-4' i
PRT M' ERE :
'MllUj .H“) -“1“! oLy

Yoo rm;r :ni~ :
DCS Qual,l es 1;151115 a A

ninur 2y

5 fJHm,'!J 1

- e B

Cas de 12::2, g

B 17 Commencons par le: casl p
ﬁmple“fou n=2et le qd‘zrre Tatinisjaa5®
o R dou

¢ . Te aucun autte quarre,

;' nc)tre quarre latin fera:

SUR LES QUARRES. MAGIQUES. 10T

* d’ont Pon nefauroit tirer” 'ulcune fotmule

' dircctrice et par confequent ce cas est

imposfible, puisqu’on n'en peut dédui-
‘Bt en effet; fi

I'on fatisfait aux. deux’ plemleres con-

ditions de 1a' question . I"lppOltGCS au

ot
A B on Parv1ent au quarré 2 5 o Tes

‘deux termes 1° et 2* {e trouvent deux
fois, pendant que les deux autres

27 et 1° manquent enticrement. Donc

i ]a question rouloit fuf une asfemblée
de quatre

Officiers de deux différens
grades et Regimens, on voit d’abord,

—quil feroit -imposfible-de_les ranger
| i;ms un quarré de la manicre préfcrite.

‘ Cas de n_J.'
¢, 18, Pasfons-au cas ol n=3 et
1. 8.3 :
2 I

= w2

3 _
: dont la d1ac~onale a tcrmes dlﬂerens 1

'y .2 fom‘mt d’abord une: formule direce
trice pour I'expofant 1;;et-puisquetous:
les nombres C1d1sfent en-descendant,
de Punité, il est clair que les formules
dmecnrxces fuivont le' méme ordre et
qu elles {eront par confequent 0

. Pour




