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8. 1.

A 4 claffem numerorum -pentagopalinm " non fofum - eos
% refero, qui vilgo proprie -ita nominari folent &
in formala #2222 continentur, fed ctiam co0s,, quUOs ifta

b3

~ formala: AL AL fuppeditat; ita ¥t formula generalis om-

pinm hornm spumerornm fit znr 0, ex qua igitur na-
fritur {equens geminata numerorum feries, £i loco 7 {ug~
ceffine fcribantur ordine numeri ©, Iy 2y 31 4> SlE

? l 0, T, 2, B§s. 4 5?6
Wumeri | ©» I» 5, 12, 22, 355 5T )
pentagon. 1 0, 2,75 X5 26, 40, 57

Quilibet fcilicet numerus pro # affamtus duos producit
numeros, quos hic fibi invicem fublcripfi, ita vt feries {u-
perior contineat pumeros pentagonales proprig ita dictos,
inferior vero ¢€os, quoOs hic quoque ad eandem claffem -
refero, et qui Oriuntur fi fuperior feries retro continue-

tlre
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tur.  Hic autem -binos coniundim exhibeo, qui ex eodem
numero z in formula :2232 oriuntur, quoniam in fe-
quentibus: eos horum numerorum - diftinguemus, qui vél
ex numeris paribus vel imparibus pro # affumtis nafcuntuy,

§. 2. Quod fi hos numeros ordine magnitudinis
~in vnam feriem coniiciamus, orietur ifta progreffio:

0, I, 2, 5,7,12, 15, 22,206, 35, 40, 51? 57 c'*:tc.

cuius ordo manifefto eft interruptus, quosiam progrefiio -

differentiarum hinc fit

- rium, - At vero ifta feries ad continuitatem - perduci po-
teft, fi poft tertium quemque terminum certa fra&io in-
terpoletur. Scilicet inter terminos 2 et 5 conflituatur e
tum vero 7 inter ‘7 et 12, porro ¥ inter 15 ¢t 22, ita
‘vt {eries completa fit ' .

I, 2y, 50 5, 7 5 I2, 15, ¥, 22, 26, etc,
fic enim feries differentiarum lege continva procedst, dum
erit : o

O Iyng 5 2, ;:;, 3, T 3T 4 etc.

Manifeftum antem eft, illam feriem oriri, fi omnés nu-
meri trigonales per g dividantur. Hinc igitur ‘jam pul-
chra fe offert proprictas noftrorum sumerorum pentago-
nalium, quod finguli ter fumti evadant nummeri trigonales,

§. 3. Tales autem -.proprietates, quas immediate

ex formulis generalibus derivare licet, etiam in aliis no-
ieris polygonalitius locum  habere poffunt, ad quas igi-
Alta dead. Imp, Se. Tom. IV. P, I, H, - tur

. By X, 8,2, 8,83 7, 4,9, 8 IT, €tc . . .
quae mixta eft ex ferie numerorum naturalium e impa-

o
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fur non refpicio; . cum mihi potius propofitum fit quas~

dam proprietates admirabiles commemorare, guibus nu-

meri pentagonales prac omnibus _reliquis polygonalibus

funt praediti. Atque hic occarrit illa infignis horum nu-
merorum proprietas, qua iam olim oftendi, iftam ni-
. merorum'pentagonalium feriem tam arcte cum progre{ho-

ne, quam {fummae diniforum pumerorum naturalinm con=

fticuunt, effe coupexam, vt cius Op¢ adeo lex iftius fe-

 riei maxime irregularis affignari poffit, id quod breniter
‘repetere’ WTeﬁﬂmﬁe{—iL o

§. 4 Qued fi quilibet pumerus N cum fois di-
yiforibus in voam. (ummam colligatur, quam fummam
hoc charactere: /N indicemus, ex numeris naturalibus -{e-
quens nafcetur feries primo jntoitn maxime irregularis:

N jr, 2, 3> 45 5 617?-81 9, .10, ixr-

v ———

fN I, 3y 4 7, 6, 12, 8, 5, 13,@8,12
ybi termini fam. inordinate progrediuntur; dum modo
crefcunt modo decrefcunt, VL vix ( quisquam eorum le-
gem deteget s quandoquidem ifta feries ordinem numerorum
primorum manifefto in f& {nuoluit.

§. 5. Interim famen demonitraui, iftam progres-
fionem, quantumuis irreguiarern ; ad claffem ferierum Ie-
currentinm efle referendam, €t fingulos eius terminos fe=
~cupdum certam-legem ©€X pmccedentibus determinari pofle.

sod fi enim SN denotet faommam Omuium diviforum
“huius aumeri N, _ipfo pon EXCepio, inueni {emper fore

N =/ N 1)+ (N =)=/ (N —5) (N /N —12)
| +f(N-15J~'~f(N'-722)-I(Nf-zé)’+_et0- |

vhi
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vbi numeri, qui fucceffine ab N fubtrahuntur, coanftituunt
manifefto noftram {eriem numerorum pentagonalium

I, 2, 5,7 Iz, 15, 22, 26, 35, 40, etc.
ita vt termini, ex numeris imparibus pro # aflumtis ori-
undi habeant fighum -, qui vero ex paribus nafcuntur
fignum —. Tum vero, quouis cafu has formulas eo vs-
que continuari oportet, quoad numeri poft fignum f
feripti non  ewadant negatini; at fi occurrat formula
J(N—N), eins loco feribi debet ipfe numerus N, lra fi

fumamus N — xz, erit
JrE /uapf1o~[7-f5+fo

ideoque erit: | -
frg;“:12+x8—8-6'+12:28.‘ :'

At vero fi fumamus N — 13, erit

CS1s=S1a - f11—f8~[6 4[5

fine erit : ' ) E
J13 =28 12— 15— 12 - X =='T4,

§. 6. Quoniam igitur ordo, quo fummae diuifo-
. ¥um progrediuntur, merito maxime irregularis videtur, ne-
mini certe in mentem Venire potuir, eum per numeros
pentagonales explorari potuiffe, ex quo ifta fpeculatio ¥-
tique maxime eft admiranda.. Afferam ' antem adhuc alis
am' eiusmodi  proprietatem, quae quidém cum expofita
arctiffimeé eft connexa, - atramen ad plures non minns ‘ads
‘mirandas proprietates perducit, quae ommnes pariter 'in na-
tura pumerorum noftrorum pentagonalium funt fundatae.
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§. v. Fundamentum autem omnium " haram mis
| :  gabilium proprietarum i euolutione huins producti infinitis
- B A O A
| © continetur: demonfirani enim, fi- finguli hi.factores adtu
in fe inuicem multiplicentur, tudl deniquc‘refultére-iﬂam

{eriem ' : : : o
S:-:ix--x’-—'x"+x5—_%~x”'ﬂ-x“-,--x"5+x“+x“-—-- ete,
vbi exponentes ipfius & conftituunt foffrain feriem nUe~
yornm pentagonalinm, “atione fignorum antem - €t =
’*ﬁbﬁlﬁm&nﬁgﬁm—iaam}rﬂ;jta,g: (. qui expofiefites eX

numeris paribus pro n affumeis oriqntnr, eae poteftates has
beant fignum -i-, reliqui Vero ex imparibus ortis figrum
—. THaec igitur non midus admirationent noftram mere-
_tur guam proprietas ante ‘commemorata, ¢uIm nuila certe
appareat fatio, vode vllus” nexus intelligl poffit inier €UO«
jutionem illius produdti et noftros numetos pentagonales.’

- 8. Cum igitor feries ifta poteftatum ipfius ¥
aequalis fit producto dli infinito, fi eam nihilo aequalem
fiatyamus, VL liabeamus hanc aequationern ¢

o—1 —-x‘_-—xﬂ-}-xs—}ax"——x‘“-‘.x‘s—;—x“’-%-x*fﬁ — gtc.

¢a omnes easdem inuoluet radices, quas produ@tum illud-
nihilo aequatnm includit, EX primo fcilicet faftore 1—x
erit ¥ == 1; €X fecundo factore T — x x etit vel ¥ =41
vel x==— 1; ex tertio factore I — x* nafcuntar hae tres
radices: R

%Y & = O o g D VT E - eV 5,
) ¥ =1, 2% ¥= (=2, 5% ¥ = L=y,

ex Quano antem factore 1 —x*=0 oriuntur lhae qua-
tpox radices: - "

1°)
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I)r =1, 29) ¥y =——1, §°) =¥=+¥V—1 ot
- +o) x,__.___-]/___:[. ! ’ .
quintis autem - faé’cor I—a'=0o fupped;tat has quingue

fadices: .
1) x—1x, 2”) ek A e il el i A7 S

A
go)xm-~!ﬁﬂﬂ,5*—1ff?"_°+"3{q) ‘Eo)‘r_-—-t-{-\/s—i—“ff-m—zﬂs)
¥ P sty 4 ) .
50) x:u:-[-.\fs—'i(-'—?--w—““);

fextus autem factor 'p‘ra'eb‘ct has fex radices:

1°) ¥ =1, 2‘*) x-'————-i-, 3%) x-—+""":ﬁ,
74‘) xm*—Tt’ %5 5) = 1+,,v F O

66) X = *‘I_v;{-, etec., efcs .
- 2 ‘

-§. 9. Hinc igitar patet, omnes tadices cuinscun-

que poteflatis ex vnitate fimul efle radices noftrae asqua-

tionis. Ac fi rem in genere confideremus, ponendo
1 —x"z o, primo_patet, ¥nam, radicem {empet  effe x = : By

‘ac fi # fuerit nomerus par, allam radicem fore x = — 1,

Pro reliquis antem radicibus confiderari debent factores

. trinomiales formulae 1 —x", qui, vii alibi fads eft expo-

ﬁtum, in hac forma generali continentur:,
x~2xc0.ﬂ+xx7

fumendo pro i fucceffiue ommnes DUIDEros mteglos ipfo I#

nén maiores. Hoc autem fadtore nibilo aeauwato erountur

iftaz duae radices: : .
x—=cof 2L 4V — 1 ﬁn.z—’ﬁ» ot

x—"co{""“~—1/—-n1 fin. _m_"”’.

Hine énim vicifim fit
H 3 : x*
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st—cof 2im-4V—xfin2im

L autem cof2imp=1 €t fin, 2 i 7 = o, ideoque x® = I3

vnde, fi pro # et i fuccefliue omnes Dumerl _iﬂ;ggri accCie
piantur, haec forma: o ' :
x==cof 2i% 4=V — 1 fin. 2% .
praebebir omnes radices noftrac aequationis
o—1 B it 2 o
omnes plane radices affignare va~

2y 4% —etC.

ita vt iftius aequationis
leamus,

. §.10, Quod fi ergo omnes radices iftius aequatio=
nis litteris a, 3, 7, O, €, etc. indicemus, eius faGores

§ — X g m—— 1 o2 | — :
—e R —_—— — o . ag=
erunt =, FT —5 T etc. vnde exX natu_ra e

quationum colligimus fore fummam omnium harom frac-
tionum: § - ﬂ-Jf— L3+ etco =1y {fummarm vero , proe
_du&orum ex binis =—zx, tum 'vero {ummam produdtorum
ex ternis = o, fummam produdtorum eX quaternis == O,
fummam produtorum ex qguinis =— 1, fummam produéto-
rum . ex fenis =0, fammam produ&orum -ex feptenis
——1, etc. Hinc autem’ porro comcludimis fore fummam
quadratorum illarum fractionum, feilicet A
;2"1"‘312—'&";7.—'1'_‘8!2—1‘. ¢tc. =5 3,
fammam cuborum ,
L g g g i 66 =4y
fommam biquadratorum
L g e S ete. =
et jta porro; vbi quidem nullus ordo’ perfpicitar,

. - §n Iiﬁ
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§ xr. Quod autem hic de fracttionibus ;, &, ¥,
etc. diximus, etiam de ipfius radicibus a, Q, v, etc. valet
Si enim « fuerit radix noftrac acquationis, per ea quae
oftendimus haec radix continetur in hac formula.

cof. 2L% —-I—V-—-Iﬁn.i-’—"f

Hinc autem fit

Ca cof, LT —I—-“I/uiﬁn.‘”""“co 'T_I—Vh'_lﬁ?"n i
R — n '

guae itidem eft radix noftrae aequationis; vide patet, 4

2 fuerit radix noftrae aequationis; etiam « fore radicem.

§- 12. Denotet igitur o radicem quamcunque’ ace
guationis 1 — ¥* — o, quandoqmdem tum efiam erit Ta-
dix nofirae aequationis

I— % ~X% 4% -2 — %7 — 5% - ete, — 0,

tum igitur erit a®-— 1, Practerea vero etiam omnes po-

teftates ipfius o radices fimul erunt aequationis 1 ~x"=o,

Si enim loco x fcribamus aa fiet 1—a"=x—a*" Cum

autem fit ‘«*— 1, patet etiam fore a*" — 1, 1deoque -

1—a'®* = o, quod idem manifeftum eft de cubo a® et
omnibus poteﬂanbus altioribus. = Hinc igirar fequitur fore

attr— g eé At i —aa et gt i — ol
Sicque in genere erit o' " +*—ah . i

. §. 13. Si igitur o denotet radicem qu-amcunqile
noftrae aequationis, ita- vt fit e"==1, fi in ca loco x
fcribamus @, certe euadet haec feries:
E— ol — ol ol — ' —a al b ete, — O
' ‘ : Prae-

s
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Practerea vero etiam ponendo ¥ —a o erit

x-—oef-—ozﬁ-—‘,—-a,m—}—ot""-—ocz"—-‘ot”-—t—ot“—\-cth:o,
- et in genere i loco ¥ {cribamus-¢’, denotante i pumerum
quemcunque integrum, etiam fiet
I — a'i . OLZi +d5i+ a'-ri — au‘é _mzsi - DLMi . etc, — O,
© Atque hoc etiam valebit, fi pro ¢ numeri negatiui acci-
piantir, fi quidem oftendimus, radices quoque effe a=» ats
oy asy SLC '

§. 14. . Quoniam hic -affumGmus o effe radicem
acquationis I — ¥ == 0, percurramus ordine cafus, quibus
eft » vel T vel 2, vel 3, vel 4, €tc. Ac primo quidem,
fi n— 1, neceffario eft az= 1, quO valore - fubftituto no-
fira aequatio genex;alis induet hanc formam::

x-1—-1+.1+1-—1——1+1—}— etc.
quae feries manifefto €% infinitis periodis conflatur, dqua-
rum fingulae continent hos terminos: I — T — 141, Vi~
de cuinsque periodi yalor eft =o, idecque eriam,_ infinitae.
periodi fmul fumti fommam habebunt = ©- Quonjam au-
tem continunata concipi debet, i percurfis iam infinitis
periodis infuper ynus terminus accedat, {omma erit == 03
§ tres - accedant, {umma erit — 1 et fi quatuor accedant
— o, quo cafu tota periodus eft adie@a; quare, cum nus
merus infinitus nusquai terminetu_r, fumma fe-rie_i infini-
tae medium tenebit inter 4 fummas ‘modn  memoratas
I, 0, — I 9 quod medinm reperitur, fi aggregatum
fiarum quatuor fummartm per numernm, hoc eft per qua-
sepparinm diuidatur; tom autem manifefto prodit ©, quae
ergo vera cenfenda eft fumma noftrac ferieis .

§ 15
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§ rs5. Simife fallcet ‘ratiocinium hic edhiberi
potelt, quo vulgo oftendi folet fummam feriei Leibnizig-
#0€ T — L1 —I-4+I—1I+4 11 ete. eflc —: hoe

- . . —T,
autem .conceflo veritas praefentis afferti. fponte elucee.
Cum enim . fit ' . .

LTI —1 -1 +eté.'::.;, erijt_
— I~ I —L - X— I I— etc, = —%
ergo combinandis his dnabus feriebus erit

I—'I—I+IrlfI—'f-—"I+‘-:(.+rI-‘-I-etc.:'m

§. 16. Confideremus  nunc cafum quo n=" 2 et

L ea=1, vbi quidem ‘eft ‘@ vel 4~1 vel — 1. Retineamus
-autem 11tteram ¢ pro. vtrauls earum deﬁgnanda, et cum fit

oc*::ot, at— 1, o ._cc, a’— 1, etc.
fa&a fubftitutione - noftra aequatm gcnerahs hanc mduet
formam: . ; : T ST '
1»—@—1+a+a—x——cx+xl+x~— -—x+ot-—]—a—x—o¢—'}-1 ete.

guae feries pariter per certas periodos progreditur, quae
continuo replicantur, - atque vnaquaeque earum conftat
ex his ofto ferminis: - ' .

I—g—i4-a-ta—1—a-1,

quorum fumma eft o, ficque numerus quantumuis ma-
gous talium integrarum periodorum certe euanefcit. At
i vero infuper vous, vel duo, vel 3, vel ad eo 8 ter-
mml _accedant, fummae fequenti modo fe habebunt

Alta dead. Imp. Se. Tom. 1. PL I . fiine

T

et

P
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§ infuper accedat famma erit
 ypus terminus .= S '
- duo - m. = f -0
tres - v T —

quatuor = - e}
_quinquc - - 1. o
fex = - - . o — 3

feptem - - E

ofto - * ~ ‘ o

quarum- octo (ammarum —aggregatum cft 0, vnde tut®

concludimus tofins huins feriei, quam :npenimus, in infi=
pitum continuatae furnmaii efle = O- :

§ x7. Hinc patet’, fummans huius feriel periodi=
ca¢ perinde nihilo aeguari,, quemcunque valorem habuerit
Vitera & verus enim valor ipfits &, quo eft ax=% fam

in conﬁdérationem.eﬁ” duftus, dum ipfae periodi ex €O
funt nata€y quamobrem haec f{eries in duas partes difpefci
poteft, quaruim ftera contineat (olas vnitates., altera Ve~
ro folas Titteras oy ac necefle eft, vt virinsque fumma
feorfim pilulo fat aequalis, ita Ve {it ‘
B T St +1-——i—1+r, gox—I—14T, 6t =0
—o} e r—e s —p Aty —gi el oy gtc. = Oy

ytrinsque auterm yeritas ex pofitis principiis fit manifefta,

| §. 18. Gimili modo res (e habebit in radicibus
cubicis ipfius T» ponendo & =1 et quc'rniam.‘periiodit ad
plures rerminos . eXcurrent, {eriemy  generalem Per binos
terminos £b1 fubfcriptos referamus, vt fit in genere '

I
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T—a —I—.as —a - ot — ¥ e‘tc.g — .

— ot a7 — 't - a¥ —~a® etc.y T

Quod fi jam fumatur & —1, _vt'ﬁt '

at=a, or.s::";a“, af :_I, o oL, €tc.
prodibit fequens progreflio periodica: ‘
I—a 40 —T g — o +1] —a at— 1 o o +If
—a e — 14t —a]—j—x —a o — Il aci—f-x

nihilo < aequalis, wbi quaelibet periodus conftat duodecim
~ terminis " triplicis generis, fcilicet 1, a, #* Ac facile ap-

ct:c.

parety -terminos- cuiusque —generis feorfim fumtos- feriem-

exhibere nihilo acqualem, wnitates enim conftituunt hanc
;feriem: ‘
' I—I—I41, 4I—I—T4T, 4I1—I—141, €tc. =0
litterae wero o '€t ‘aa conflitunnt fequen-tes feries:

- Ao o — —& ol det —% ., —o 4o 4o —g ,etc.=0

—alpattat—at, —, —"—a"iﬁ—a —at, —olepo?Aot-n®, etc. s 0.
‘Harum auntem fingularum fummas mhxlo aequales cﬂ'e ma-
nifeftum cﬂ

: § 19 Conﬁderemus porro etiam radlces biqua-
dratas vaitatis, ﬁtque at— a1, .ac PlDdlblt fequens feries
periodica: |
gy ol —X 40— "‘—1-a —tf +1[—-a +o; —I 4 etc.

L L L A LI ) ;|+:r — a0 —ott = ete;
vbi fingnlae periodi conftant ex fedecim terminis, qui ad
cuatuor genera relati praebent fequentes quaruox ferles,
-fingulas nihilo aequalcs. :

| Y
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R B e e e S B st —1 +1, etc.

=0
— g e oy, et gl =0 — T +ot —a , etC. =0
— Pt — Y oot O -0 +ot —a®, €tc. =0

-i—cf—-of——of-l—ag, +z:c——oc.—-a3+ct +cx-——m —a +a¢ y €LC. T O
‘§. 20. Q;uamquam hin¢ nofira concluﬁo pro ra-
dicibus® altioribus iam {atis et counfirmata, tamen . necefle

“‘eft “infuper cafom, quo o = I, euoluere, _quandognidem

hic non omnes poteﬁates quinta inferiores occurrent.
Sit igitor, @ =1 et haec- feries perlodlca procublt |

cuins fumia itidem enanefcit; qued 1dem vfu vemc in

Fg AL ot 1o —T A=t E|—e Fi- e, =

— et —T e — It T Hrr—astat

vbi pote{‘cates o et at penitus excluduntur,  Quare cum

“quaelibet periodus 20 conftet terminis, religquae .potcilates
faepins occurrant neceffe eft; fingulis antem feovfim {am-
,tis tres fequentes feries perlodlcae occurrunf i

TpI—1—1—31—=T+I+I, I-FE~T—3 —I—I+I-41, etc.:Qm

—g ot a— a.,-—oL-Jrot—}-cc——cL,—oc o o —~a, etc. = O
2_}_@._@4‘@ g gt ot oty —ar —i—a —t —]—oc etc. =0

“Hinc iam veritas feriel ¢ ipfarum g ex praece edentibus cft
manifefta; binae reliquac antem, quarum periodi “odfto teg-
minis conftant, f fecundum principia - hadtenus” frabilita

examinentnr,  etiamn nihilo acquales deplehendentur quo-

‘piam non folom termini folius periodi fe' mutuo deftri~
ant,. fed etdiam termini feriei - fummatricis inde formatag.

Ita.cx ferie Vpitatam orltun heec feries {ummatrix:
I, 2, 1,0, —-1,—2,— 1,0

1t

feric quadratorum.

§ 21,
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5 2. I:x hls iam. abunde patet eandem pl‘On

pnetatem etiam - in radicibus altioribus locnm effé ‘habity-

ram, ex yuotcunque etiam - termmls fingulac’ periodi fierint
compoftae, qund certe eo magis eft mirandam, cum
Jifta proprietas in nullas aljas feries poteftatum competere

"poffit, atque pemrus pmpua ﬁt feuﬂ numerotum “pen-
tagonahum. : T LTl

§. 22, Vi autem rem in genere ob ncqus ponav
mus, fit a® = 1 “vode nafcuntur periodi ex' 4 % rerminis

~-conftantes , qui erunt vel 1, wel'a, vel a?; vel & ete,

P{cmmq’ue autem  non omnes pote(’cates inferiores quam

a® occnrrent, vide periodi fingnlarum. poteftatum, ipfins o

“pleromque. pluribus quam 4 terminis conftabun. . Semper
antem now folum-ipQ termini cuiusque periodi fe mutno
deftruent, fed etiam termml feriei {fummatricis. Ira fi
conﬁaelemus poteftates o, exiftente r . numero’ "minore

quath 7, €X ferie. noftra nurnermum penragonahum omnes

excerpantur. termiai , . qui per_z dwifi hoc idem refidoom-
7 relinquant.  Ac'fi cuique. horum' terminorum foum de-
bltum fgnum praeﬁgatur talis' prodibit feries

+nc +a: —l—or. +o¢"—l—o¢ = a —l—a -!-rx -—}-etcd

quae femper ex certis permdis ratione izgnr}rum e €L =
-conftabit, idque ita, vt cuinsque periodi omnes termini
fimul fumti fe mutno deftruant atque idem endm in Ierle
fummatrzce eueniaf,

o

Geet o 6280 Verum . hae proprietates hatenus comme-

moratae infuper ingumerabiles, alias non. mings adm,mu-
des poft fe trahuni. Si enim « fuerit radix cuiusque po-
‘ 13 o teltatis
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téftatis.# €X ynitate "i‘ta. vt I—D’—f- 'ﬁt,faétc'ir ‘formulae
g —4", euideus eft, eum etiam fore fattorem formula-
pum X — &%, L = n y — x*" ete. in infinitum. Quare,
cum. hae formnlac omnes fint factores moftrae _progrcfﬁoﬁis
Ty ex—xx A A AT R o
eadem radix a in hac aequatione mpon tantum femel fed

~adeo infinities oceurrit, ita ¥t ifta aequatio infinitas ha-
i beat radices ipfi 2 aequales, '

§. 240 Nouimus abitem €% patira .aequationum, |
Ai aequatio guaecungue . , S o
1 +[Ax+iBx;x-—-'i—ﬂC.x”Js—D-:x‘-l—'etc.:o,‘ o *

“habeat -dias  radices aequales 2, ‘tum etiam -a fore radi~
- «cem acquationis per di:ﬁ'er»entiatienem natae, {cilicet?
A+ 2Bx—43 Cx x4 Da% - etc.=0;

_ac fi habeat tres radices aequales a, fum infuper « quo-
Tque ‘erit radix iftivs aeqilationis per differentiationem na-
tae, poftquam {cilicet illam aequationem - differentialem
per % multiplicauerimus L : j

1%, A - 2% Bax -+ 3% Cx x -+ 4% D a® - etc. =0,
vnde fi haec agquatio habnerit A radices aequales, quac
fingulae fint =g, femper erit ' R
i A - 22 Bo 4+ a* Caa -4~ £ Do’ ~-ete. =0,
wnde fi vniformitatis gratia hanc aequationem per ¢¢ mul-
tiplicemus , "erit quoque ' ' '
i Aa-t-2h Ba -+ g, Coa’ - 4*.Da* -+ etc. = 0.

§,-25. Cum igitur pofito . o = 1 nofira aequatio
gy npumeris pentagonalibus»for\mata :
. 5 —
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¥ — " 57 e 2 - ——x" e -+- etc. — 0y
habeat infinitas radices ipfi & aequales, erit quoque o ra-’_-_‘
dix omnlum aequationun¥ in hac forma generali conten-
tarum : | . _

—_ Ny — 27\' xz + 57\'. x5 -+ 71”x7'r.- P iz etc. == 0.
quicunque numerds integer pro .3 acclplatur. Semper igis
tur erlt .

— 3R — 27‘ a" + 5% a8 mf’f"-‘-n"‘ 4%~ 16 = O..

§. 26. Ad hoc clarius oﬂrendendum fumamus:
,,,a,*L,JrJLque fﬁmpﬁli B S .

—r— o sh 7--12"—15 +erc-—-o
" ac pro cafu A = o veritatem iftius aequationis jam pro-
bapimus,  Sit igitur A== 1 et monﬂrandum erit, huius
ferici diuergentis infinicae : o

~ T— 2o 5 {7~ T2 =I5 22 26 — etc.
fummam .effe = o. Quoniam auntem haec feries eft in-

terrupta, feu potius ex duvabus feriebus mixia,, vtramque
fecorfim contemplemur, ponendo ‘

==X 5 — 12 -}~ 22 — 35 -}~ &tC. €t
b=~ 2-4-7~ 15~ 26 ~ 40 -~ etc..
atque oﬁendﬂi oportet fore :—-}-—'t_—__ o.

§. 2. Ex do@rina autem ferierumi, quae fignig
alternantibus procedunt, veluti A—B - C—D 4 etc,

conftat, huius feriei in infinitum progrcdrenms ﬁlmmam
efle “

':;A-—;(B-A)*+;(C-¥-z‘E-ll—A)-,i (D—3 C+aB—A)etc
o ' : quae
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quae regula -ita- commodius -per- differentias- exponitur, fci-
licet ratione.figaorom {epofita. Ex ferie namerorum A,
B, C,.D,.E, etc. formetur Aferies differentiarum , . dum,
quilibet terminus illivs fexiei a fequente fubtrahitur,.
quac fit @, b, ¢, dy Stc Eadem porro .lege ex hac
ferie differentiarym, formetys - feries _f'ecund.a;um' diffe-
rentiaram, quae fit af, &', ¢, 4, etc ‘ex hac porro feries
sertiarum differentiarum, quae fit al, B, o, Al ey etes
atque hoc modo viterius donec ad differentias confiantes
perueniatuy. Tum-aptem €X terminis primis omnium ha=

,

— —yum ferierumfumma feriei propofitacita determinatur,

-yt ea fit o :
;_A'—'—-;a-i#;af~~,;a"+;§a"’~—;,;a””+ etc.
.. §. 28 Hac regula ftabilita, "cum fignis mutatis
=1 —§ 4+ 12—22-+35— 5T 470 — etc. et
. —t=a2—7+15— 264405777 ¢
hi;‘.te_r}rnini fequenti modo difponantur ac"-d‘iﬁ'crentiée b=
{cribantur: - R S S

2,7, T55 26, 40, 57, 74 etc.
"5, 8,11, 14,175 20"

I_: 51 :[_‘2'1 22, 35, 5‘17.‘70 ﬁtC_.
4y T 10,13, 165 19

3,°3 3; 3> 3 S8 3 5.0 3
‘ ©, 0,0, 0 0,.0, 0, ©
Hinc: igitor colligitur fore -
st — g, fine § ==, porro

P

““"E:E"—;"‘Fﬂgz::;: ©ofiue = —5
vode manifefto conficitur efle S4-7= o,
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§. 29. " Quanquam ijpfae- rationes, quibus hae pro=
- prietates innituntur, nollum plane dubium relinquunt: ta~
men -haud ingtile . erit, iftam veritatem etiam pro cafix
A =2 oftendifle, fiue reuera efle _

— X'~ 2' 57 9% — x2® — £5% -} 22 etc, —0.
Difcerpatur enim hae¢ feries itidem in duas, quae fint
mutatis fignis: ' ‘

§ = 17— 5% - 2% - 22Y b 85% - 51 - ete.

F = 2f— 7t - 157~ 26" 4- 40— 57 4~ etc.
ac pro prioris fimma inuenienda inftituatur fequens operatio:

Series 1, 25, 144, 484, 1225, 2607, 4900

Diff, 1. 24, 119, 340, 74I, 1346, 2299
Diff, I, 95, 221, 401, 635, 923
Diff, 111, 126, 180, 234, 258
"Diff. 1V, - 541 545 54
Diff. V. ‘ %0 '
‘Hinc igitur erit : -
B Gk Tk e Lot o

Simili modo pro altera ferie

- Series. 4, 49, 225 a‘ 6'-7_63'316001 3249, 5929 _

Dif. T 45 176,“45;', 924, 1649, 2680

- Diff. 11, 131, 275, 478, 725, 1031

Diff IL. - © 144 198, 252, 06

“Diff. V. 54, 545 54

Dt V. 0,0

4éd dead, Imp. Se. Tom IV, P, L~ - K+ Hine
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Hine concluditur, R
t':~;~4.§-+'i':—’~’;§+?;i+~1‘gu |
m ummam fore § 4~ #==0..

6. go. Confidergmus ninc ctiam  radices quadra-
— 1, hincque orietur ifta feries: -
N orgh o 22t

tas, fiue fit @
—Tr d— 2"_»{-» 57‘. o —Jr*_,'f‘ w— 12
4 26— etc. == 03

m

{o.

qu

hz

£ir

vnitatefm—etgucﬂmin,en'tés a {e inuicem

ynde fi terminos
brinebimus feries nihilo agquales; fcilicet:

feparemus, binas 0
ok par 22t 26*— 40t — 70" g2t etc, =0
— 1™ ot 57‘. o = '7x. a— 157“. a— 85™ a,‘——}_— 51". o
- g9t 0 — ete. = o. o
Quod fi vero harum (erierum veritatemn - eodem mode, quo
ante furmus vii, oftendere vellemus, vmamguamgue in qua-
cuor alias feries difcerpi oporteret, vt fcilicet ‘tandem  ad
differentias conflantes perueﬁiremtis.. At vero fi quis
hanc operam {ufcipere voluerit, cextus effe poterit, ag-
gregatuni OmDIuM fammarum partialinm fore — O- :

§. gr. Numme generaliffime totum negotium com-
pledtamur , fitque at = 1, 6t quaeramus_feriém, quag c€on°
 tineat tantum poteftates @'~ Hunc in finem eX omuibud
poftris pumexris pentag:onalubus excerpamus €0s, gui per #

dinifi relinquunt idem refidonm #. Sint igitor ifti name-

yi pentagonales A, B,

¢, D, E, etc. omnes fcilicet for
h mat
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mae yz-+#, et cuinsque fignum <, quod ipfi contenit,
follicite notetur. Tum autem femper erit

4 A* - B* C)‘i;D":—_I-_" étc. ‘;:0-,-

quicunque valor integer ‘exponenti A tribuatur.. Atque im -
hac forma. generaliffima omnes feries, quas hadtenus erui=
mus, et quarnm {ummas nihilo aequari oftendimus, ecop~ -
tinentur. | '

-~
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